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LIPSIAE: TYPIS B. G. TEUBNBRI. 


PRAEFATIO. 


In iis Elementorum libris, qui hoc continentur 
uolumine, emendandis pro fundamento habui codices 
PBFV, de quibus uideatur breuis, quam dedi uol. I 
p. VIH—IX, notitia; codicem Bodleianum B in libris 
VIII—IX) contulit H. Menge. Parisino 2466 (p) 
in solo libro VII uti potui, neque magni est momenti. 
Sed cum omnium 'Theoninorum optimus codex Lau- 
rentianus F inde a VII, 12 p. 216, 20 ad IX, 15 
p. 948, 6 deficerel — nam eam codicis partem, quam 
littera 9 signifieaul, prorsus inutilem esse, adparet, 
de qua re in prolegomenis uoluminis IV uberius 
agam —, et cum cod. Bononiensis b (u. uol. I p. IX) 
& Florentino in hac quidem parte non longe distaret, 
eum a VII, 18 ad IX, 15 hoc anno Bononiae contuli 
et hoc loco scripturae discrepantiam notabo. ad sup- 
plendum adparatum criticum in libris VIII—IX etiam 
eod. Parisin. Gr. 2844 (q) membran. saec. XII contuli, 
qui ut Hauniam transmitteretur, intercedente prae- 
fecto bibliothecae regiae Haunienais a liberali- 
tate bibliothecarii Parisiensis Leopoldi Delisle facile 


1) In his duobus libris ab VIII, 17 de » littera, quam 
ἐφελκυστικόν uocant, uel omissa uel addita in B mihil in 
collatione adnotatum erat. 4 
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p. 282, 


p. 284, 


PRAEFATIO. 


: ἀνάλογον] om. b. 


229: Z] in ras. m. 1 b. 


: ἀνάλογον] om. bq. 
: καί] om. bq. 

: 0] e corr. m. 1 b. 
: 0, H] H, 0 v. 


ἀνάλογον) om. bq. 


: καὶ ἐν) καὶ £v τε bq. 

: 0, H] H, 0 bq. 

: ἀνάλογον] om. b. 

: ἐν v] ἔτι bq. 

: λόγοις] λόγοις, ἔσονταί τινες τῶν Η, Θ, K, 4 


ἐλάσσονες ἀρνϑμοὶ ἕν τε τοῖς τοῦ Δ πρὸς 
τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι τοῦ 
Ε πρὸς τὸν Ζ λόγοις 4. 


: οὕτως] om. bq. 
: ἐλάσσων] ἐλάττων b. 


ἐλάσσονα] ἐλάττονα bq. 


: ve] om. bq. 
: B, I'] 1, B να. 
: μετροῦσι bq. 


τῶν] τόν q. 


: ὃ H] pp supra scr. m. 1l b. 
: Θ, H] H, 0 ba. 
: τὸν Z] Z q. 


: ὑπό] ὃ ὑπό bq. 

: 0, H] H, 9 bq. 
: ἐπεί] καὶ ἐπεί bq. 
: ἰσάκις] ὁσάκις α. 

: ἀνάλογον] om. bq. 
᾿ ἐν] ἔν τε b. 


τε] om. b. 


: ἔτι] om. bg. 
: ἐν] εἰ γὰρ μή εἶσιν οἱ N, E, M, O ἕξῆς 


ἐλάχιστοι bq. 


: εἰ γὰρ μή] om. bq. 
: ἀνάλογον] om. bq. 


T 


p. 286, 10: 


p. 288, 7: 
: μετροῦσιν] μετρήσουσι bq. | 
: εἶ — 15: τὸν ΓΊ λέγω γάρ ὅτι οὐ μετρεῖ ὃ A 


Tv 


290, 1: 


284, 5: 
4: 

10: 

20: 

21: 

22: 

28: 


PRAEFATIO. | XI 


οὕτως] bis q 

τε] om. bq. 

μετροῦσι bq.; item lin. 15. 
ἀνάλογον] om. bq. 

τόν] om. bq. 

τόν] (bis) om. bq. 

ἄρα] om. b. 

ἀνάλογον] om. bq. 

I, E, 4] in ras. m. 1 b. 


: καί] om. bq.") 
: πεποίηκεν] (prius) πεποίηκε Q q. 


: A4] e corr. m. rec. b. 


: Z1] e corr. m. rec. b. 


ὡς δέ --- τὸν 0] om. b. 
μετρῇ ] μετρεῖ q. 


τὸν Γ bq. 


: καὶ ὅσοι] ὅσοι γάρ bq. 
288, 17: 


τοῖς 44] in ras. m. 1 b. 
ἡ] εἰ ᾳ. 
γάρ] γὰρ Z q. 


: μετρήσει} μετρεῖ bq. 
: μετρῇ} μετρεῖ q. 
: οὐ] μή q. 


οὐδέ] οὐδ᾽ q 


: μετρήσει] μετρήσει᾽ ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον᾽ ὑπό- 


κειται γὰρ ὁ ΑΔ τὸν 4 μετρεῖν q. 


: ὃ] τό α. 

: μεταξύ ---- ἀνάλογον] om. bq. 
p. 292, 8: 
: εἰσί q. 
11: 
14: 


Γ, 4, B] B, Γ, 4 bq. 


εἰσί q. 
καί — 15: τὸν Z] om. q. 


1) Itaque quoniam bq p. 286, 18 sq. cum P consentiunt, 
nomen Theonis in adnotatione ad locum illum &oWemSxe es. 


ΧΙ 
p. 292, 


p. 294, 


p. 296; 


p. 296, 


p. 298, 


p. 300, 


PRAEFATIO. 


: ἔχοντας] ἔχοντας αὐτοῖς bq. 
: καί] καὶ ὁ q. 
:. εἰσί q. 


καὶ οἵ — 2: εἰσίν] om. b. 


: ἄρα] om. b. 

: ὦσι bq. 

: μεταξύ) πῆς μεταξύ bq. 

: μεταξύ} supra scr. m. 1 b. 

: ἐμπεπτώκασιν ἐμπίπτουσιν b. 

: τῆς] τῆς E bq. 

: πεποίηκε bq; item lin. 2, 8, 4. 
: Z, H] H, Z bq; item lin T. 
: τῶν] om. 


ἐστὶν ὁ] der καὶ ὃ bq. 


» [4 » , 
: ἄρα τόν] ἄρα τὸ q. 


μετρεῖ ] om. b. 


: ἔσος — 3: 4] ὃ δὲ M τῷ .4 ἐστιν ἴσος bq. 
: H] K, ut uidetur, α. 

: τοσοῦτοι] οὕτως b. 

: 4^] om. q. 


ἑκατέρου] om. bq; yo. ἑκατέρου mg. m. rec. b. 


: μεταξύ] ξξῆς μεταξύ bq. 
: Οὗ τὲ] corr. ex ὅτε q.) 


ἄρα] om. b. 


: πεποίηκε bq. 

: E] e corr. m. rec. b. 

: δέ] om. q. 

: E] corr. ex 8 m. rec. b. 

: πεποίηκε bq; deinde add. b mg. m. rec.: τὸν 


δὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηκε. 


μέν] om. b. 


: πεποίηκε bq; item lin. 18, 19. 

: μέν] om. bq. 

: καὶ ὡς — 24: τὸν H] supra scr. m. 1 q. 
: τῶν] τόν α. 


1) Ρ. 298, 21 in adnot. addatur: te] om. BV g. 


PRAEFATIO. XIII 


: ἀλλ᾽ ὡς ὃ E πρὸς τόν] in ras. m. 1 ἃ. 
: τῶν] τόν α. 
: K] in ras. 4. 


A] in ras. α. 


: B] e corr. m. 1 b. 
: καὶ ὡς — 13: τὸν Δ] om. bq. 
: Γ γάρ] γὰρ I' bq. 


4: πεποίηκε bq. 


: B] B 


: διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] πάλιν ἐπεὶ ὁ D'vóv 4 


᾿ πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, ὁ δὲ 4 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκε, δύο 
δὴ ἀριϑμοὶ οἵ Γ' 4 ἕνα καὶ τὸν αὐτὸν τὸν 
(om. b) 4 πολλαπλασιάσαντες τοὺς Ε, Β 
πεποιήκασιν. ἔστιν ἄρα bq. 

. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ 
4A πρὸς τὸν E bq. 


: ἄρα] om. q. 

: ἀριϑμός} ἀριϑμὸς ὃ E bq. 

: ἑαυτόν] ἑαυτὸν μέν bq 

: τῶν] corr. ex τόν m. 1 q. 

: καὶ ὁ Γ᾽ ξαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E πε- 


ποίηκεν] om. bq. 


: μέν) om. bq.') 


πεποίηκε bq; item lin. 8. 


: πεποίηκε Et item lin. 11. 
: 4] 4, οὕτως τε (om. .3) 


ὁ K πρὸς τὸν B' 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ D πρὸς τὸν 4 bq. 


0 τὲ] τε ὃ Ὀα. 


p. 910, 4: τόν] om. q. 
8: τῷ] om. 4. 
10: μὲν ὁ] ὁ μέν bq. 
14: τετράγωνος πρὸς τετράγωνον] τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν bq. 
22: εἶσιν] comp. ἐστιν corr. ex comp. εἶσιν b. 
1) P. 306, 6 in adnot. scribatur: ,,6. καὶ ὁ — πεποίηκεν) 


P; om. Theon (BV 9). 


7. μέν] om. BV g^ 


A 


XIV 
p. 310, 23 


p. 312, 1: 
4: 


PRAEFATIO. 


B] e corr. m. 1 b. 
εἰσιν] εἰσι bq. 
πάλιν — μετρείτω] ἀλλὰ δὴ μετρείτω ὃ I τὸν 


: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. bq. 
: καὶ ἐάν — 20: μετρήσει] om. b. 
: ὃ δὲ 4 — 26: τὸν 4] καὶ ἔτι 


e A 

ὁ Γ τὸ 
πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, ὃ δὲ 4 ξαυ- 
τόν bq. 


: 2] H bq. 
p. 314, 5: 
: δή] om. bq. 

: of] καὶ of bq. 

: πρὸς τόν] πρός bq.)) 

: ὧς] supra ser. m. 1 b. 

: ἀριϑμοί] om. bq. 

: μετρεῖ μετρήσει b. 

: εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ Γ' τὸν 2, μετρήσει) mg. m. 


εἶσι α. 


rec. b; εἰ γὰρ ὁ Γ τὸν 4 μετρεῖ, μετρύσει q. 


: οὐδέ] οὐδ᾽ bq. 
p. 316, 3: 


ydo] γὰρ μή b, sed μή eras. 
καί] e corr. m. rec. b. 


: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. bq. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. bq. 
p. 318, 1: 
: πολυπλασιάσας b, sed syll Av in ras. m. 1; 


ὅμοιοι] om. q. 


item lin. 15, 17, 18.2) 


: πεποίηκε bq; item lin. 17, 23. 
: A] corr. ex H m. rec. q. 

: πολυπλασιάσας b; item lin. 23. 
: εἰσι q. 

: ἑξῆς] ἐξ ἀρχῆς q. 


1) Ergo τόν cum P omittendum. 
2) Itaque fortasse haec forma uocabul in hac prop. cum 
P seruanda est. 


p. 322, 


PRAEFATIO. XV 
ὃ I'] sie bq.*) 


: 4] καί b. 

: of] ἀρυϑμοὶ of bq. 

: E] E ἀριϑμοί q. 

: στερεοί ] στερεοὶ ἀριϑμοί b. 
: μὲν δ] Sic bq.?) 


yaQ 
τὸν 47 sic Βα. ὃ) 


: εἰσί q. 
: καί] ἔστιν ἄρα ὡς ὃ K πρὸς τὸν M, ὁ M 


πρὸς τὸν 4, καί q. 


: πεποίηκε bq; item lin. 23, 25. 
: M, A] 4, M να. 
: διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xol] πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ 


4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν Θ, 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν bq. 


: M, 4] 4, M bq. 


εἰσιν] om. b. 


: IN] eorr. ex H m. rec. b. 
: I? 4, E] 4, E α. 
: 44] corr. ex Zi m. rec. b. 


τόν] τὸν ἐκ τῶν Z, H τόν bq. 


: Ν] eorr. ex H m. rec. b. 
: τόν] om. bq. 


τόν] om. b. 
IN] eorr. ex H m. rec. b. 


: H] e corr. m. rec. b. 


καὶ ὡς] ὡς bq. 


: Z] in ras. m. 1 b. 

: NN] eorr. ex H m. rec. b. 

: H] H καὶ ó E πρὸς τὸν Θ q. 
: IN] corr. ex H m. rec. b. 


1) In adn. p. 320, 8 delendum »corr. ed. Baail.". 
2) In adn. p. 320, 19 deleatur ,0 μέν Vg; habent μὲν ὁ. 
8) In adn. p. 320, 26 addatur: ,,25. τὸν 4 τὸν μὲν 48X οἱ 


PRAEFATIO. 


: τόν] bis b. 


12: 5] Eq. B] 9 q. 


9: 
10: 
11: 


13: 
11: 


: καί] καὶ ὡς b. 

: ἀλλ᾽ ὡς] ὡς δέ b. 
: ἄρα] om. bq. 

p. 326, 7: 
: ἀριϑμὸς ὁ I'] ὁ Γ' ἀριϑμός bq. 

: 4, Γ] A, B, Γ mutat. in 44, I, B m. rec. b; 


of] om. bq. 


A, T, B q. 

E] seq. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν E, ὃ 4 
πρὸς τὸν I. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Γ, 
οὕτως Ó D (eorr. ex .4 b) πρὸς τὸν Β. 
καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν E, ὃ Γ πρὸς 
τὸν B q et mg. m. rec. b. 

ἰσάκις] mut. in ὁσώπες m. rec. b. 

ἄρα] mutat. in δέ m. rec. b. 


: καὶ ὃ E — 15: μετρεῖ) om. b. 


δή] δέ q.!) 


: πεποίηκε q. Beq. τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας 


τὸν Γ πεποίηκεν α οὗ mg. m. rec. b. 


: ἐστι ᾳ. of] of q. 
: I; B] B, I' bq. 
p. 828, 8: ὁ 


Ζ ---τὸν 41] ἑκάτερος τῶν Z, H τὸν E 
πολλαπλασιάσας ξκάτερον τῶν I' B bq. 


: 4] Z bq. τὸν E] H tq. 


4 — δ] om. bq. 

τόν] om. bq. 

πάλιν — 9: τὸν B] om. bq. 

τὸν] om. bq. 

τόν] (prius) om. bq. 

τόν] om. b. 

καί — 19: τὸν ΗΠ] om. bq. 
ἀριϑμοί εἰσιν] εἶσιν ἀρυϑμοί bq.?) 
ὅμοιοι] om. b. 


1) In adn. p. 826, 14 addatur: ,14. δή} corr. ex δέ B", 
in adn. ad p. 526, 20 deleatur Set B (corr. m. 1)". 
2) Ergo hic ordo uerborum cum P praeferendus erat. 


PRAEFATIO. XVII 


p. 328, 28: 4] 4, B bq. H] H, 6 b, sed corr. 
5: εἰσί q. 
6: ὁ Z — ἀρυϑμοί] om. bq. 
2: τοῦ πρό] om. bq. 
4: τόν] om. bq. 
5: τόν] om. bq. 
καί] supra scr. m. reo. b. 
6: τοῖς] vo: b. 
xai — 1: A, T, 4| om. ba. 
19: 0 τε] ὅτε ὁ q. 
17: N] corr. ex H m. rec. b. 
18: πεποίηκε bq. 
20: N] corr. ex H m. rec. bq. 
22: δή] δέ bq. 
E] H bq.!) 
p. 332, 1: Γ] B bq!) 
5: πεποίηκε α. 
6: ἐστέν] om. Ὁ. εἶσιν] om. bq. 
7: εἶσι q. 
8: τόν] corr. ex τό m. rec. b. 
12: vov M| M q. 
15: X] post ras. 1 litt. b. 
16: ὅμοιοι] of q, om. b. 
19: τρέτος] y b. 
22: λέγω] λέγω δή b. 
24: I'] e corr. m. rec. b. 
25: εἶσε q. 
20: -τράγωνος δὲ ὁ .4 v&-] mg. m. rec. b. 
ΓῚ B bq. 
p. 384, 7: ἐστίν) ἔσται bq. 
12: κδ΄] om. q. 
14: ov] corr. ex ἤ m. rec. b. 
16: τετράγωνος 7] ἢ Ὦ τετράγωνος bq. 
17: post B ins. λόγον m. rec. b. 
λόγον] om. bq. 
1) In adn. p. 380, 22 addatur: ,0 E τὸν ΓῚ ὃ H τὸν B 
Theon (B V 9)". 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. 1I. Y 


XVIII 


p. 334, 


p. 336, 


p. 338, 


p. 340, 


p. 342, 


19: 
: εἶσε 4. 
: ΓῚ in ras. m. 1 b. 


18: 


PRAEFATIO. 
ἔστω] ἔσται 4. 


τὸν] om. bq. 


: τὸν] om. ba. 


: 44] e corr. m. rec. b. 


δή] δέ b; om. q.") 


: γὰρ of] γὰρ ὃ b. 


ὅμοιοι] ἄρα ὅμοιοι bq. 


: εἰσι α. 
: μεταξύ] in hoc uocabulo deeinit q fol. 165"; 


λείπ. φύλλα ἢ mg.; rursus incipit p. 372, 15, 
u. u. adn. (ἐνταῦϑα λείπουσι φύλλα ἡ mg. 
fol. 1667). 


: τετράγωνοι) τεταραγμένοι b. 
: E] e corr. m. rec. b. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. b. 


IX. 


: 44] e corr. m. rec. b. 

: πεποίηκε b. 

: δέ] om. b. 

: τῶν] corr. ex τόν m. rec. b. 

: ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. b. 

: ἀριϑμοί] om. b. 

: ἔστωσαν — 6: ποιείτω] δύο γὰρ ἀριϑμοὶ of 


4, B πρὸς (mutat. in πολλαπλασιάσαντες 
m. rec.) ἀλλήλους τετράγωνον τὸν I' ποιεί- 
τῶσαν b. 


: ἔστιν ἄρα] om. b. 

: τὸν] bis om. b. 

: ἐμπίπτει) ἐμπίπτει ἀριθμός. Ὁ. 

: ἐὰν — ἐμπίπτῃ] om. b; ὧν δὲ ἀριϑμῶν εἷς 


μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει mg. m. rec. 
of ἄρα] ἄρα οἵ b. 


1) Itaque δή cum P delendum, ut suspicatus eram. 


. 844, 


. 846, 


. 348, 


. 950, 


. 952, 


PRAEFATIO. XIX 


: πεποίηκε b. 

: πρὸς τόν] πρός b. 

: τὸν Δ] 4 b. 

: τοῦ 4 om. b; post ἀριϑμοῦ ins. m. rec. 
: τὸν] om. b. 

: ἐμπίπτωσιν] ἐμπιπτέτωσαν b. 
: δεύτερος] τέταρτος b. 

: ἐστίν] om. b. 

: ὅτι] om. b. 

: γὰρ 4] Α γάρ b. 

: οὗ 4, B] ante ras. 2 litt. b. 
: A] corr. ex zf m. 1 b. 


κύβος ἄρα ἐστί] ἔστεν ἄρα b. 


: 44] πρῶτος b. 

: πεποίηκε b. 

: ἑαυτόν] ἑαυτὸν μέν b. 

: ὁ 44 — 22: τὸν B] τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας 


τὸν Γ πεποίηκεν b. 


: καὶ ὡς] ὡς b. 

: 6 4] οὕτως ὁ Α b, «4 e corr. m. rec. 

: ἔστι κύβος] ἐστε ὃ. κύβος b, sed ὁ deletum. 
: ὑπό) corr. ex ὑπέρ m. rec. b. 

: ἐπεί --- 15: μονάδας] om. b. 

: πεποίηκε b. 

: 0 ἐλ] ἐκ b. 

: ἔσται] ἐστί b. 


6] πάντες, ὃ b. 


: πάντες] om. b. 

: post διαλείποντες add. πάντες b. 
: ὅτι] om. b. | 

: πάντες] om. b. 

: ἅμα] ἄρα b. 


Ante τετράγωνος eras. ὃ b. 


: πάντες) ἅπαντες b. 
: Post 5 ras. 1 litt. b. 
: μονάς] ἡ μονάς b. 


ἀριϑμόν] om. b. 
"Ca^ 


ΧΧ PRAEFATIO. 


p. 352, 14: τῷ 4] αὐτῷ b. 
15: πεποίηκε b. 
17: καὶ ὃ 4 ἄρα] ἄρα καὶ ὃ 4 b. 
20: πάντες] om. b. 
τέταρτος] 4 b. 
33: 4] 4 ἀριϑμόν b. 
οὕτως — 24: ἀρυϑμόν) mg. m. rec. b. 
p. 354, 8: πεποίηκε b; item lin. 4. 
7: ὃ] m. rec. b. 
8: μονάδος] μονάδος ὁ Z b.) 
12: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
ἑξῆς — 18: ἀριϑμοί] ἀριϑμοὶ ἑξῆς b. 
17: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
p. 356, 10: τέταρτος] 4f b. 
15: B] B μετρεῖ b. 
21: εἶσι b. 
p. 358, 8: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
ὁσοιδηποτοῦν] ὁποσοιδηποτοῦν Ὁ. 
22: ὁμοίως --- 23: ἐστι] om. b. 
25: δή] om. b. 
ἔστω ὃ .4] corr. ex ἔστωσαν m. rec. b. 
οὐδ᾽] οὐδέ b. 
p. 360, 5: τόν] bis om. b. 
16: τετάρτου] Δ΄ b. 
19: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
20: ἐλάσσων b. 
28: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
25: ἐλάχιστος] ἐλάσσων b. 
p. 362, 8: πόρισμα --- 11: αὐτοῦ} om. b. 
17: ὁποσοιδηποτοῦν] ὁσοιδηποτοῦν b. 
22: μὴ yaQ] μὴ γὰρ μετρείτω ὃ E τὸν 4 b. 
p. 964, 1: E] corr. ex 4 m. 1 b. 
3: μετρείτω) μετρείτω δέ b. - 
4: πεποίηκε b. 


In adnotatione p. 364, 8 addatur: μονάδος] μονάδος 
9 Z "FUTT eon (BV 9)". 


PRAEFATIO. XXI 


. 964, 29: ἔχοντας] ἔχοντας αὐτοῖς b. 
. 866, 2: ἡγούμενον] τὸν ἡγούμενον b. 
5: ὑπό] ἀρυϑμοὶ ὑπό b. 
7: οὐ] om. b. 
4: ξξῆς] om. b. 
. 968, 5: πᾶς] ἅπας b. 
6: ὁ E—: μετρεῖται] om. b. 
2: ὁ Z οὐκ ἔστι! οὐκ ἔστιν ὃ Z b. 
8: εἶ γάρ]. εἶ γάρ ἐστι πρῶτος b. 
. 810, 2: ἅπας — 98: μετρεῖται] om. b. 
3: 0 Z ἄρα ὑπὸ πρώτου] ὑπὸ πρώτου ἄρα b. 
21: ἀνάλογον] ἄλογον b. 
. 8712, 1: ὑπό] ἐκ τῶν b. 
6: 4] e corr. m. rec. b. 
1: ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. b. 
20: πεποέηκε b. 
22: πολυπλασιάσαντες b. 
23: τόν] corr. ex αὐτόν b. 
25: μετρήσουσι b. 
. 974, 2: μετροῦσιν] μετρήσουσιν b. 
14: ὁποιοιοῦν] ὁποιοῦν b.) 
20: πεποίηκε b; item lin. 21, 22. 
22: εἶσε b. 24: ὦσι b. 
. 976, 2: ἐστε b. 
8: ἐὰν δέ — 5: ὥστε] καί b. 
5: Z4] 4Z b, sed Z e corr. m. 1. 
6: 4E] 4E ἄρα b. 
ὥστε ---- 7: ἐστιν] om. b. 
8: γάρ] δέ b. ἐκ] ἀπό b. 
10: ἐστιν] ἐστιν. ὥστε ὃ ἐκ τῶν Z4, 4E καὶ 
πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ πρῶτός ἐστιν b. 
18: ἐστιν] ἐστε b. 
17: εἰσι b. 
19: καί] ὥστε καί b. ἐκ] ὑπό b. 
21: ἐκ] sic 0.3) 


1) In In adn. p. 874, 18 scribatur ,ἐχοντων λόγον V". 


2) Ergo in adn. p. 376, 21 nomen Theonis deleetor. " 


XXII PRAEFATIO. 


p. 276, 22: οἵ] mutat. in ὁ b. 
23: ὑπό] ἐκ b. ὑπὸ τῶν] ὑπό b. 
πρῶτοί εἰσι] πρῶτός ἔστιν Ὁ. 
24: οὗ] εἐ eras. b. 
p. 318, 1: πρῶτοί εἰσιν] πρῶτός ἔστιν b. 
2: Fu] om. b; καὶ ἔτε supra scr. m. rec. 
oí] & eras. b. 
8: πρῶτοί εἶσιν] πρῶτος ἐστεν b. 


Praeter errores supra suis locis in adnotationibus 
correctos, qui in collationibus codicum enotandis irrepse- : 
runt, unum deprehendi; nam p. 392 in adnotatione adden- . 
dum est: ,10. τῶν] ἄρα τῶν BF Vq." 


—— ÁÀ 


Quoniam collatio codicis Bodleiani in libro decimo, 
quam alius conficiendam suscepit, nondum finita est, 
quartum Elementorum uolumen libros stereometricos 
continens ante tertium prodibit οὐ id ipsum fortasse 
paullo tardius, quia hoe quoque anno, Ministerio 
eultui scholisque praesidenti rursus liberalissime adiu- 
uante, interuenit iter Italicum trium mensium, in quo 
codices scholiorum et operum minorum maxime Uati- 
canos perscrutatus sum. quem laborem ut iam breui 
tempore ad finem perducere possem, effecerunt summi 
uiri Mons. Ciecolini et P. Bollig 5. J., bibliothecarii 
Uaticani, quorum humanitatem beneuolentiamque grato 
ac libenti animo agnosco. 


Ser. Hauniae mense Decembri MDCCCLXXXTII. 


ELEMENTORUM LIBER X. 17 


Ergo datis tribus magnitudinibus commensurabili- 
bus maxima mensura communis inuenta est. 


Corollarium. 

Hinc manifestum est, si magnitudo ires magnitu- 
dines metitur, eandem maximam earum mensuram 
communem metiri. 

Iam similiter etiam in pluribus maxima mensura 
communis sumetur, et corollarium quoque progredie- 
tur. — quod erat demonstrandum. 


V. 


Magnitudines commensurabiles inter se rationem 
habent, quam numerus ad numerum. 

Sint magnitudines commensurabiles 4 B. dico, 4 
ad B rationem habere, quam habeat numerus ad nu- 
merum. 

Nam quoniam 44, B commensurabiles sunt, magni- 
tudo aliqua eas metietur. metiatur et 810 I; et quoties 
I'magnitudinem 4 metitur, totidem unitates sint in 
41, quolies autem I' magnitudinem B metitur, totidem 
unitates sint in E. | 

iam quoniam I' magnitudinem 44 secundum unitates 
numeri zZ/ melitur, sed eliam unitas numerum 4Zf se- 

A B p cundum unitates eius metitur, 
0003 E703 ΠῚ unitas numerum Z et I' magni- 

- 4 tudinem 44 aequaliter metitur. 
— b itaque Γ΄ : 43 —1:24 [VII 
def. 20]. e contrario igitur (V, 1 coroll] 4:I'— 21:1. 
rursus quoniam Γ᾽ magnitudinem B secundum uni- 


V. Alexander Aphrod. in Anal. pr. fol. 81. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 92. 


10 
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18 ZTOIXEISN /'. 


μετρεῖ δὲ xol ἡ μονὰς τὸν E κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
νάδας, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν E μετρεῖ καὶ τὸ Γ 
τὸ B: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ B, οὕτως ἡ μονὰς 
πρὸς τὸν E. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ I, ὃ Δ 
πρὸς τὴν μονάδα᾽ δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, 
οὕτως ὁ zl ἀρυιϑμὸς πρὸς τὸν E. 

Τὰ ἄρα σύμμετρα μεγέϑη τὰ 4, Β πρὸς ἄλληλα 
λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς ὁ 4 πρὸς ἀριϑμὸν τὸν E* ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


g. 

Ἐὰν δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχῃ. 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρα ἔσται τὰ 
μεγέϑη. 

Ζύο γὰρ μεγέϑη τὰ 4, B πρὸς ἄλληλα λόγον ἐχέτω, 
ὃν ἀριϑμὸς ὁ Z1 πρὸς ἀριϑμὸν τὸν E" λέγω, ὅτι σύμ- 
μετρά ἐστι τὰ 4, B μεγέϑη. 

Ὅσαι γάρ εἰσιν ἐν τῷ 4 μονάδες, εἰς τοσαῦτα ἴσα 
διῃρήσθω τὸ 4, καὶ ἑνὶ αὐτῶν ἴσον ἔστω τὸ I" ὅσαι 
δέ εἰσιν év τῷ E μονάδες, ἐκ τοσούτων μεγεϑῶν ἴσων 
τῷ Γ συγκείσϑω τὶ Ζ. 

Ἐπεὶ οὖν, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ 4 μονάδες, τοσαῦτά 
εἰσι καὶ ἐν τῷ Α' μεγέϑη ἴσα τῷ I, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν 
ἡ μονὰς τοῦ 4, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ τὸ Γ τοῦ 44 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ 4, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς 
τὸν 4. μετρεῖ δὲ ἡ μονὰς τὸν 4 ἀριϑμόν" μετρεῖ 
ἄρα καὶ τὸ Γ τὸ “4. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ Γ πρὸς 
τὸ 4, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς τὸν 2 [ἀριϑμόν]), ἀνάπαλιν 
ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Γ, οὕτως ὁ 4 ἀριϑμὸς πρὸς 


3. τό] (ργ.) τόν P. 4. οὕτως 0 V. 7. πρὸς ἄλληλα] mg. 


σι. 1} 11. ἔγειε b. 14. δύο γὰρ μεγέθη, mg. m. 1 P. 


ELEMENTORUM LIBER X, 19 


iates numeri E metitur, sed etiam unitas numerum E 
secundum unitates eius metitur, unitas numerum E 
et I' magnitudinem B aequaliter metitur. itaque [VII 
def. 20] D: B—1: E. demonsirauimus autem, esse 
etiam 44: I'— 71:1. itaque ex aequo [V,22] 4: B — 2: E. 

Ergo magnitudines commensurabiles 44, B inter se 
rationem habent, quam numerus Z/ ad numerum E; 
quod erat demonstrandum. 


VI. 


Si duae magnitudines inter se rationem habent, 
quam numerus ad numerum, commensurabiles sunt. 

Duae enim magnitudines 44, B inter se rationem 
habeant, quam numerus z/ ad numerum E. dico, 4, B 
magnitudines commensurabiles esse. 

4 B " τ nam quot sunt in 4 
"ΕΠ c—r c4 [μ unitates, in totidem par- 
πὰ Zo | tes aequales diuidatur 4, 
——3áE mnm et uni earum aequalis 
sib I. quot autem sunt in E unitates, ex totidem 
magnitudinibus magnitudini I'aequalibus componatur Z. 

quoniam igitur, quot sunt in 4 unitates, totidem 
eliam in 4 magnitudines sunt magnitudini I" aequales, 
quae pars esi unitas numeri Z/, eadem pars est etiam 
I'magnitudinis 4. itaque I': 4 — 1: 2 [VII def. 20]. 
uerum unitas numerum 47 melitur. quare etiam I' 


πρὸς ἄλληλα τὰ A, B V. 15. τόν} τὶ (τόν) F, τό φ. 21. 
τοσαῦται V, , eras. — 22. εἰσι] ἐστιν ἴσαι V, . eras. 28. 
4 ἀριϑμοῦ TF. τό] (ali) ὃ P, in ras. V. τοῦ e corr. V. 
25. 4 ἀριϑμόν F. ῬΡοϑὺ μονάς ras. 4 jk. V. — 9S. wo iav 
καί V. zo] ὃ F. 27. ἀριϑμόν] om, P, corr. ex ἀοιδὸς Y. 


ΧΩ 


b 


10 


16 . 


20 


90 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /'. 


τὴν μονάδα. πάλιν ἐπεί, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ E μονάδες, 
τοσαῦτά εἰσι καὶ ἐν τῷ Z ἴσα τῷ I, ἔστιν ἄρα ὡς 
τὸ Γ πρὸς τὸ Z, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς τὸν E [ἀριϑμόν]. 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ D, οὕτως ὁ 4 πρὸς 
τὴν μονάδα᾽ δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ A4 πρὸς τὸ Z,- 
οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν E. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν E, 
οὕτως ἐστὶ τὸ 4 πρὸς τὸ B' καὶ ὡς ἄρα τὸ Α πρὸς 
τὸ B, οὕτως καὶ πρὸς τὸ Z. τὸ 4 ἄρα πρὸς ἑκάτερον 
τῶν B, Z τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ B 
τῷ Z. μετρεῖ δὲ τὸ Γ τὸ Z' μετρεῖ ἄρα καὶ τὸ B. 
ἀλλὰ μὴν καὶ τὸ Α' τὸ D ἄρα τὰ 4, B μετρεῖ. σύμ- 
μξερον ἄρα ἐστὶ τὸ Α τῷ B. 
Ἐὰν ἄρα δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα, καὶ τὰ ἕξῆς. 


Πόρισμα. 
Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν ὦσι δύο ἀριϑμοί, 
ὡς οἵ 4, E, καὶ εὐθεῖα, ὡς ἡ 4, δύνατόν ἐστι ποιῆσαι 
ὡς ὁ 4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν E ἀριϑμόν, οὕτως τὴν 
εὐθεῖαν πρὸς εὐθεῖαν. ἐὰν δὲ καὶ τῶν 4, Z μέση 
ἀνάλογον ληφϑῇ., ὡς ἡ B, ἔσται ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Ζ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, τουτέστιν 
ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀνα- 
γραφόμενον. ἀλλ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Ζ, οὕτως ἐστὶν 
ὃ 4 ἀριϑμος πρὸς τὸν E ἀριϑμόν" γέγονεν ἄρα καὶ 


φῦ ὡς ὁ 21 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν E ἀριϑμόν, οὕτως τὸ ἀπὸ 


1, εἰσίν] εἰσὶ καί V. 2. τοσαῦται P, οἱ ΕὟ,, sed corr. 
εἰσιν P.  Z μεγέϑη F. ἴσαι V, sed corr. 8. ἀριϑμόν 
om. P.. 4. τό] (alt) τόν b. ὅ. τό] ὁ B. τό] vov Bb. 6. ἀλλ᾽ 
καί V.  ó] postea ins. m. 1 F. 7. Mid om. V. 8. καί 
zo Jf F. 9. Aóvyov P, sed corr. 11. μήνΪ μετρεῖ P. vo Γ 


ELEMENTORUM LIBER X. 21 


magnitudinem 4 metitur. et quoniam est I':4 —1: 4, 
e contrario [V, 7 eoroll.] erit 4:1I'— 7:1. rursus 
quoniam, quot sunt in E unitates, totidem etiam in Z 
magnitudines magnitudini I' aequales sunt, erit I': Z 
— 1:E[VII def. 20]. demonstrauimus autem, esse etiam 
“4: — 24:1. itaque ex aequo [V, 22] est 4:Z — Ζ1: Ε. 
uerum 4: E — 4: B. quare etiam 4:B — 4:Z. 4igi- 
tur ad utrumque B, Z eandem ralionem habet. ergo 
B-—Z[V,9]. I' autem Z metitur; quare etiam B me- 
litur uerum etiam 4 metitur. I'igitur 4, B metitur. 
itaque 44 et B commensurabiles sunt. 

Ergo si duae magnitudines inter se, et quae se- 
quuntur. 


Corollarium. 


Hine iam manifestum est, si duo numeri sint 2, E 
et recla 44, fieri posse, ut faciamus, ut 21: E, iia rec- 
tam ad aliam rectam. sin rectarum 4, Z media pro- 
portionalis sumitur B, erit 4: Z — 4“: B?, h. e. ut 
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad 
figuram in secunda similem eti similiter descriptam 
[ VI, 20 coroll. 2, cfr. V def. 9]. sed 4:Z — Ζ: Ε. 


καὶ vo D''V. 12. ἐστί P. . BJ e cor. V. 18. καὶ τὰ 
ἑξῆς] λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρα ἔσται τὰ 
μεγέθη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι V. 106. ὡς] m 2". εὐθεῖαι F. 

ἡ 4| e corr. V. 17. 0] τόν V, supra scr m. 2 F. 4] 
om. ΒΕ, ἀριϑμόν FV. E] om. BFb; ὡς τὸν 4 ἀριϑμὸν 
πρὸς τὸν E ἀριϑμόν m. 2 B. τήν] om. V, ἡ P; del. m. 
rec. B. 18. εὐθεῖαν) ταν eras. V, εὐϑεῖα P. εὐθεῖαν] τὴν 
εὐθεῖαν V et m. rec 19. Ζ] Β Β, sed corr. 21. ὡς] 
ὃρ ereQ? V. πρώτη] supra add. ἃ F, ἁ PBV b. τρίτη»] ὃ V, 
γ P b et corr. ex y B m. 2 (ξ m. rec.); supra add. y F. πρώτηςἶ 
& P. 94. ἀρυϑμόν] corr. ex ἀριϑμός ἢ. γέγονεν ὅρον voy. 
scr. m. reo. F. 


22 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ /. 


τῆς 4 εὐθείας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B εὐθείας" ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
ξ΄. 

Τὰ ἀσύμμετρα μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον 
οὐκ ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 

Ἔστω ἀσύμμετρα μεγέϑη và 4, Β᾽ λέγω, ἵτι τὸ 4 
πρὸς τὸ Β λόγον οὐκ ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 

Εἰ γὰρ ἔχει τὸ 4 πρὸς τὸ Β λόγον, ὃν ἀριϑμὸς 
πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρον ἔσται τὸ .4 τῷ B. οὐκ ἔστι 
δέ" οὐκ ἄρα τὸ Α πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς 
πρὸς ἀριϑμόν. 

Τὰ ἄρα ἀσύμμετρα μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον οὐκ 
ἔχει, καὶ τὰ ἑξῆς. 


, 


η. 

Ἐὰν δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον μὴ ἔχῃ, 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, ἀσύμμετρα ἔσται 
τὰ μεγέϑη. 

Zio γὰρ μεγέϑη τὰ 4, B πρὸς ἄλληλα λόγον μὴ 
ἐχέτω, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν᾽" λέγω, ὅτι ἀσύμμετρά 
ἐστι τὰ 4, Β μεγέϑη. 

Εἰ γὰρ ἔσται σύμμετρα, τὸ .4 πρὸς τὸ B λόγον 
ἕξει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. οὐκ ἔχει δέ. ἀσύμ- 
μέτρα ἄρα ἐστὶ τὰ Α, B μεγέϑη. 

Ἐὰν ἄρα δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα, καὶ τὰ ἑξῆς. 

1. 4 εὐθείας) in ras. m. 1 b. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. 
Theon (BF Vb). Seq. demonstr. δ]. ; ἃ. app. ὅ. Post ἀριϑμόν 
ras. 8 litt. V. 7. τό] ins. m. 1 bj 9. Ante ἔσται ras. 1 
litt. F. ἔστιν BF. 10. yo. τὸ Α ἄρα πρὸς. τὸ Β λόγον οὐκ ἔχει 
DE m. 1 b. 12. σύμμετρα b. λόγον οὐκ ἔχει πρὸς ἄλληλα 

b 18. καὶ τὰ fing] om. F (in mg. quaedam erasa), ὃν 


ἀριϑμὸς “πρὸς ἀριθμόν BV b. 20. ἐστιν P, ἔσται Υ. 21. γὰρ 
σεώεερον ἔστε τὸ 4 τῷ B Theon (BF V). 92. ἔχει. ὄνπεον. 


ELEMENTORUM LIBER X. 99 


itaque inuenimus 2/: E — 4": B?. — quod erat demon- 
strandum. 


VII. 


Magnitudines incommensurabiles inter se rationem 
non habenti, quam numerus ad numerum. 

Sint magnitudines incommensurabiles 44, B. dico, 
-4 ad B rationem non habere, quam habeat numerus 
ad numerum. 
A Nam si 4 ad B rationem habet, quam 

numerus ad numerum, 4 et B commensurabiles 

——3À4 erunt [prop. VI] uerum non sunt. itaque 4 
ad B rationem non habet, quam numerus ad numerum. 

Ergo magnitudines incommensurabiles inter se ra- 
lionem non habent, et quae sequuntur. 


“ VIII. 


S1 duae magnitudines inter se rationem non habent, 
quam numerus ad numerum, magnitudines incommen- 
surabiles erunt. 

A Duae enim magnitudines 4, B inter se 
' rationem ne habeant, quam numerus ad nu- 
merum. dico, magnitudines 44, B incommen- 
surabiles esse. 

Nam si commensurabiles sunt, 4 ad B rationem ha- 
bet, quam numerus ad numerum [prop. V]. uerum non 
habet. itaque magnitudines 4, Bincommensurabiles sunt. 

Ergo si duae magnitudines inter se, ei quae se- 
quuntur. 


ἀριϑμόν] corr. ex ἀριϑμός m. 1 P. 28. ἐστίν P. 24. 
idv — μεγέϑη) om. F. πρὸς ἄλληλα) bis Ὁ. wk τὰ έχει 
λόγον μὴ Erg, ὃν ἀρεϑμὸς πρὸς ἀριϑιμὸν ἀσύμμετου ἔσταν N 
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Τὰ ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων εὐϑειῶν ce- 
τράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ 
τὰ τετράγωνα τὰ πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχοντα, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
ϑμόν, καὶ τὰς πλευρὰς ἕξει μήκει συμμέτρους. 
τὰ δὲ ἀπὸ τῶν μήκει ἀσυμμέτρων εὐθειῶν τε- 
τράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον οὐκ ἔχει, ὄνπερ 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" 
καὶ τὰ τετράγωνα τὰ πρὸς ἄλληλα λόγον μὲ 
ἔχοντα, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
yovov ἀριϑμόν, οὐδὲ τὰς πλευρὰς ἕξει μήκει 
συμμέτρους. 

Ἔστωσαν γὰρ αἵ 4, Β μήκει σύμμετροι" λέγω, ὅτι 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B τετρά- 


'γῶνον λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τε- 


τράγωνον ἀριϑμόν. 

Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ B μήκει, ἡ 4 
ἄρα πρὸς τὴν Β λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 
ἐχέτω, ὃν ὃ Γ πρὸς τὸν 4. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ A4 
πρὸς τὴν B, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 4, ἀλλὰ τοῦ μὲν 
τῆς 4 πρὸς τὴν B λόγου διπλασίων ἐστὶν ὃ τοῦ ἀπὸ 
τῆς 4 τετραγώνου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B τετράγωνον᾽ 
τὰ γὰρ ὅμοια δὄχήματα ἐν διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν 
ὁμολόγων πλευρῶν. τοῦ δὲ τοῦ Γ [ἀριϑμοῦ] πρὸς 
τὸν Z4 [ἀρυϑμὸν] λόγου διπλασίων ἐστὶν ὁ τοῦ ἀπὸ τοῦ 
Γ τετραγώνου πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 41 τετράγωνον᾽ δύο 
γὰρ τετραγώνων ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν 


. 8. πρὸς ἄλληλα] supra scr. F. ἔχῃ V, corr. m. 1. 4. 
4prOu0g] supra scr. m. 2 B. — 6. τετράγωνα τά] supra scr. m. 
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Quadrata rectarum longitudine commensurabilium 
inter se rationem habent, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum; et quadraia, quae inter se 
rationem habent, quam numerus quadratus ad nume- 
rum quadratum, etiam latera longitudine commensura- 
bilia habebunt. quadrata autem rectarum longitudine 
incommensurabilium inter se rationem non habent, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum; et 
quadrata, quae inter se rationem non habent, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum,-ne latera 
quidem longitudine commensurabilia habebunt. 

Nam 4, B longitudine commensurabiles sint. dico, 
44? : B* rationem habere, quam habeat numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. 

Quoniam enim 44 et B longi- 


A 
—1 ^— —4 tudine commensurabiles sunt, 4:B 
I' rationem habet, quam numerus 
E— —4 . 
——4 ad numerum [prop. V]. sit 4: B 
4 


— Γ: 2. iam quoniam 4:B 
— ID: 4, et 4*: B? duplex est quam ratio 4:B (nam 
figurae similes inter se duplieatam rationem habent 


2 B. 8. συμμέτρων b (corr. m. rec), p; αὐ seq. ras. F. 59. 
ὅν BF b. 10. ἀριθμόν) om. V. 11. μὴ ἔχοντα λόγον V. 

12. ὄνπερ V. 1. γάρ] om. V. 1θ. τό] (prius) supra scr. 
m. 1 P. , Τετράγωνον) (alt.) m. ? comp. F. 17. OvztQ V. 21. 
ὅν] οὖν ὅν Bb, οὖν corr. inoóv ὅν FV. 22, T ἀριθμός BVb 
ebe cor, F. 4 ἀριϑμόν BFVb. 28. τῆς] e corr. V. διε- 


πλάσιον » corr. m. 2. 24. τὸ] corr. ex τόν V. 26. τοῦ 
(alt.) om. P, supra scr. F. ἀριϑμοῖ] om. P. 21. ἀριϑμόν 
om. P. ὁ τοῦ] τό F. 98. Post I' del. πρὸς τὸν A P. 


τετραγώνου) τετραγων seq. ras. 1 litt. FE. τόνλ το. — 93. 
μέσον B, corr. m. 2. 
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ἀριϑμός, xal ὁ τετράγωνος πρὸς τὸν τετράγωνον [ἀρι- 
ϑμὸν] διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ πλευρὰ πρὸς 
τὴν πλευράν" ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετρά- 
yovov πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B τετράγωνον, οὕτως ὃ ἀπὸ 
5 τοῦ Γ τετράγωνος [ἀριϑμὸς! πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4 
[ἀριϑμοῦ] τετράγωνον [ἀρυϑμόν]. 
᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Α' τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως ὁ ἀπὸ τοῦ Γ τετράγωνος πρὸς 
τὸν ἀπὸ τοῦ 4] [τετράγωνον] λέγω, ὅτι σύμμετρός 
10 ἐστιν ἡ Α τῇ B μήκει. 
᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς B [τετράγωνον], οὕτως ὃ ἀπὸ τοῦ Γ τε- 
τράγωνος πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4, [τετράγωνον], ἀλλ᾽ ὃ 
μὲν τοῦ ἀπὸ τῆς 4 τετραγώνου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β 
16 [τετράγωνον] λόγος διπλασίων ἐστὶ τοῦ τῆς Α πρὸς 
τὴν Β λόγου, ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ τοῦ Γ' [ἀριϑμοῦ] τετρα- 
γώνου [ἀριϑμοῦ)] πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4 [ἀριϑμοῦ] τε- 
τράγωνον [ἀριϑμὸν] λόγος διπλασίων ἐστὶ τοῦ τοῦ I' 
[ἀριϑμοῦ] πρὸς τὸν 2f [ἀρυϑμὸν] λόγου, ἔστιν ἄρα 
20 καὶ ὡς ἡ Α πρὸς τὴν B, οὕτως ὃ Γ [ἀριϑμὸς] πρὸς 
τὸν 4 [ἀριϑμόν]. ἡ 4 ἄρα πρὸς τὴν B λόγον ἔχει, 
ὃν ἀριϑμὸς ὁ Γ πρὸς ἀριϑμὸν τὸν 4 σύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ 4 τῇ B μήκει. 
᾿Αλλὰ δὴ ἀσύμμετρος ἔστω ἡ 4 τῇ B μήκει" λέγω, 
25 ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς .4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B [ve- 
τράγωνον] λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. " 
Εἰ γὰρ ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς ΑἹ τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς B [τετράγωνον] λόγον, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 


1. ἀρυϑμόν] om. BFVb. — 5. DI'] in ras. F, Γ' ἀριϑμοῦ 
PVb X Zpi9u0g] om. P. 6. ἀριθμοῦ] om. P. αἀριϑμόν») 
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quam latera correspondentia [ΥἹ,20 coroll.]), οὐ I'* : 4) 
duplex est quam ratio I':7/ (nam inter duos numeros 
quadratos unus medius est numerus, el. numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum duplicatam rationem 
habet quam latus ad latus [ VIII, 11]), erit 42: B* —I7?: 43, 

Jam uero sit 4?: B? — I": 25, dico, 4 et B longi- 
tudine commensurabiles esse. 

nam quoniam est 45: B? — T? : /f*, οὐ 45: B? duplex 
est quam ratio 4: B, I?: 2252 autem duplex quam I": Zi, 
erii 4: B — I: 4. itaque 4 ad B rationem habet, quam 
numerus Γ᾽ δα numerum 4f. ergo 44 et B longitudine 
commensurabiles sunt [prop. VI]. 

Iam uero 44 et B longitudine incommensurabiles 
sint. dico, 4?: B? rationem non habere, quam habeat 
numerus quadratus ad numerum quadratum. 

si enim 475: B? rationem habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, 4 et B commen- 


om.P. 8.8 τετράγωνον BVb et e corr. F. τοῦ] corr. ex 
τῆς V. 9. τετράγωνον] om. P. 11. ΑἹ in ras. b. 12. τε- 
τράγωνον] om. P. 13. τόν] τό b. τετράγωνον] om. P. 14. 
τοῦ] m. 2 F. τό] τόν B, τὸν τοῦ F. 15. τετράγωνον] om. P. 

16. ἀριϑμοῦ] om. P. τετράγωνος BV. 171. ἀριθμοῦ] om. P, 
ἀριϑμός BV. ἀριϑμοῦ] om. P. τετραγώνου P. 18. ἀριϑ- 
μόν] om. P. ἐστίν P. τοῦ] om. V. 109. ἀριϑμοῦ] om. P. 

ἀριϑμόν] om. P. 20. ἀριϑμός] om. P. 21. ἀριϑμόν) om. P. 

22. τὸν 4] m. 2 B. 25. 4] corr. ex B m. 1 V. τετρά- 
γωώνον] (alt.) om. P. 29. τετράγωνον] om. P. 
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μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, σύμμετρος ἔσται ἡ A4 
τῇ B. οὐκ ἔστι δέ' οὐκ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β [τετράγωνον] λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 

Πάλιν δὴ τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς Β [τετράγωνον] λόγον μὴ ἐχέτω, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' λέγω, ὅτι ἀσύμ- 
μετρός ἐστιν ἡ A4 τῇ B μήκει. 

Εἰ γάρ ἐστι σύμμετρος ἡ 4“ τῇ B, ἕξει τὸ ἀπὸ τῆς 
Α πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β λόγον, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. οὐκ ἔχει Óf' οὐκ ἄρα 
σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ Β μήκει. 

Τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων, καὶ và ἕξῆς. 


Πόρισμα. 

Καὶ φανερὸν ἐκ τῶν δεδειγμένων ἔσται. ὅτι αἵ 
μήκει σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει, αἱ δὲ δυνάμει 
οὐ πάντως καὶ μήκει [εἴπερ τὰ ἀπὸ τῶν μήκει συμ- 
μέτρων εὐθειῶν τετράγωνα λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, τὰ δὲ λόγον ἔχοντα, 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρά ἐστιν. ὥστε αἵ 
μήκει σύμμετροι εὐθεῖαι οὐ μόνον [εἰσὶ] μήκει σύμ- 
μξτροι, ἀλλὰ καὶ δυνάμει. 

πάλιν ἐπεί, ὅσα τετράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, μήκει 
ἐδείχϑη σύμμετρα καὶ δυνάμει ὄντα σύμμετρα τῷ τὰ 
τετράγωνα λόγον ἔχειν, 0v ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, 
ὅσα ἄρα τετράγωνα λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, ἀλλὰ ἁπλῶς, ὃν 


2. Post B add. μήκει m. 2 V. 8. τετράγωνον] om P. 5. 
d7// om, b, δέ BFV. 6. τετράγωνον] om. P. Β. ἐστι»] e 
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surabiles erunt. at non sunt. ergo 42: B? rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. 
| jam rursus 4?:B? rationem ne habeat, quam nu- 
merus quadratus ad numerum quadratum. dico, 4 et 
B longitudine incommensurabiles esse. 

nam si 44 et B commensurabiles sunt, 45: B? ra- 
tionem habebit, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. at non habet. ergo 44 et B longitudine 
commensurabiles non sunt. 

Ergo quadrata rectarum longitudine commensura- 
bilium, et quae sequuntur. 


Corollarium. 


“ Ex iis, quae demonstrauimus, manifestum est, rectas 
longitudine commensurabiles semper etiam potentia 


corr. F. 9. et] in ras. DP. ἔσται P. 10. 4 τετράγωνον 
.BFb. Β τετράγωνον BFb. 12. Post B add. ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ A τῇ B FVb, B m. 2. 18. Post συμμέτρων add. 
εὐθειῶν τετράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν V. — Post ἑξῆς add. Theon: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι (BF Vb). 16. ἐκ] ἔστω ἐκ BEV. ἔσται] om. b. 
17. o9] in ras. F, σύμμετροι ov V. εἶπες corr. ex ἧπερ 
.9 V. τα] corr. ex τοῖς m. 1 F. osb μήκει add. 
del m. 2 B. εἰσ] om. P. 23. ὅσα] ὧν p. corr. mg. m. 1. 
“τετράγωνα λόγον ἔ ἔχει πρὸς ἄλληλα F. 260. τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς προς τετράγωνον ἀριθμόν BF V b. Post ἀρυϑμόν add. 
οἷον ὁ 4 καὶ ὁ E ὁ γὰρ É πρὸς τὸν À λόγον οὐκ ἔχει, ὃ ὃν τετρά- 
yovoc ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, σύμμετροι δέ" αἴ δὲ εὐ- 
ϑεῖαι, ) ἐφ᾽ ὧν κἀνεγράφησαν, ἀσύμμετροί εἰσιν τὰ γὰρ τετράγωνα 
ἄλογα εἶσιν᾽ ὥστε οὖν αἴ μήκει σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει, 
αἴ δὲ δυνάμει οὐ πάντως καὶ μήκει b. 28. ἀλλ BFV. ἁπλῶς] 
om. Fb, m. 2 B. 0»] ὃν ἕτερός τις BF Vb. 
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ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρα μὲν ἔσται αὐτὰ τὰ 

τετράγωνα δυνάμει, οὐκέτι δὲ καὶ μήκει" ὥστε τὰ μὲν 

μήκει σύμμετρα πάντως καὶ δυνάμει, τὰ δὲ δυνάμει 

οὐ πάντως καὶ μήκει, εἰ μὴ καὶ λόγον ἔχοιεν, ὃν τε- 
5 τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμύν. 

λέγω δή, ὅτι [καὶ] ai μήκει ἀσύμμετροι οὐ πάντως 

καὶ δυνάμει, ἐπειδήπερ αἵ δυνάμει σίμμετροι δύνανται 

λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 

yovov ἀριϑμόν, καὶ διὰ τοῦτο δυνάμει οὖσαι σύμ- 
10 μετροι μήκει εἰσὴν ἀσύμμετροι. ὥστε οὐχ αἱ τῷ μήκει 
ἀσύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει, ἀλλὰ δύνανται μήκει 
οὖσαι ἀσύμμετροι δυνάμει εἶναι καὶ ἀσύμμετροι καὶ 
σύμμετροι. 

αἱ δὲ δυνάμει ἀσύμμετροι πάντως καὶ μήκει ἀσύμ- 
μετροι" εἰ γὰρ [sio:] μήκει σύμμετροι, ἔσονται καὶ 
δυνάμει σύμμετροι. ὑπόκεινται δὲ καὶ ἀσύμμετροι" 
ὅπερ ἄτοπον. αἵ ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροι πάντως 
καὶ μήκει]. | 


1 


Qt 


Am uuo. 
20 — ZdéÓsaxvou ἐν volg ἀριϑμητικοῖς, ὅτι οἵ ὅμοιοι ἐπί- 
πεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχουσιν, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ ὅτι, 
ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχωσιν, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, δμοιοί 
εἶσιν ἐπίπεδοι. καὶ δῆλον ἐκ τούτων, ὅτι οἵ μὴ ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἀριϑμοί, τουτέστιν oí μὴ ἀνάλογον ἔχοντες 
τὰς πλευράς, πρὸς ἀλλήλους λόγον οὐκ ἔχουσιν, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. εἰ γὰρ 
ἕξουσιν, ὅμοιοι ἐπέπεδοι ἔσονται" ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. 


2 


Q 


1. ἀριϑμόν τινα V. μέν] om. V. ἔσται] εἰσιν BF, 
évz» comp. b; ἐστι V, corr. in μέν m. 2. αὐτα] om. V; 


ELEMENTORUM LIBER X. 81 


commensurabiles esse, rectas autem potentia commen- 
surabiles non semper etiam longitudine.) 


Lemma. 


In arithmeticis demonstratum est, similes numeros 
planos eam inter se rationem habere, quam habeat 
numerus quadratus ad numerum quadratum [VIII, 26], 
el si duo numeri inter se rationem habeant, quam 
habeat numerus quadratus ad numerum quadratum, 
similes numeros planos eos esse.?) unde adparet, nu- 
meros planos non similes (h. e. qui latera proportio- 
nalia non habent [cfr. VII def. 22]) inter se rationem 
non habere, quam habeat numerus quadratus ad nume- 
rum quadratum. nam si habebunt, similes erunt plani; 
quod contra hypothesim est. ergo numeri plani non 


1) Quae sequitur p. 28, 17 — 80, ὅ demonstratio corollarii 
et superflua est et a sermone Euclidis abhorret. praeterea of- 
fendit, quod plus demonstratur (λέγω δή lin. 6), quam propo- 
situm erat. 

2) Hoc nusquam demonstratur; sed est VIII, 26 conuersa, 
qua etiam in IX, 10 p. 358, 19 utitur. 


—À — M ——— Me— . 


supra τά ras. est. 2. Ante δυνάμει add. τουτέστιν αἷ εὐθεῖαι, 
dq ὧν ἀνεγράφησαν BFVb. τα] αἴ BFVb. 8. σύμμετροι 
BFVb. τά] of BFVb. 4. Supra ἔχοιεν m. 2: τὰ τετρά- 
yova V. 6. καί] om. P. 7. Post δυνάμει add. ἀσύμ- 
μετροι V. ἐπειδήπερ) ἐπειδὴ γάρ P. 10. τῷ] om. FV. 11. 
ἄλλα καί V. 123. σύμμετροι καὶ ἀσύμμετροι P. 14. μήκει] 
-ἡ- e corr. P. 186, εἶσι] om. P, εἶσιν B, comp. b. 16. ὑπό- 
x£vtX, b. — Post καί del δυνάμει F. 19. λῆμμα] om. P. 20. 
δὴ iv F.  óu]supra scr. m. 1 b. 21. λόγον πρὸς ἀλλήλους 
ἔχουσιν F. ἔχουσι P, corr. m. rec. 2428. δύο] supra scr. m. 
1 F. 25. Supra ἐπίπεδοι scr. of ἀριϑμοί m. 1 b. μή] supra 
sor. m. 1 V. 29. ὑπόκεινται P. 
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of ἄρα μὴ ὅμοιοι ἐπίπεδοι πρὸς ἀλλήλους λόγον οὐκ 
ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν.. - 


, 


L. 

Τῇ προτεϑείσῃ εὐθείᾳ προδευρεῖν δύο εὐ- 
ϑείας ἀσυμμέτρους, τὴν μὲν μήκει μόνον, τὴν 
δὲ καὶ δυνάμει. 

Ἔστω ἡ προτεϑεῖσα εὐθεῖα ἡ Α δεῖ δὴ τῇ Α 
προσευρεῖν δύο εὐθείας ἀσυμμέτρους, τὴν μὲν μήκει 
μόνον, τὴν δὲ καὶ δυνάμει. 

᾿Εκκείσϑωσαν γὰρ δύο ἀριϑμοὶ οἱ B, I' πρὸς ἀλ- 
λήλους λόγον μὴ ἔχοντες, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν, τουτέστι μὴ ὅμοιοι ἐπίπεδοι, καὶ 
γεγονέτω ὡς ó B πρὸς τὸν Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Α 
τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον᾽ ἐμάϑομεν 
γάρ' σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 44 τῷ ἀπὸ τῆς 4. 
καὶ ἐπεὶ ὁ Β πρὸς τὸν Γ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς Α' πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4] λόγον ἔχει, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' ἀσύμ- 
μετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ 4 μήκει. εἰλήφϑω τῶν 
A, 4 μέση ἀνάλογον $ Ε' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4 πρὸς 
τὴν 4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς E. ἀσύμμετρος δέ ἐστιν 7) A4 τῇ 4 μήκει" ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον τῷ 


1. ἄρα μή] in ras. m. 1 P. οὐκ] ins. m. 1 V. 8. Seq. 
demonstr. alt, u. app. — 6. συμμέτρους B, corr. m. 2. 71. καί] 
ins. postea F. 8. δεῖ] ó- in ras. V. 10. eii» τῆς P, corr. 
m. rec.; τῇ V, sed corr. 18. τουτέστιν P. ost ἐπέπεδοι 
add. [. F, cui signo in mg. nihil resp.; in b seq. of γὰρ ὅμοιοι 
nvitredor πρὸς ἐλλήλους λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς 
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similes inter se rationem non habent, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum. 


X. 


Data recta duas alias inuenire ei incommensura- 
biles, alteram longitudine tantum, alteram etiam po- 
tentia. 

Data recta sit 44. oportet igitur duas alias rectas 
inuenire rectae 44 incommensurabiles, alteram longi- 
tudine tantum, alteram etiam potentia. 

Sumantur enim duo numeri B, I, qui inter se ratio- 
nem non habeant, quam numerus quadratus ad nume- 
rum quadratum, h. e. plani non similes [Ὁ. lemma], 
οὐ fiat B:I'— 4: 43 (hoc enim didieimus [prop. VI 
coroll]. itaque 4? ei 2f? commen- 
surabilia sunt [prop. VI] et quo- 
niam B:I'rationem non habet, quam 
numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne 432: 7? quidem rationem 
habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque 4 et 4/ longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. sumatur rectarum 
“4, 4 media proportionalis E. itaque 4:21 — 45: E? 
[V def. 9]. sed 4 et 4) longitudine incommensurabiles 


I ————————.4 
4d 1——————— 
E1———————À 
L———4À B 
------- ! 


πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν; in V seq. διὰ τοῦτο, punctis del. 
m. 29. 16. τῆς] τοῦ P. τῆς] vov P. 4| corr. ex B m. 
1V,Bb. 19. 4] corr. ex z m. 1 F. πρόρ] supra m. 1 V. 

τό] corr. ex τῶν. 47 Bb. 21. ἐστίν] postea ins. F. 34. 
E τετράγωνον V. 95. ἐστίν P. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. ὃ 


ὄ 


10 


1 


20 
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ἀπὸ τῆς E τετραγώνῳ᾽ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ 
Ε δυνάμει. 

Τῇ ἄρα προτεϑείσῃ εὐθείᾳ τῇ .4 προσεύρηνται δύο 
εὐθεῖαι ἀσύμμετροι αἱ 4, E, μήκει μὲν μόνον ἡ 4, 
δυνάμει δὲ καὶ μήκει δηλαδὴ ἡ Ε [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 

ια΄. 

Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον $, τὸ δὲ 
πρῶτον τῷ δευτέρῳ σύμμετρον f, καὶ τὸ τρέ- 
τον τῷ τετάρτῳ σύμμετρον ἔσται" κἂν τὸ πρῶτον 
τῷ δευτέρῳ ἀσύμμετρον ἧ, καὶ τὸ τρίτον τῷ 
τετάρτῳ ἀσύμμετρον ἔσται. 

"Eevocav τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον và Α, B, Γ, 4, 
ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ 4, τὸ 4 δὲ 
τῷ B σύμμετρον ἔστω᾽ λέγω, ὅτι καὶ τὸ Γ τῷ 4 σύμ- 
μετρον ἔσται. 

Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ 4 τῷ B, τὸ 4 ἄρα 
πρὸς τὸ Β λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. καί 
ἐστιν ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ zf: 
καὶ τὸ Γ ἄρα πρὸς τὸ 4) λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 
ἀριϑμόν" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ Γ τῷ 4. 

᾿Αλλὰ δὴ τὸ 4 τῷ B ἀσύμμετρον ἔστω λέγω, ὅτι 
καὶ τὸ Γ τῷ 4] ἀσύμμετρον ἔσται. ἐπεὶ γὰρ ἀσύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ 4 τῷ B, τὸ Α ἄρα πρὸς τὸ B λόγον 
οὐκ ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. καί ἐστιν ὡς 

8, προστεϑείσῃ Pb. προσηύρηνται BF b. 4. 31] corr, 
ex τῇ B. Post 4 add. καί B et F, sed del. 6. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι] om. PBFb. Seq. scholium in PBFb, ἃ. app. . 6. τα 
corr. ex ε΄ m. rec. P, ex wy V. 8. πρῶτον] ἃ P, et sic sae- 
pius. τό] ins. postea F. τρέτον] y P et b (et sic saepius). 

16. ἐστιν B Vb. 16. ἐστιν Ρ. τὸ 4j (alt.) postea ins. F. 11. 


B] corr. ex 4 m. 1 F. 18. τὸ 4] corr. ex ὁ 4 V. — 20. ΓῚ 
imn rss, Y. 921. ὅτι ἀσύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ D'và 4 V. 232. 
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Suni. itaque eliam “2 et E? incommensurabilia sunt.!) 
quare 4 ei E potentia incommensurabiles sunt.^ 
Ergo data recta ^ duae aliae inuentae sunt Zf, E 
ei incommensurabiles, 7/ longitudine tantum, E autem 
potentia et longitudine; quod erat demonstrandum. 


AI. 


Si quattuor magnitudines proportionales sunt, et 
prima secundaque commensurabiles sunt, etiam tertia 
quartaque commensurabiles erunt. et si prima secunda- 
que incommensurabiles sunt, etiam tertia quartaque 
incommensurabiles sunt. 

Quattuor magnitudi- 
4 ————————4 Β0 --------------- . . 
nes proportionales sint 
σι. 40——) A, B, T, 4, ita ut sit 
4:B —I0I:4, ei 4, B commensurabiles sint. dico, 
eliam I, 41 commensurabiles esse. 

Nam quoniam 4, B commensurabiles sunt, 4: B 
rationem habet, quam numerus ad numerum [prop. V]. 
el 4: B -- Γ: 4. quare etiam Γ᾽: z/ rationem habet, 
quam numerus ad numerum. ergo 1,21 commensura- 
biles sunt [prop. VI]. 

Iam uero 4 et B incommensurabiles sint. dico, 
etiam Γ, 4] incommensurabiles fore. nam quoniam .4, B 
incommensurabiles sunt, 4: B rationem non habet, 


1) Hoc ex prop. XI concludendum erat (quare Gregorius 
propp. X et XI permutauit) omnino tota prop. X cum lem- 
mate multis de causis suspecta est, et uix crediderim, eam ἃ 
manu Euclidis profectam esse. 

2) Quare etiam longitudine (prop. IX coroll.). 


ἔσται] ἐστιν BFb. 28, 47 (alb) supra scr. m. ἃ. SV 
supra scr. m. 1 F. 24, ovx] m. rec. Ὁ. 
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τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ 4᾽ οὐδὲ τὸ D 
ἄρα πρὸς τὸ Zl λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν᾽ 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ Γ τῷ 4. 

᾿᾿Εὰν ἄρα τέσσαρα μεγέθη, καὶ τὰ ἑξῆς. 


b iB. 

Τὰ «à αὐτῷ μεγέϑει σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις 
ἐστὶ σύμμετρα. 

Ἑκάτερον γὰρ τῶν 4, B τῷ Γ ἔστω σύμμετρον. 
λέγω, ὅτι καὶ τὸ 4 τῷ B ἐστι σύμμετρον. 

10 Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ A4 τῷ Γ, τὸ 4 ἄρα 
πρὸς τὸ Γ λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 
ἐχέτω, ὃν ὁ 4 πρὸς τὸν E. πάλιν, ἐπεὶ σύμμετρόν 
ἐστι τὸ Γ τῷ B, τὸ Γ ἄρα πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν 
ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. ἐχέτω, ὃν ὁ Ζ πρὸς τὸν Η. 

16 καὶ λόγων δοϑέντων ὁποσωνοῦν τοῦ τε, ὃν ἔχει ὁ 4 
πρὸς τὸν E, καὶ ὃ Ζ πρὸς τὸν H εἰλήφϑωσαν ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις οἵ Θ, K, A ὥστε εἶναι 
ὡς μὲν τὸν Zi πρὸς τὸν E, οὕτως τὸν Θ πρὸς τὸν K, 
ὡς δὲ τὸν Ζ πρὸς τὸν Η, οὕτως τὸν Καὶ πρὸς τὸν Δ. 

90 Ἐπεὶ οὖν ἔστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ D, οὕτως ὁ 42 πρὸς 
τὸν E, ἀλλ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Θ πρὸς 
τὸν Καὶ, ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ Α πρὸς τὸ D, οὕτως ὁ Θ 
πρὸς τὸν K. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ D πρὸς τὸ B, 
οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν H, ἀλλ ὡς ὃ Ζ πρὸς τὸν H, 

25 [οὕτως] ó K πρὸς τὸν 4, καὶ ὡς ἄρα τὸ Γ πρὸς τὸ B, 
οὕτως ὁ K πρὸς τὸν A4. ἔστι δὲ καὶ ὡς τὸ 4 πρὸς 


1. οὐδέ] om. V. 2. ἄρα] om. V. λόγον] ἄρα λόγον 
οὐκ V. 4. τέσσαρα] τὰ ὃ F. Ante καὶ add. ἀνάλογον 
Di ἀνάλογον j, τὸ δὲ πρῶτον τῷ δευτέρῳ σύμμετρον j J 
Post ἑξῆς add. inte ἔδει δεῖξαι V. 5. ιβ corr. ex «v m. 
Teo, E 6 μεγέθη b. 16. 0mzócov? V (comp). 17. ἑξῆς] 
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. Quam numerus ad numerum [prop. VII]. et 4: BI": 4. 
quare ne DL:7/ quidem rationem habet, quam nume- 
rus ad numerum. itaque I, 7/ incommensurabiles sunt 
[prop. VIII]. 

Ergo si quattuor magnitudines, et quae sequuntur. 


XII. 


Quae eidem magnitudini commensurabilia sunt, 
eliam inter se commensurabilia sunt. 

Utraque enim 4, B magnitudini I' sit commen- 
surabilis. dico, etiam 4, B commensurabiles esse. 

nam quoniam 44, Γ᾽ commensurabiles sunt, 4:I' 
rationem habet, quam numerus ad numerum [prop. V]. 
sib 4: Γ τῷ 4: Ὲ. 


4: ι D————— BrT— 
I—3À rursus quoniam I, B 

4 . 
commensurabiles sunt, 
uM» a I': B raü habet 
E———ÀáZ μ-κ : B rationem habet, 
I— —ÀáÀH .---Δ4 quam numerus ad nu- 


merum [prop. V]. 

I:B -- Ζ: Η. et datis quotlibet rationibus, 47: E Ν 
Z:H, numeri sumantur deinceps in rationibus datis, 
6, K, 4 [cfr. VIII, 4], ita ut sit 4: E—09:K, Z:H 
— K: 4. 

iam quoniam est 4:1I'— 4: E et 4:E — Θ: Καὶ, 
erib etiam 4:1'z— 0:K [V, 11]. rursus quoniam est 
I:B—Z:HeZ:H-—kK:A, ent etiam Γ: B — K: 4. 


in rae. V; ἐλάχιστοι ἑξῆς F, sed corr. δοθεῖσιν P. 18. τὸν “ἢ 
ὄν postea ins. F, ó 4 P. 20. τό] (alt.) corr. ex vo» V. 22. 
4 P. τὸ l'P. 28. ὁ ' P. τό] τόν P. — B| corr. 

ex l'm. 1b. 925. οὕτως] om. P. καὶ ὡς — 98. A, Vs Y, 

'* ged corr. 26. ὁ I'P. 26. ἔστιν P. 10 δ X. 
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τὸ I, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν K* δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς 
τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν 4. τὸ 4 ἄρα 
πρὸς τὸ Β λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς ὃ Θ πρὸς ἀριϑμὸν 
τὸν Δ᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. 

5 Τὰ ἄρα τῷ αὐτῷ μεγέϑει σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις 
ἐστὶ σύμμετρα ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Uy. 

Ἐὰν ἡ δύο μεγέϑη σύμμετρα, τὸ δὲ ἕτερον 

αὐτῶν μεγέϑει τινὶ ἀσύμμερον ἧ, καὶ τὸ λοιπὸν 
10 τῷ αὐτῷ ἀσύμμετρον ἔσται. 

Ἔστω δύο μεγέϑη σύμμετρα τὰ Α, B, τὸ δὲ ἕτερον 
αὐτῶν τὸ 4 ἄλλῳ τινὶ τῷ Γ ἀσύμμετρον ἔστω" λέγω, 
ὅτι καὶ τὸ λοιπὸν τὸ Β τῷ Γ ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

Ei γάρ ἐστι σύμμετρον τὸ B τῷ Γ, ἀλλὰ καὶ τὸ Α 

15 τῷ B σύμμετρόν ἐστιν, καὶ τὸ 4 ἄρα τῷ I' σύμμετρόν 
ἐστιν. ἀλλὰ καὶ ἀσύμμετρον' ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα σύμμετρόν ἐστι τὸ B τῷ I" ἀσύμμετρον ἄρα. 

Ἐὰν ἄρα ἡ δύο μεγέϑη σύμμετρα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


“ἤμμα. 
90 — Zfvo δοϑεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων εὑρεῖν, τίνι μεῖξον 
δύναται ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος. 
Ἔστωσαν ai δοϑεῖσαι δύο ἄνισοι εὐϑεῖαι αἱ A B, T, 


2. ὁ 4 πρὸς τὸν B b. 4. ἐστίν P. 6. σύμμετρα] συμ- 
gupra scr. m. 1 P. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. Bb. Seq. 
lemma, ἃ. app. 7. w), ιβ΄ corr. in Ay m. rec. P, y in ras. F; 
i0, δ in ras. m. 1 B, ιγ΄ mg. 8. ἢ] om. V. μεγέθη) “γέ: 
supra m. 1 P. ἀσύμμετρα F, sed corr.; σύμμετρα δ᾽ Κα 

11. δύο] mg. yo. αὐτῷ m. 1. b. 12. ἄλλῳ] Ls BFV. 
13. τὸ B] om. b. τῷ Γ΄] eras. b. ἐστι τὸ Β τῷ D b. 14. 
εἰ — ΓῚ supra scr. m. rec. b. Ψ' τῷ B P. 16. ἐστι B, 
comp. Fb, om. V. καί — σύμμε- -] supra scr. m. 1 F. 
-zpos — 16. xa/] in ras. F. 16. ὅπερ ἐστίν F. 11. ἄρα] (alt.) 
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uerum etiam 4:1'2- 0: K. ex aequo igitur 4: B — 69: 4 
[V, 22]. itaque 4: B rationem habet, quam numerus 
Θ ad numerum 4. itaque 4, B commensurabiles sunt 
[prop. VI]. 

Ergo quae eidem magnitudini commensurabilia 
sunt, eliam inter se commensurabilia sunt; quod erat 
demonstrandum. 


XIII. 


Si duae magnitudines commensurabiles sunt, et 

alterutra earum magnitudini alicui incommensurabilis 
est, etiam reliqua eidem incommensurabilis erit. 
A1 ———————À Sint duae magnitudines commen- 
I surabiles 4, B, et 4 alii magnitu- 
B 1— — — — ——23 dini Γ΄ incommensurabilis sit. dico, 
etiam B, I' incommensurabiles esse. 

nam si ΚΒ, Γ΄ commensurabiles sunt et etiam 4, B 
commensurabiles, etiam 4, I' commensurabiles erunt 
[prop. XII]. at eaedem incommensurabiles sunt; quod 
fieri non potest. itaque B, I' commensurabiles non 
sunt. incommensurabiles igitur. 

Ergo si duae magnitudines commensurabiles sunt, 
ei quae sequuntur. | 


Lemma. 


Datis duabus rectis inaequalibus inuenire, quantum 
maior quadrata minorem excedat. 
Sint datae duae rectae inaequales 4B, I, quarum 


postea ins. B. 18. 1] om. P. ἀσύμμετρα F, sed corr. καὶ 
τὰ ἑξῆς] τὸ δὲ ἕτε ον αὐτῶν μεγέϑει τινὶ ἀσύμμετρον ᾧ, καὶ 
τὸ λοιπὸν τῷ αὐτῷ ἀσύ ὕμμετρον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. NS. 
ul! B 40. ἐνίσων εὐθειῶν F. 91. ἐλάττονος V. 


10 


16 


20 


25 
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ὧν μείξων ἔστω ἡ 48’ δεῖ δὴ εὑρεῖν, τίνι μεῖξον 
δύναται ἡ AB τῆς I. 

Γεγράφϑω ἐπὶ τῆς AB ἡμικύχλιον τὸ 4418. καὶ 
εἰς αὐτὸ ἐνηρμόσϑω τῇ DL ἴση ἡ 44, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ 4B. φανερὸν δή, ὅτι ὀρθή ἐστιν ἡ ὑπὸ A441 B γωνία, 
καὶ ὅτι ἡ 48 τῆς 444, τουτέστι τῆς Γ᾽ μεῖξον δύ- 
ναται τῇ 48. 

Ὁμοίως δὲ καὶ δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν ἡ δυναμένη 
αὐτὰς εὑρίσκεται οὕτως. 

Ἔστωσαν αἵ δοϑεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ 44, 4 B, καὶ 
δέον ἔστω εὑρεῖν τὴν δυναμένην αὐτάς. κείσϑωσαν 
γάρ, ὥστε ὀρθὴν γωνίαν περιέχειν τὴν ὑπὸ 44, 4B, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 418’ φανερὸν πάλιν, ὅτι ἡ τὰς A Zi, 
4B δυναμένη ἐστὶν ἡ AB: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 

Ἐὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, δύ- 
νηται δὲ q πρώτη τῆς δευτέρας μεῖξον τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει], καὶ ἡ τρίτη τῆς τε- 
τάρτης μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ [μήκει]. καὶ ἐὰν ἡ πρώτη τῆς δευτέρας 
μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μή- 
κει) καὶ ἡ τρίτη τῆς τετάρτης μεῖξον δυνήσεται 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει]. 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον αἵ A, B, D, 4, 
ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς τὴν 4, καὶ ἡ 

1. ἔστω] corr. ex ἐστιν m. 2 B. 8. ABA P. 4. αὐτῷ 
e corr. F. ἡ 44 ἴση F. 6. μεῖξον] corr. ex μείξων m. 
1 Ε. 10. of δοθεῖσαι͵ om. V. αἴ] of δοθεῖσαι αἴ V. 11. 
t5j»]ins. postea V. ἐκκείσϑωσαν BF Vb. 18. Ante πάλιν ins. 


ἐστι m. 1F. ὅτι πάλιν b. ὅτι ἡ] ἡ inras. F. 14. ὅπερ ἔδει 
d*/Za:] comp. P, om. Theon (BF Vb). 16. ιδ΄ ὃ in ras. F, corr. ex 
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maior sib 4.8. oportet igitur inuenire, quantum 4 B? 


excedat ΓΞ, 
describatur in 4 B semicir- 


Ej 
| r culus 4418, et in eum aptetur 
rectae I' aequalis 421 [IV, 1], 
4 B -- et ducatur ZB. manifestum 


igitur, ἰ 441 B rectum esse [IIT, 31], οὐ 4 B? — 4 Zi? 
Ἢ 4 B? — I? -- AB? (I, 41]. 

Similiter etiam datis duabus rectis recta quadrata 
118. aequalis hoc modo inuenitur. 

sint datae duae reciae 4/7, 41B, ei oporteat rec- 
tam quadratam iis aequalem inuenire. ponantur enim . 
itia, αὖ angulum rectum comprehendant 4.48, et du- 
catur 4B. rursus manifestum est, esse 4B? — 4f 
Ἢ 4 B* [I, 47]; quod erat demonstrandum. 


XIV. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, et prima 
quadrata secundam excedit quadrato rectae sibi commen- 
surabilis, etiam tertia quadrata quartam excedet qua- 
drato rectae sibi commensurabilis. et si prima quadrata 
secundam excedit quadrato rectae sibi incommensura- 
bilis, etiam tertia quadrata quartam excedet quadrato 
rectae sibi incommensurabilis. 

Sint quattuor rectae proportionales 4, B, Γ, 41, ita 
ut sib 4: B — Γ: Z4, et sit 4? — B* -- E?, I? — f£ -- 25 


ιγ΄ m. rec. P, :s' B (mg.i0'). 16. ὦσι Vb. 17. τῷ] e corr. V. 
18. μήκει] om. P. 19. ἀπὸ τῆς b. 20. μήκει] om. P. 21. 
δυνήσηται F V, sed corr. συμμέτρου F, et B, corr. m.2. £ovró b. 
μήκει) om. P. 22. δυνήσηται F. 28, συμμέτρου PF, et B, 
corr. m. 2. ἑαυτῷ b. μήκει] om. P. 924. ἔστωσαν δὴ ἃ. 
25. 4) e corr. V. 
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A uiv τῆς B μεῖξον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ τῆς E, ἡ δὲ Γ 
τῆς 4 μεῖξον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ τῆς Z' λέγω, ὅτι, εἴτε 
σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 vij E, σύμμετρός ἐστι καὶ ἡ Γ 
τῇ Z, εἴτε ἀσύμμετρός ἐστιν 7 4 τῇ E, ἀσύμμετρός 
δ ἐστι καὶ ὁ ΓτῇΖ. ^ 
Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ D 
πρὸς τὴν 4, ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4“ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς B, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4. 
ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπο τῆς Α ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν E, B, 
10 τῷ δὲ ἀπὸ τῆς Γ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4, Z. ἔστιν 
ἄρα ὡς τὰ ἀπὸ τῶν E, B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως 
τὰ ἀπὸ τῶν 4,, Z πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 41 διελόντι ἄρα 
᾿ ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4 ἔστιν ἄρα καὶ ὡς ἡ E 
15 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Z πρὸς τὴν 4 ἀνάπαλιν ἄρα 
ἐστὶν ὡς 7 B πρὸς τὴν E, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν Ζ. 
ἔστι δὲ καὶ ὡς ἡ Α πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς 
τὴν 4 δι᾽’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν E, οὕτως 
ἣ D πρὸς τὴν Ζ. εἴτε οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ Α τῇ E, 
90 σύμμετρός ἐστι καὶ ἡ Γ τῇ Z, εἴτε ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ Α τῇ Ε, ἀσύμμερός ἐστι καὶ ἡ Γ τῇ Ζ. 
Ἐὰν ἄρα, καὶ τὰ ἑξῆς. 
L8. 
Ἐὰν δύο μεγέϑη σύμμετρα συντεϑῇ, καὶ τὸ 
95 ὅλον ἑκατέρῳ αὐτῶν σύμμετρον ἔσται κἂν τὸ 
ὅλον ἑνὶ αὐτῶν σύμμετρον ᾧ, καὶ τὰ ἐξ ἀρχῆς 
μεγέϑη σύμμετρα ἔσται. 
Συγκείσϑω γὰρ δύο μεγέϑη σύμμετρα τὰ 48, BI* 


1. τῆς B] corr. ex τῇ B m. 1 Ὁ. Γ δέ BFb. 8. der] 
Om. V. cg] corr. ex τῆς m. 1 P. ἔστιν B. 4. Z| e corr. 
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[u. lemma]. dico, siue 44, E commensurabiles sint, etiam 
I,Z commensurabiles esse, siue 4, E incommensura- 
biles sint, etiam I, Z incommensurabiles esse. 
nam quoniam est 4:B - Γ: 2, erit etiam 45: B? 
— I": 4*[VI,22]. uerum 4? — Ε5. B. I?— Z --Z,. 
- itaque E? -- 85: B* — 45 J- Z*: 43 
- | subtrahendo igitur (V, 17] E?*: B? 
i e 2*4. quare eliam [VI, 22] E: B 
£ -— Z:4. itaque e contrario [V, ἢ 
coroll] B: E — 271:Z. uerum etiam 
4A: B — I: 4. ex aequo igitur (V, 22] 
4: E — Γ: Ζ. iaque sge 4, E com- 
mensurabiles sunt, etiam I, Z commensurabiles sunt; 
siue 44, E incommensurabiles sunt, etiam I, Z incom- 
mensurabiles sunt [prop. XI]. 
Ergo si ei quae sequuntur. 


A B DP A4 


XV. 


Si duae magnitudines commensurabiles componun- 
iur, etiam totum utrique earum commensurabile erit; 
et si totum alterutri earum commensurabile est, etiam 
magnitudines ab initio positae commensurabiles erunt. 

Componantur enim duae magnitudines commensura- 


1b. ὅ. ἐστιν ΡΒ. 7. καί] om. V. φὉ8. τῷ] corr. ex 
ó m. rec. P. 4]inras m. 1 P. ἐστίν P. 10. ἐστίν P. 

Z.4P. ILEB| 4,2 Β. τά. 8] 48. 142 
ΕΒ 8. τά F. 41] |B in ras. m. 2 B. 18. ἀπό] a 
ins. m. 9 F. 14. ἔστιν — 15. 4] mg?^m. 1 P. 14. 
supra scr. m. 2 F. 11. ἔστιν P. 19. εἶτ᾽ P. 20. ἐστι] ἐστιν P. 

Post εἴτε del. οὖν b. ἐστιν] om. V. 21. ᾿σύμμετρος b. 

ἐστιν B. 292. , ἄρα]. om. V. . Ante καί add. τέσσαρες εὖ- 
θεῖαι ἀνάλογον ὦσιν (ὦσι V) ΕΥ͂. 28. τε e cor. PY 4 XQ 
mg. i8. 28. συγκεέσθωσαν BF b. BI'|e cor. Y. 


σι 


10 


15 


20 
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Ei yàg μή ἐστιν ἀσύμμετρα τὰ ΓΖ, 4B, μετρήσει 
τι [αὐτὰ] μέγεϑος. μετρείτω, εἰ δυνατόν, καὶ ἔστω 
τὸ 4. ἐπεὶ οὖν τὸ 4 τὰ IA, AB μετρεῖ, καὶ λοιπὸν 
ἄρα τὸ ΒΓ μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ A4B'^ τὸ 4 
ἄρα τὰ 4B, ΒΓ μετρεῖ. σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ AB, BI" 
ὑπέχειντο δὲ καὶ ἀσύμμετρα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα τὰ I'4, 48 μετρήσει τι μέγεϑος᾽ ἀσύμμετρα 
ἄρα ἐστὶ τα ΓΖ, AB. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
τὰ AI, ΓΒ ἀσύμμετρά ἐστιν. τὸ ΑΓ ἄρα ἕκατέρῳ 
τῶν 48, ΒΓ ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

᾿Δλλὰ δὴ τὸ 4Γ ἑνὶ τῶν AB, ΒΓ ἀσύμμετρον ἔστω. 
ἔστω δὴ πρότερον τῷ 4.8 λέγω, ὅτι καὶ τὰ AB, ΒΓ 
ἀσύμμετρά ἐστιν. εἰ γὰρ ἔσται σύμμετρα, μετρήσει 
τι αὐτὰ μέγεϑος. μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ 4. ἐπεὶ 
οὖν τὸ 4 τὰ AB, ΒΓ μετρεῖ, καὶ ὅλον ἄρα τὸ AT 
μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ 4B' τὸ 4 ἄρα τὰ ΓΑ͂, AB 
μετρεῖ. σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΓΑ͂, 4 Β' ὑπέκειτο δὲ καὶ 
ἀσύμμετρα" ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ AB, ΒΓ 
μετρήσει τι μέγεϑος" ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ 48, BI. 

E&v ἄρα δύο μεγέϑη, καὶ τὰ ἑξῆς. 


Δήμμα. 
Ἐὰν παρά τινα εὐθεῖαν παραβληϑῇ παραλληλό- 
γραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, τὸ παραβληϑὲν 


1. τὰ] τό P. 2. evvd] om. P. 4. 4B] BA V. 5. 
ἐστίν LP. 6. ὑπόκεινται LBb. ἀδύνατόν ἐστιν V. 8. 
ἐστίν LP. 09. Ante 4Γ del. Γ' τῷ. 1 P. σύμμετρα B, corr. 
m. 2. ἐστι V, comp. Fb.  D'4 F. 10. ἐστιν) om. B. 11. 
ἔστω om.P. 12. ἔστω δὲ πρότερον] x καὶ πρῶτον Theon (BF V b). 

e corr. V. 8. ἔσται ἐστι V. σύμμετρα] supra scr. 
d-- m. 1F. 11. loei] ᾿ἐστίν , comp. F, Zezei LBVb. ὑπέ- 
xewyro F. 19. ἐστίν LP.  — Post BT add. ὁμοίως δὴ δειχ- 
ϑἔγσεσων, ὅτε τὸ AT καὶ λοιπῷ τῷ BI ἀσύμμετρόν ἐστιν ΕὟ Ὁ, 
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nam 81 I'4, 44 B incommensurabiles non sunt, mag- 
nitudo aliqua eas metietur.  metiatur, si fieri potest, 
4 et sib. 77. iam quoniam 47 magnitudines I'A, 

l4 AB melitur, etiam reliquam BI' metietur. 

uerum etiam 4B metitur. 4, igitur 4B, ΒΓ 
metitur. itaque 44 B, BI' commensurabiles sunt. 
B supposuimus autem, easdem incommensurabiles 
esse; quod fieri non potest. itaque nulla magni- 
tudo I'4, 4B meüetur. ergo I4, 4B incom- 
mensurabiles erunt. similiter demonstrabimus, 
eliam 4I, ΓΒ incommensurabiles esse. ergo “4Γ 
uirique 4B, BI' incommensurabilis est. 

Iam uero AI'alterutri 4B, BI' incommensurabilis 
sii. sib prius magnitudini 4 B incommensurabilis. dico, 
eliam 418, BI'incommensurabiles esse. nam si com- 
mensurabiles sunt, magnitudo aliqua eas metietur. 
meiiatur eb sit 7/4. iam quoniam 2, magnitudines 4 B, 
BI' metitur, etiam totum “Γ᾽ metietur. uerum etiam 
AB metitur. 4 igitur I'4, 4B metitur. itaque I'4A, 
4 B commensurabiles sunt. supposuimus autem, easdem 
incommensurabiles esse; quod fieri non potest. itaque 
nulla magnitudo 4B, BI' metietur. itaque 4B, ΒΓ 
incommensurabiles sunt. 

Ergo si duae magnitudines, et quae sequuntur. 


-D 


Lemma. 
Si rectae alicui parallelogrammum adplicatur figura 
quadrata deficiens, adplicatum spatium rectangulo par- 
iium rectae adplicatione ortarum aequale est. 


228. τετραγώνῳ) corr. ex παραλληλογράμμῳ m. rec, Ὁ. τό] 
τώ F. τὸ παραβληϑέν»] om. b. 
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ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ἐκ τῆς παραβολὴης γενομένων 
τμημάτων τῆς εὐϑείας. 
Παρὰ γὰρ εὐθεῖαν τὴν AB παραβεβλήσθω παραλ- 
ληλόγραμμον τὸ 4:1 ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τῷ 4B: 
. δ λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 44] τῷ ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. 
Καί ἐστιν αὐτόθεν φανερόν᾽ ἐπεὶ γὰρ τετράγωνόν 
ἐστι τὸ 48, ἴση ἐστὶν ἡ 4Γ τῇ ΓΒ, καί ἐστι τὸ 44 
τὸ ὑπὸ τῶν AI,I'4, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν ADI, ΓΒ. 
᾿ΕἘὰν ἄρα παρά τινα εὐϑεῖαν, καὶ τὰ ἑξῆς. 


10 i. 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν 
μείξονα παραβληϑῖ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ 
καὶ εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ μήκει, ἡ μείξων 

15 τῆς ἐλάσσονος μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ [μήκει]. καὶ ἐὰν ἡ μείξων τῆς 
ἐλάσσονος μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ [μήκει], τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσ- 
σονος ἴσον παρὰ τὴν μείξονα παραβληϑῇ ἐλλεῖ- 

90 πον εἴδει τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν 
διαιρεῖ μήκει. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι αἱ 4, ΒΓ, ὧν μείξων 
ἡ ΒΓ, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος 
τῆς Α͂, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 4, ἴσον 

25 παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 


8. τὸ 44 παραλληλόγραμμον Theon (BF V b, ante 4.4 eras. 

I4 F) 4. τετραγώνῳ] corr. ex παραλληλογράμμῳ m. rec. b. 
4B] B4 Fb. b. ἕστίν LB. τῷ] vo F. ΑΓ[ corr. ex 
DAm.1b. rB]rDIecor.V.  ?7.écu» LB. ΓΒ] ΒΓ 

BV. ἐστιν ΠΡΒ, 8. Γ 4) 4P, 4 ecorr. V. τουτέστι — ΓΒ] 

l m, V. τουτέστιν LPBV. . Post εὐθεῖαν add. παρα- 
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Rectae enim 44B parallelogram- 


4 
| | | mum adplicetur 4.4] figura quadrata 
| i. , 4B deficiens. dico, esse 
4 T B 44-- ATI. 


et per se patet; nam quoniam ΖΒ quadratum est, erit 
Ζ24Γ -- ΓΒ. et 44 — ΑΓ»«ΓΖ — 4Γ »- ΓΒ. 
Ergo si rectae alicui, et quae sequuntur. 


XVII. 


Si duae rectae inaequales datae sunt, et quartae 
parti quadrati minoris aequale spatium maiori adpli- 
catur figura quadrata deficiens, quod eam in partes 
longitudine commensurabiles diuidat, maior quadrata 
minorem excedet quadrato rectae sibi commensurabilis. 
et si maior quadrata minorem excedit quadrato rectae 
sibi commensurabilis, et spatium quartae parti qua- 
draii minoris aequale maiori adplicatur figura quadrata 
deficiens, eam in partes longitudine commensurabiles 
diuidet. 

Sint duae rectae inaequales 44, BI, quarum maior 
sib BI, et quartae parti quadrati minoris 4, hoc est 
(X.4)*, aequale spatium rectae BI' adplicetur figura 


REN παραλληλόγραμμον γ. Post ἑξῆς add. τῆς προτάσεως 
E m.2. 10. ιη΄ F τὰ. 2; νϑ' B, mg. ιζ. 11. ὦσιν P. 
12. ἐλάττονος F. 4118. τετραγώνῳ in ras. m. 1 b. 14. 
μήκη Ε, 16. ἐλάττονος V. συμμέτρω F. 16. μήκει] om. P. 
ἄν F. ἡ] ἦ b, et F, sed corr. 17. ἐλάττονος F. μεῖξον] 
mg. m. 2 F, μείξονα b. 18. μήκει) om. P. Post τετάρτω 
add. μέρει b, F m. 2. ἐλάττονος F. 20. eic] in ras. V, 
corr.ex εἶ m. rec. b. αὐτῆ V, sed corr. 21. διελεὶ B, διέλῃ 
Vb et corr. in διελεῖ F. μήκη F. 22. ueifov b, ᾿μείξων 


ἔστω F. 93. ἐλάττονος F. 24. τῇς. t Y. τουτέοστιν V. 
τῷ] τό F, et V, sedcorr. m. 1. τοῦ A Bs τῇ AN, τοῦ eS. 


Euclides, edd. Hoiberg et Menge. III. A 
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καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν B4, ΖΓ, σύμμετρος δὲ ἔστω ἢ 
Β4 τῇ ADU μήκει" λέγω, ὅτι ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 

Τετμήσθω γὰρ ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ 
κείσϑω τῇ 4Ε ἴση ἡ ΕΖ. λοιπὴ ἄρα ἡ ΖΓ ἴση ἐστὶ 
τῇ ΒΖ. καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΒΓ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα 
κατὰ τὸ E, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ 42, τὸ ἄρα ὑπὸ Β Ζ, 
ΖΓ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς Ez 
τετραγώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EI' τετραγώνῳ" 
καὶ τὰ τετραπλάσια" τὸ ἄρα τετράκις ὑπὸ τῶν Β4,, 4T 
μετὰ τοῦ τετραπλασίου τοῦ ἀπὸ τῆς 4Ε ἴσον ἐστὶ τῷ 
τετράκις ἀπὸ τῆς ΕΓ τετραγώνῳ. ἀλλὰ τῷ μὲν τετρα- 
πλασίῳ τοῦ ὑπὸ τῶν B4, 4Γ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
4A τετράγωνον, τῷ δὲ τετραπλασίῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ 
ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 412 τετράγωνον᾽ διπλασίων γάρ 
ἐστιν ἡ 4Ζ τῆς 4E. τῷ δὲ τετραπλασίῳ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΕΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ τετράγωνον᾽ διπλα- 
σίων γάρ ἐστι πάλιν ἡ ΒΓ τῆς ΓΕ. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
A, 4Z τετράγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΓΓ τετραγώνῳ" 
ὥστε τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓΙ τοῦ ἀπὸ τῆς 4 μεῖξόν ἐστι τῷ 
ἀπὸ τῆς 4Z: ἡ ΒΓ ἄρα τῆς A4 μεῖξον δύναται τῇ 41Ζ. 
δεικτέον, ὅτι καὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ ΒΓ τῇ 472. ἐπεὶ 
γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ Bd τῇ ΖΓ μήκει, σύμμετρος 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΓ τῇ ΓΖΩ͂ μήκει. ἀλλὰ ἡ ΓΖ ταῖς 
ΓΖ, BZ ἐστι σύμμετρος μήκει ἴση γάρ ἐστιν ἡ ΓΖ 
τῇ ΒΖ. καὶ ἡ ΒΓ ἄρα σύμμετρός ἐστι ταῖς ΒΖ, I'4 
μήκει ὥστε καὶ λοιπῇ τῇ Z4 σύμμετρός ἐστιν ἡ ΒΓ 


εὖ 4T] I'in ras. F. 3. Post ἑαυτῇ add. μήκει V b, F 
m. 5. 4T] corr. ex BI' m. rec. b. ἐστίν P. 7. ὑπὸ 
τῶν. BFV. 9. ἐστίν P. 10.τ ΑἹ τη. 9 V. τό] τά B. B4] 
Am rss. m. 1 P. 11. τετράκις Theon (BFVb). τοῦ] om. 
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4 quadraia deficiens, et sit Bf 5« AT 
mE [u. lemma], et Bzf, 4 Γ longitudine 
ἘΝ —— τ, eommensurabiles sint. dico, BI* 


ΒΖ E 4Γ 
excedere ΑἹ quadrato rectae sibi 


commenasurabilis. 

nam Bl'in puncto E in duas partes aequales se- 
cetur, et ponatur EZ — ZE. itaque ΖΓ -- ΒΖ. et 
quoniam recta BI'in E in partes aequales secta est, 
in 4 autem in inaequales, erit [II, 5] 

B4» AT'-- EZ? — ΕΓ", 
et quadrupla eodem modo; quare 
4BZ» AT 4-4 4E? — A EI*. 
uerum 4? — 4BZ»« 4Γ, 4Z? — A AE? (nam 
4Z —2 4E) BI?-—4 EI? (nam rursus Β Γ- 2 ΓΕ). 
ilaque 
4? 4-423 — BI? 

quare BI* excedit 4? quadrato 4/Z?. demonstrandum, 
BI, 4Z commensurabiles esse. nam quoniam B Z, 
ΖΓ longitudine commensurabiles sunt, ΒΓ οὐ ΓΖ 
longitudine commensurabiles sunt [prop. XV]. uerum 
ΓΖ rectis ΓΖ, ΒΖ longitudine commensurabilis est; 
nam ΓΖ — ΒΖ. quare etiam BI'rectis ΒΖ, Γ.Ω͂ longi- 
tudine commensurabilis est [prop. XII]. quare BI'etiam 


Theon (BFVb). Ez FVb. ἴσα BF. 12. lDEF. τετρα- 
πλασίῳ τοῦ] τετράκις Theon (BF Vb). 18. τῶν] om. b. 14, δε] 
postea ins. F. τετράκις, om. vov, Theon (B V V). 15. τε- 
τράγωννον P, corr. m. 1. 16. Zz P. τετράκις, om. τοῦ, 
Theon (BF Ὁ). 18. l'E] ET' V. 19. 4, 4Z| e corr. V. 

τετραγώνῳ) [] supra scr. m. 1 V. 20. Post ὥστε ras. 2 
litt. V. 21, rj] corr. ex zov F. Z4 P. 22.Z24P. 23. 
ἐστι P, corr. m. 2. — 24. ἀλλ ΒΞ 26. ZB F. 20. ταῖς ΒΖ, 
DA ἐστι σύμμετρος Theon (BFVb) — icu» Y. 31. wwe 
ῃ in ras. m. 1 P. BI' in ras. V. 


A* 


b 


10 


15 


20 
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μήκει" ἡ ΒΓ ἄρα τῆς 4 μεῖξον δύναται và ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. 

᾿Αλλὰ δὴ ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἕαυτῇ, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον 
παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν Β4, 4I. δεικτέον, ὅτι σύμ- 
μετρός ἐστιν ἡ B τῇ 4Γ μήκει. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων ὁμοίως δείξομεν, 
ὅτι ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς Ζ Ζῖ. 
δύναται δὲ ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ. σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ Ζ4 μήκει" 
ὥστε καὶ λοιπῇ συναμφοτέρῳ τῇ ΒΖ, 4Γ σύμμετρός 
ἐστιν ἡ ΒΓ μήκει. ἀλλὰ συναμφότερος ἡ ΒΖ, AT 
σύμμετρός ἐστι τῇ Ζ Γ [μήκει]. ὥστε καὶ ἡ ΒΓ τῇ L4 
σύμμετρός ἐστι μήκει" καὶ διελόντι ἄρα ἡ B τῇ AT 
ἐστι σύμμετρος μήκει. 

Ἐὰν ἄρα ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, καὶ τὰ ἕξῆς. 


νη΄. 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν 
μδίξονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ [μήκει], ἡ μείξων 
τῆς ἐλάσσονος μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 


2. Post ἑαυτῇ δΔὰ. μήκει V. — 4. τοῦ] in ras. V. 8. 
ὁμοίως δή V. δείξομεν) δει- corr. ex Óy- F. 9. Post Z4 
del m. 2: οὕτω γὰρ ὑπόκειται V. 10. μεῖζον τῆς A P. 11. 
ἑαυτῆς P. 12. καί] m. 2 F. συναμφοτέρῳ! -p e corr. V. 

vj) corr.exvo F. 14. τῇ 4Τ' σύμμετρός ἐστι Theon (BF Vb; 
τῇ 4I'posiea ins. ΕΒ). μήκει} om. P. Dein add. Theon: ἴση 
γάρ ἐστιν ἡ ΒΖ τῇ AT (BF Vb; τῇ COtr. in τῆς m. 2 F, τῆς b; 
JF) dors] om. Theon (BFVb). ΒΓ ἄφα Theon (BF Vb). 
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reliquae Z 4 longitudine commensurabilis est. ergo BI? 
excedit 4? quadrato rectae sibi commensurabilis. 

Iam uero BI? excedat 4? quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, et quartae parti quadrati 4? aequale 
rectae BI'adplicetur spatium figura quadrata deficiens, 
et sit B »« 4Γ [u. lemma]. demonstrandum, B Zi, 
ΖΓ longitudine commensurabiles esse. 

nam iisdem eomparatis similiter demonstrabimus, 
esse BI? — 4? -- 243. BI? autem quadrato rectae sibi 
commensurabilis excedit quadratum 42. itaque ΒΓ, Ζ 4 
longitudine commensurabiles sunt. quare BI' etiam re- 
liquae ΒΖ -]- 4TI'longitudine commensurabilis est [prop. 
XV]. uerum ΒΖ- ΖΓ rectae ΖΓ commensurabilis est 
[prop. VI]. quare etiam BI, I'Zf longitudine commen- 
surabiles sunt [prop. XII] itaque etiam dirimendo 
B Z4, Ζ4Γ longitudine commensurabiles sunt. 

Ergo si duae rectae inaequales datae sunt, et quae 
sequuntur. 


XVIII. 


Si duae rectae inaequales datae sunt, et quartae 
parti quadrati minoris aequale spatium maiori adpli- 
eatur figura quadrata deficiens, quod eam in partes 
inceommensurabiles diuidat, maior quadrata minorem 
excedet quadrato rectae sibi incommensurabilis. et si 
maior quadrata minorem excedit quadrato rectae sibi 


σύμμετρός ἐστι τῇ ΓΔ Theon (BFVb; ΖΓ V) 16. μήκει" 
καί] om. Theon (ΒΕῪ Ὁ). 17. καὶ τὰ ἑξῆς] τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν μείξονα παραβληθῇ 
ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ τὰ ἑξῆς" ὅπερ ἔδει δεῖξαι V. 18. 
x B, mg. 19. ὦσιν B. 20. ἐλάττονος V. 422. wx 
om. P, ux F. 28. ἐλάττονος F. τὸ Y. Goueixooo Y 


1 


e 


15 


20 


25 
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μέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἐὰν ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος 
μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ 
τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν 
μεέξονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ [μήκει]. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι αἱ 4, ΒΓ, ὧν μείξων 
ἡ ΒΓ, τῷ δὲ τετάρτῳ [μέρει] τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος 
τῆς 4 ἴσον παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσθω ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν BAT, ἀσύμ- 
μετρος δὲ ἔστω ἡ Β4 τῇ 4Γ μήκει' λέγω, ὅτι ἡ ΒΓ 
τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων τῷ πρότερον 
ὁμοίως δείξομεν, ὅτι ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ τῆς Z4. δεικτέον [οὖν], ὅτε ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ ΒΓ τῇ 4Z μήκει. ἐπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 
B4 τῇ 4Γ μήκει, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΓ 
τῇ ΓΖ wj. ἀλλὰ ἡ 4Γ σύμμετρός ἐστι συναμ- 
φοτέραις ταῖς ΒΖ, 4Γ' καὶ ἡ ΒΓ ἄρα ἀσύμμετρός 
ἐστι συναμφοτέραις ταῖς ΒΖ, 4Γ. ὥστε καὶ λοιπῇ τῇ 
Z4 ἀσύμμετρός ἔστιν ἡ ΒΓ μήκει. καὶ ἡ ΒΓ τῆς A 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς Ζ4᾽ ἡ ΒΓ ἄρα τῆς Α 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Ζυνάσθϑω δὴ πάλιν ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῖ ἀπὸ τῆς Α͂ ἴσον 
παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 


1. καί — 2. ἑαυτῇ] om. b. 1. μεῖζον V, sed corr. ἐλάτ- 
vovog F. 3. συμμέτρου F, et B, corr. m. 2. 8. ἐλάττονος F. 
6. διαιρῆ. Ῥ- μήκει] om. P, μήκη F. 717. ἐστὶν ἡ F. mA 
mg. m. 1 τοῦ] τῷ F. ἐλάττονος F. 8. τῆς] vp F. 9. 
BI'4b; BA, ΔΙῚ V (4Γ' in ras), F, P m. rec. 11. συμ- 
μέτρου B, corr. m. rec. — 12. τῷ] m. rec. B; τό P, corr. m. 2. 
προτέρῳ F. 14. 42 V. οὖν] om. P. ὅὄει xat P. 15. 
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incommensurabilis, et spatium quartae parti quadrati 
minoris aequale maiori adplicatur figura .quadrata de- 
ficiens, eam in partes incommensurabiles diuidit. 

Sint duae rectae inaequales 4, BI', qua- 


L l, rum maior sit BI, quartae autem parti qua- 

TZ drati minoris A4 aequale spatium rectae ΒΓ 

i|,  adplieetur figura quadrata deficiens, et sit 

B B4» AT (u. lemma p. 46], et B, 4 Γ lon- 

T4 gitudine incommensurabiles sint. dico, BI* 

l r excedere 42 quadrato rectae sibi incommen- 
surabilis. 


lisdem enim, quae in priore propositione, compa- 
ratis similiter demonstrabimus, esse BI" — 4f? -]- 24. 
demonstrandum, ΒΓ, ZZ longitudine incommensura- 
biles esse. nam quoniam B 4, ZI' longitudine incom- 
mensurabiles sunt, etiam BI, I'zf longitudine incom- 
mensurabiles sunt [prop. XVI]. uerum 4FI' rectae 
BZ-- AT commensurabilis est [prop. VI]. - quare etiam 
BI rectae BZ - AT incommensurabilis lest [prop. 
XIII]. itaque BI' etiam reliquae Z4 longitudine in- 
commensurabilis est (prop. XVI]; et BI*— 4*-L-Z 43. 
ergo BI" excedit 4 quadrato rectae sibi incommen- 
surabilis. 

Iam rursus BI*? excedat 4 quadrato rectae sibi 
incommensurabilis, et spatium aequale !/, 4? rectae BI' 
adplicetur figura quadrata deficiens, et sit B »« ΖΓ. 


Z4 B. 16. μήκει) om. Vb, m. 2 B. ἄρα] om. V. ἐστίν P, 

comp. F. καί] m. 2 F. 17. D4]inras F. ἀλλ. ἢ] 

supra scr. m. 1 V. ἀσύμμετρος F. 18. καί — 19. ΖΓ] m 

2B.  30.Z4] "JMZF.  BLI(prius) L'B V. 21. Brj 

B in ras. m. 1 22. συμμέτρου DB, corr. m. ἃ: item lin. 24. 
24. ro») τῷ F. 
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καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν Bf, 41. δεικτέον, ὅτι ἀσύμ- 
μετρός ἐστιν ἡ Β4 τῇ 4Γ μήκει. 
Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίως δείξομεν, 
ὅτι ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς 221. ἀλλὰ 
δ ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ 24 μήκει" ὥστε 
καὶ λοιπῇ συναμφοτέρῳ τῇ ΒΖ, 4Γ ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ ΒΓ. ἀλλὰ συναμφότερος ἡ ΒΖ, 4Γ τῇ ΖΓ  σύμ- 
μετρός ἐστι μήκει" καὶ ἡ ΒΓ ἄρα τῇ 4Γ ἀσύμμετρός 
i0 ἐστι μήκει᾽ ὥστε καὶ διελόντι ἡ B τῇ ΖΓ ἀσύμμε- 
τρός ἐστι μήκει. 
Ἐὰν ἄρα ὦσι δύο εὐϑεῖαι, καὶ τὰ ἑξῆς. 


4iju μα. 

᾿Επεὶ δέδεικται, ὅτι αἱ μήκει σύμμετροι πάντως καὶ 

(6 δυνάμει [εἰσὶ σύμμετροι], αἱ δὲ δυνάμει οὐ πάντως 
καὶ μήκει, ἀλλὰ δὴ δύνανται μήκει καὶ σύμμετροι 
εἶναι καὶ ἀσύμμετροι, φανερόν, ὅτι, ἐὰν τῇ ἐκκει- 
μένῃ ῥητῇ σύμμετρός τις Tj μήκει, λέγεται ῥητὴ καὶ 
σύμμετρος αὐτῇ οὐ μόνον μήκει, ἀλλὰ καὶ δυνάμει, 
0 ἐπεὶ αἱ μήκει σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει. ἐὰν δὲ 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ σύμμετρός τις ἦ δυνάμει, εἰ μὲν 
καὶ μήκει, λέγεται καὶ οὕτως ῥητὴ καὶ σύμμετρος αὐτῇ 


- 


ν᾿ 4ΓῚ τα. 2 Β.6 2. ἡ 48 ἐστιν F. 4Ἁ4.42Ζ20. ἀλλ 
b, Mia i F, corr. m. 9. 6. éevr9g P, corr. m. 1. 

ἢ ἀσύμμετρα cor m. 1. . 4dZ V. 8. τῇ 4Γ] m. 2 F. 
ἀσύμμετρος F, sed corr. 9. ἐστιν P.  xe/]om.P. καί -- 10. 
μήκει) mg.F. 10. Ante ὥστε del. E ΒΓ ἄρα τῇ 4I'm.1 P. 
12. ὦσιν B. Post εὐθεῖαι add. ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν μείζονα παραβληϑῇ V. 
18. λῆμμα] om. PBb. 14. ἐπεὶ δέ V. 15. εἰσὶ σύμμετροι] 
om. P. o6] σύμμετροι οὐ P. 16. ἀλλά --- μήκει] mg. m. 1 P. 
δ᾽) δηλαδή BV b, δὴ δηλαδή, del. δή, ΒΕ. καὶ μήκει BF V b. 
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demonstrandum, B οἱ ΖΓ longitudine incommensu- 
r&biles esse. 
iisdem enim comparatis similiter demonstrabimus, 
ese BI" — 4? --- 243. BI? autem 4? excedit qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis. itaque ΒΓ, Z 4 
longitudine incommensurabiles sunt. quare BI' etiam 
reliquae ΒΖ -]- 4 Γ' incommensurabilis est [prop. XVI]. 
urum B Z -]- ΖΓ ' rectae ZT' longitudine commensura- 
bilis est [prop. VI] quare etiam BI'rectae Z/I'longi- 
tüdine incommensurabilis est (prop. XIII]. itaque etiam 
ürmendo Bzf et 4T' longitudine incommensurabiles 
$&nt [prop. XVI]. 


Ergo si duae rectae, et quae sequuntur. 


Lemma. 


Quoniam demonstratum est [prop. IX coroll.], rectas 
longitudine commensurabiles semper etiam potentia 
Cmmensurabiles esse, rectas autem potentia commen- 
3surablleg non semper etiam longitudine, sed posse 
longitudine tum commensurabiles esse tum incommen- 
Ssurabiles, adparet, si recta aliqua rationali propositae 
longitudine commensurabilis sit, eam rationalem eique 
commensurabilem uocari non modo longitudine, sed 
eliam potentia, quoniam rectae longitudine commen- 
Ssurgbiles semper etiam potentia commensurabiles sunt; 
sim recta rationali propositae potentia commensura- 
blis sit, si etiam longitudine sit commensurabilis, 
eam sic quoque rationalem eique longitudine et potentia 
commensurabilem uocari; sin rursus recta rationali 


19. αὕτη F. 20. ἐπεὶ eL) αἴ γάρ Theon (BEN Wy. “ἃ. 
καί) (81L) m. 2 B. αὕτη . 
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μήκει. καὶ δυνάμει εἰ δὲ τῇ ἐκκειμένῃ πάλιν ῥητῇ 
σύμμετρός τις οὖσα δυνάμει μήκει αὐτῇ ἡ ἀσύμμετρος, 
λέγεται καὶ οὕτως ῥητὴ δυνάμει μόψον σύμμετρος. 


υϑ'. 353 
ὅ Τὸ ὑπὸ ῥητῶν μήκειϊσυμμέτρων κατά τινα 
τῶν προειρημένων τρόπων εὐϑειῶν περιεχό- 
μενον ὀρθογώνιον ῥητόν ἐστιν. 

Ὑπὸ γὰρ ῥητῶν μήκει ἰσυμμέτρων εὐθειῶν τῶν 

AB, ΒΓ ὀρϑογώνιον περιεχέσϑω τὸ AI* λέγω, ὅτι 
10 ῥητόν ἐστι τὸ AI. 

“ἀναγεγράφϑω. γὰρ ἀπὸ τῆς 4B τετράγωνον τὸ 4“ Ζ4᾽ 
δητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 4,4. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ 
AB τῇ ΒΓ μήκει, ἴση δέ ἐστιν ἢ AB vij BA, σύμ- 
μετρος ἄρα ἐστὶν ἡ B τῇ ΒΓ μήκει. καί ἐστιν ὡς 

16 ἡ ΒΖ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ 44 πρὸς τὸ AI. σύμ- 
μέτρον. “ἄρα ἐστὶ τὸ 4 Α΄τῷ AI. ῥητὸν δὲ τὸ Ζ 4’ 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ AT. 

Τὸ &o« ὑπὸ ῥητῶν μήκει συμμέτρων, καὶ τὰ ἑξῆς. 


, 


X. 

20 Ἐὰν ῥητὸν παρὰ ῥητὴν παραβληϑῇ, πλάτος 
moist ῥητὴν καὶ σύμμετρον τῇ, παρ᾽ ἣν παρά- 
κειται, μήκει. 


3. οὖσά τις F V. , δυνάμει) -ει e corr, seq. spat. 2 litt. F. 

αὐτῇ ἦ)] ἡ «9v BF b, ἡ V. 8. οὕτωρ] comp. ecorr.F. μόνον] 

. comp. mg. V (euan.). Seq. alt. lemma, u. app. 4. 19^] sic F, 
sed infra x'; mg. τμῆμα β΄ Fb. $5. μήκει — 6. zoo-] in ras. 
τω. ὃ B. ὅ. εὐθειῶν κατά Theon (BF V). 6. τρόπον Ὁ εὖ- 
eov) om. Theon (BFVb). 8. εὐθειῶν τῶν] in ras. V. 12. 
τὸ 44 ἄρα ῥητόν ἐστιν F. 18. 4.8] (41) B21 B. B] 48 in 
ras. P, BA in ras. B. σύμμετρος — 14. BI] om. B; mg. 
m, 9: Joy lin. 18 — μήκει lin. 14, ut nos. 16. οὕτω V. o] 
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propositae commensurabilis potentia, eadem longitu- 
dine ei incommensurabilis sit, sic quoque eam ratio- 
nalem uocari potentia tantum commensurabilem. 


XIX. 


Rectangulum comprehensum rectis rationalibus 
longitudineque commensurabilibus secundum aliquem 
modorum, quos diximus (u. lemma], rationale est. 

Rectis enim rationalibus longitudine commensura- 
bilibus 4B, BI' rectangulum comprehendatur ΑΓ. 
dico, 4 Γ' rationale esse. 

——— —À 4 nam in AB construatur quadratum 
| d r 44. ilaque “44 rationale est [def. 4]. 
| | et quoniam 4B, BI' longitudine com- 

4 — —ls mensurabile sunt, et 4B — B4, B4 

οἱ BI' longitudine commensurabiles sunt. et B1: BI'— 

44:40 [VI, 1). itaque 7144, 4I" commensurabilia 

sunt [prop. ΧΙ]. uerum 2zf.4 rationale est. itaque etiam 

ΑΓ rationale est [def. 4]. 

Ergo rectangulum comprehensum rectis rationalibus 
longitudineque commensurabilibus, et quae sequuntur. 


XX. 


Si spatium rationale rectae rationali 'adplicatur, 
latitudinem rationalem facit et ei longitudine] commen- 
surabilem, cui adplicatum est. 


— ———————MÓ—M—MM——Ó — — 


(alt) corr. ex τήν m. rec. P.  4D'] e corr. P. 16. ἐστίν P, 
στὶ καί V. το] τῷ b. 44 F. 17. ἐστίν P, om. FV. 18. 
μήκει συμμέτρων) om. BVb. — Ànte καί add. εὐθειῶν F. καὶ 
τὰ ξξῆς] om. PV. 19. x'] seq. ras. 1 litt. B, κα F. — 2t. 
ποιεῖ] -δῖ e corr. m. 1 F. τῇ ] corr. ex τι τὰ. vec. V. 


10 


15 
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Ῥητὸν γὰρ τὸ AD παρὰ ῥητὴν κατά τινα πάλιν 
τῶν προειρημένων τρόπων τὴν 4B παραβεβλήσϑο 
πλάτος ποιοῦν τὴν BI* λέγω, ὅτι ῥητή ἐστιν ἡ ΒΓ 
καὶ σύμμετρος τῇ ΒΑ μήκει. 

᾿ναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 4B τετράγωνον τὸ 4 4' 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 44. ῥητὸν δὲ καὶ τὸ AI" σύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ 44 τῷ ΑΓ. καί ἐστιν ὡς τὸ 
44 πρὸς τὸ AD, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ. ovu- 
uevgog ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4B τῇ BI" ἴση δὲ ἡ 48 τῇ 
Β΄. σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ 48 τῇ ΒΓ. ῥητὴ δέ ἐστιν 
7? AB: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΓ καὶ σύμμετρος τῇ 
48 μήκει. 

'E&v ἄρα ῥητὸν παρὰ ῥητὴν παραβληϑῇ, καὶ τὰ ἑξῆς. 


, 


XQ. 

Τὸ ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐ- 
ϑειῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν ἐστιν, 
καὶ ἣ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν, καλεέσϑω 
δὲ μέση. 

Ὑπὸ γὰρ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐθειῶν 


20 τῶν 48, BI' ὀρϑογώνιον περιεχέσϑω τὸ 4Γ' λέγω, 


ὅτι ἄλογόν ἐστι τὸ ALI, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός 
ἐστιν, καλείσϑω δὲ μέση. 

᾿ναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον τὸ 4zf: 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 44. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν 


l. ῥητὴν τὴν AB V. 3. εἰρημένων Theon (ΒΕ Vb). τὴν 


AB]om. V. 8. πόοῦ P. 4Ἁ. 4ΒῬ.- b. AB] corr. ex 
ADI τὰ. ὃ F. 6.£ow» P. ATI]DAF. 1. ἐστί P. 44] 
Ad NV. 8. τήν] om. BFb. 9. ἐστίν P. — 4B] (alt.) post 
ras. V Bá F. 10. ΒΑ] 4 e corr. m. 1 P. ἄρα — τῇ] in 
ras. m. 1 P. 12. BA ΒΥ". 18. ἄν F. παρὰ ῥητή» 
om. 7 παραβληθῇ ] om. P. Seg. lemma, Ὁ. app. 14. 
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Rationale enim spatium 4I' rectae 4B rationali 
rursus secundum aliquem modorum, quos diximus 
[u.lemma p. 56], adplicetur latitudinem faciens B I. dico, 
BI'raiionalem esse et, rectae B4 longitudine commen- 
surabilem. 

construatur enim in 4B quadratum 44. 44 igi- 
tur rationale est [def. 4]. uerum etiam A4I' rationale 

4 est. itaque 7144, 4I' commensurabilia sunt. 
et 4 4:4DT'— 4B: ΒΓ (VI, 1]. itaque ZB, 


B | 4 BI' commensurabiles sunt [prop. XI]. ue- 
| 
| 
| 


rum 4, B — B A. itaque etiam 4 B, BI'com- 
mensurabiles sunt. sed 44B rationalis est. 
ilaque etiam BI' rationalis est et rectae 
“418 longitudine commensurabilis [def. 3]. 

Ergo si spatium rationale rectae rationali adpli- 
catur, et quae sequuntur. 


XXI. “ 


Rectangulum rectis rationalibus potentia tantum 
commensurabilibus comprehensum irrationale est, et 
recta ei aequalis quadrata irrationalis est, uocetur 
autem media. 
e Rectis enim rationalibus et potentia tantum com- 
mensurabilibus 4B, BI' rectangulum A4I' comprehen- 
datur. dico, rectangulum A I'irrationale esse, et rectam ei 
aequalem quadratam irrationalem; uocetur autem media. 

nam in 4B quadratum construatur “4442. itaque 
A4 rationale est [def. 4]. et quoniam 4B, BI' longi- 


I 


καὶ α in rae. m. 1 B, κβ΄ F οὐ sic deinceps. — 15. Post ῥητῶν 
add. δύο B. 16. ἐστι PBV, comp. Fb. 1X. ἐστι ὌΝ. «oves. 
Fb, doro, P. — 22. ἐστε PBV, comp. FY. 


Qt 


15 


20 
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ἡ AB τῇ ΒΓ μήκει" δυνάμει γὰρ μόνον ὑπόκεινται 
σύμμετροι ἴση δὲ ἡ AB τῇ BA, ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἡ 4B τῇ ΒΓ μήκει. καί ἐστιν ὡς ἡ 4B 
πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ 44 πρὸς τὸ AI" ἀσύμμε- 
τρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ 444 τῷ AI. ῥητὸν δὲ τὸ 4 Δ᾽ 
&Aoyov ἄρα ἐστὶ v0 AI" ὥστε xol ἡ δυναμένη τὸ 
AT [τουτέστιν ἡ ἴσον αὐτῷ τετράγωνον δυναμένη] 
ἄλογός ἐστιν, καλείσϑω δὲ μέση" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


| Anu. 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 
δευτέραν, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
δύο εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι αἴ ΖΕ, ΕΗ. λέγω, ὅτι ἐστὶν 
ὡς ἡ ΖΕ πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ. 

ἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς ΖΕ τετράγωνον τὸ “1Ζ, 
καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ ΗΖ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ ΖΕ 
πρὸς τὴν EH, οὕτως τὸ Z4 πρὸς τὸ 4H, καί ἐστι 
τὸ uiv Z4 τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ. τὸ δὲ 4H τὸ ὑπὸ τῶν 
ΖΕ. ΕΗ, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, EH, ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ΖΕ πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ. ὁμοίως δὲ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ τῶν 


1. ΒΓῚ B V. γάρ] comp. F, supra scr. δέ. 8. ἐστίν B. 

4B] (alt) Bz P. 4. AT'] corr.ex 4B m. rec. P. 5. ἐστέν 
B,om P. A44 FV. .A44F. 6.óoxvP. 1. ἡ} supra scr. 
m. 2 V. 8. ἐστι PV, comp. Fb. . Ante ὅπερ add. P: 
διὰ τὸ (mg. m. 1) τὴν ἴσον ἀναγράφουσαν τετράγωνον τῷ ATI 
χωρίῳ, ἣν καλεῖ μέσην, μέσην ἀνάλογον εἶναι τῶν AB, BI 
eodem loco Theon: διὰ τὸ τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς τετράγωνον ἴσον εἶναι 
τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΒΤ' καὶ μέσην ἀνάλογον αὐτὴν γίγνεσθαι (γί- 
γεσϑαι BV) τῶν AB, BI'(BFVb). 9. λῆμμα y V (cfr. app.). 

10. set» B. ὧς] δὲ ὡς F. 11. πρόςι sopra scr. m. 1 F. 
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| . tudineincommensurabiles sunt (supposuimus 

enim, eas potentia tantum commensurabiles 

ΝΕ esse), οὐ 4B-— B, etiam 48, BI'longi- 

|| tudine incommensurabiles sunt. et 4B: BI 

— 42:40 [VI, 1. itaque 74, 4Γ in- 

commensurabilia sunt [prop. XI]. uerum zf 4 

r rationale est; quare ΑΓ irrationale est 

[def. 4]. itaque etiam recta spatio A4I' aequalis qua- 

drata!) irrationalis est [def. 4]; uocetur autem media; 
quod erat demonstrandum. 


Lemma. 


Datis duabus rectis est ut prima ad secundam, 
ita quadratum primae ad rectangulum duarum illarum 
rectarum. 

Daiae sint duae rectae Z E, EH. dico, esse 

LE:EH-—ZE':ZE»EH. 
Z E H describatur enim in Z E quadratum 
| 4Z, ei expleatur Hf. iam quo- 
| nam es& ZE: EH — Z4: AH 
4 [VL1]etZ4 — ZE?*, 4H — AE 
»« EH — ZEEH, erit 
ZE: EH —ZE*:ZE»« EH. 


1) Uerba τουτέστιν — δυναμένη lin. 7, quae nihil ex- 
plicant, subditicia habeo (pro δυναμένη Augustus coni. ἀναγρά- 
govoc) quae adiiciuntur lin. 8 (u. not. crit.) in P apertissime 
scholiastae sunt (καῖ); quare etiam additamentum simile codd. 
Theoninorum ipsi Theoni, non Euclidi tribuendum est. 


97-0] corr. ex ἀπό Fb. 14. πρός -- ΖΕ} mg. m. 2B. ΕΗ] 

HE F. 17. τὸ] corr. ex τῆς F. 18. τήν] om. Ὁ. ἐστιν P. 
19. τὸ ὑπό — 20. τουτέστι] supra scr. F. 20. τουτέστιν P.. 
99, xc) og] ins. m. 2 F. 


θ4 ZTOIXEISN |. 


HE, EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς EZ, τουτέστιν ὡς τὸ H4 


᾿ πρὸς τὸ Z4, οὕτως ἡ HE πρὸς τὴν ΕΖ᾽ ὅπερ ἔδει 


10 


16 


δεῖξαι. 
κβ΄. 

Τὸ ἀπὸ μέσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον 
πλάτος ποιεῖ ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ, παρ᾽ 
ἣν παράκειται, μήκει. 

Ἔστω μέση μὲν ἡ A, ῥητὴ δὲ ἡ ΓΒ, καὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 4 ἴδον παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσϑω χωρίον ὀρϑο- 
γώνιον τὸ Β.4 πλάτος ποιοῦν τὴν I'4* λέγω, ὅτι ῥητή 
ἐστιν 7) ΓΖ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΒ μήκει. 

Ἐπεὶ γὰρ μέση ἐστὶν ἡ 4, δύναται χωρίον περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων. 
δυνάσϑω τὸ ΗΖ. δύναται δὲ καὶ τὸ Bf: ἴσον ἄρα 
ἐστὶ τὸ B.4 τῷ HZ. ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώνιον" 
τῶν δὲ ἴσων τε καὶ ἰσογωνίων παραλληλογράμμων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" 
ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως 
ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΓΖ. ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 


90 ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς 


τὸ ἀπὸ τῆς I'd. σύμμετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΕΗ’ ῥητὴ γάρ ἐστιν ἑκατέρα αὐτῶν᾽ σύμ- 
μετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς EZ τῷ ἀπὸ τῆς I'4. 
ῥητὸν δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς EZ: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ 


95 τὸ ἀπὸ τῆς ΓΩ͂' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ 


ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ EZ τῇ ΕΗ μήκει" δυνάμει γὰρ 
μόνον εἰσὶ σύμμετροι' ὡς δὲ $ ΕΖ πρὸς τὴν EH, 

2. Zi] corr. ex 4Z V, 42 BFb.  HE]inras.V. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. Theon (BFVb). 6. σύμμετρον P. 
corr. m. 2. τῇ] corr. ex x; m. rec. b. 8. καί — 9. χωρέον) 
Zn χη, F. 9. ὀρϑογώνιον m. rec. V. 18. μόνον] in ras. F. 


ELEMENTORUM LIBER X. 65 


similiter etiam HE»« EZ: ΕΖ —H 4:Z 4—HE:EZ; 
quod erat demonstrandum. 


XXII. 

Quadratum mediae rationali adplicatum latitudinem. 
facit rationalem et ei, cui adplieatum est, longitudine 
incommensurabilem. 

Sit media .4, rationalis autem ΓΒ, et quadrato 45 
aequale rectae BI'adplicetur spatium rectangulum Bf 
latitudinem faciens ΓΖ. dico, ΓΖ rationalem esse et 
rectae ΓΒ longitudine incommensurabilem. 

nam quoniam media est 4, quadrata aequalis est 
spatio rectis potentia tantum commensurabilibus com- 
prehenso [prop. XXI]. sit quadrata aequalis HZ. 
uerum quadrata etiam spatio B./ aequalis est. itaque 
B4—HZ. uerum idem ei aequiangulum est. parallelo- 
grammorum autem aequalium et aequiangulorum latera 
aequales angulos comprehendentia in contraria propor- 

B. tione sunt [VI, 14] itaque ΒΓ: EH 
ΞΞ ΕΖ: ΓΖ. quare etiam BI? : EH? 
| — EZ : ΓΖ" (VI, 20]. uerum DB? 
et ΕΗ" commensurabilia sunt; nam 

| | | | utraque rationalis est. quare etiam 

T 4 E 2 EZ e Γ Δ" commensurabilia sunt 
[prop. XI]. uerum EZ? rationale est; quare etiam I'Zf 
rationale est [def. 4]. itaque ΓΖ rationalis est. et 
quoniam EZ, E H longitudine incommensurabiles sunt 
(nam potentia tantum commensurabiles sunt), et est 


14. δύναται] δύνασϑαι b. — 4B P. 16. ἐστίν P. 48 P. 
ἔστιν PB. αὐτό ΡΥ. 16. ve] corr. ex δέ m, 1 P, om. 
FV. 31 DBJecom.V, BD F. 33. ἐστίν P. ὃ. ἔστω V. 
dee» P. — $5. ἐστίν] posten ins. F. — 98$. HE V 
Euclides, edd. Heiberg et Menge, YII. ὃ 
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οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ, 
ἀσύμμετρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΖΕ, ΕΗ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς ΕΖ σύμμετρόν ἐστι 
τὸ ἀπὸ τῆς Γ4Ω ῥηταὶ γάρ εἰσι δυνάμει τῷ δὲ ὑπὸ 
5 τῶν ΖΕ, ΕΗ σύμμετρόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AI, I'B: 
ἴσα γάρ ἐστι τῷ ἀπὸ τῆς 4' ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΩ͂ τῷ ὑπὸ τῶν 4I, ΓΒ. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΖΓ, ΓΒ, οὕτως ἐστὶν ἡ 
AID πρὸς τὴν D'B: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4Γ τῇ 
10 ΓΒ μήκει. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
ΓΒ wéáxsv ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


Xy. 

H τῇ μέσῃ σύμμετρος μέδη ἐστίν. 
Ἔστω μέση ἡ 4, καὶ τῇ 44 σύμμετρος ἔστω ἡ B: 

15 λέγω, ὅτι καὶ ἡ B μέση ἐστίν. 

Ἐκκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ ΓΩ͂, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
A ἴσον παρὰ τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω χωρίον ὀρϑο- 
γώνιον τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν Ez ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΕΖ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. τῷ δὲ 
20 ἀπὸ τῆς B ἴσον παρὰ τὴν I'4 παραβεβλήσϑω χωρίον 
ὀρθογώνιον τὸ ΓΖ πλάτος ποιοῦν τὴν 412. ἐπεὶ 
οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ Β, σύμμετρόν ἐστι καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς .4 τῷ ἀπὸ τῆς B. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς 4 ἴσον ἐστὶ τὸ EI', τῷ δὲ ἀπὸ τῆς B ἴσον ἐστὶ 
295 τὸ ΓΖ' σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΓ τῷ ΓΖ. καί 


2. ἐστιν ἄρα FV. ἐστί] om. P. — 3. τῷ] corr. ex τό V. 
ἐστι] om. V. — 4. εἶσιν P. δυνάμει) eras. V, dein add. ὡς 
ἄρα δέδεικται. 6. συμμέτρων P, corr. m. 1. icr] om. 


BFb. 6. εἶσι BVb. σύμμετρον F, ged corr.  £er(v P. 7. 
Fd megeegouévo V. 8. Γ4) 4Γ F. 9. ΓΒ] TA b. ἐστίν} 
om. 11. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. om. BY, cow. Ὁ. τῷ. κγ 
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EZ:EH —EZ*:ZE»EH [ulemma], ΕΖ" οἰ ZEX«EH 
incommensurabilia erunt [prop. XI]. uerum EZ? et I'Zf 
eommensurabilia sunt (nam potentia rationales sunt); 
e ZEXX« EH, AI'2«I'B commensurabilia sunt (nam 
quadrato 44? aequalia sunt) itaque etiam I'zf* et 
4I'»« I'B incommensurabilia sunt (prop. XIII]. uerum 
D4:A4DT»DB-Z4Dr:rnrB (ulemma] itaque ZI, 
IB longitudine incommensurabiles sunt [prop. XI]. 
ergo ΓΖ, rationalis est et rectae ΓΒ longitudine in- 
commensurabilis; quod erat demonstrandum. 


XXTII. 


Recta mediae commensurabilis media est. 

Sit media 44, et rectae 44 commensurabilis sit B. 
dico, etiam B mediam esse. 

ponatur enim rationalis I'//, οὐ quadrato “42 ae- 
quale rectae 1'7/ adplicetur spatium rectangulum ΓΕ 
latitudinem faciens Ezf. itaque EZ 
———1 :1——3 ralionalis est et rectae ΓΖ) longitudine 

-- incommensurabilis [prop. XXII]. qua- 
drato autem 5 aequale rectae ΓΖ 
adplicetur spatium rectangulum ΓΖ 
latitudinem faciens z/Z. iam quoniam 
ΔΑ et B commensurabiles sunt, etiam 
4! e& B? commensurabilia sunt. uerum 442 — EI, Β5 --Ξ 
ΓΖ, itaque EI', ΓΖ commensurabilia sunt. et ΕΓ: ΓΖ 
—E4:4Z [VI,1]. itaque EZ, ZZ longitudine commen- 


| 
| 
| 
Z 


Om.P. 14. ἔστω] (alt)om. ΒΕ Ὁ. 16. τῷ] ro F. 20. 4T 

BVb — 2i. ΓΖ] corr. ex EZ F. ZA P. ἐπί P, corr. m. 

Te, 92. ἐστι] postea ins. F, ἐστιν P. 28. ΑἹ corr. ex AB V, 

m F. P 24. ἐστί] (alt) om. Vb. — 26. ΓΖΔ το τ 3s. 
.m. 1 Lp 


* 
, Ὁ 


68 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


ἐστιν ὡς τὸ ΕΓ πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 
42: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ 42 μήκει. ῥητὴ 
δέ ἐστιν ἡ ΕΖ xol ἀσύμμετρος vij Ζ4Γ μήκει᾽ ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4Z καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Γ μήκει" αἵ 
ὅ ΓΖ. 4Z ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
ἡ δὲ τὸ ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων δυνα- 
μένη μέση ἐστίν. ἡ ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 4Z δυνα- 
μένη μέση ἐστίν᾽ καὶ δύναται τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 4Z 
ἡ B' μέση ἄρα ἐστὶν ἡ B. 


10 Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι τὸ τῷ μέσῳ χωρίῳ 
σύμμετρον μέσον ἐστίν [δύνανται γὰρ αὐτὰ εὐϑεῖαι, 
αἵ εἰσι δυνάμει σύμμετροι, ὧν ἡ ἑτέρα μέση᾽ ὥστε καὶ 
ἢ λοιπὴ μέση ἐστίν]. 

i5 Ὡσαύτως δὲ τοῖς ἐπὶ τῶν ῥητῶν εἰρημένοις καὶ 
ἐπὶ τῶν μέσων ἐξακολουθεῖ, τὴν τῇ μέσῃ μήκει σύμ- 
uevgov λέγεσϑαι μέσην καὶ σύμμετρον αὐτῇ μὴ μόνον 
μήκει. ἀλλὰ καὶ δυνάμει, ἐπειδήπερ καϑόλου αἱ μήκει 
σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει. ἐὰν δὲ τῇ μέσῃ σύμ- 

90 μετρός τις ἢ δυνάμει, εἰ μὲν καὶ μήκει, λέγονται καὶ 
οὕτως μέσαι καὶ σύμμετροι μήκει καὶ δυνάμει, εἰ δὲ 
δυνάμει μόνον, λέγονται μέσαι δυνάμει μόνον σύμ- 
μδτροί. 


4. ἐστίν PB. ὃὅ. εἰσιν PB. 6. ἡ δὲ τό! τὸ δὲ BF Vb, 
Post συμμέτρων add. εὐθειῶν περιδχόμενον οθογώνιον ἄλο- 
yov ἔστι καί b, F mE m V m. 2; deinde se αὐτὸ ἄλογόν 
ἔστι, καλείσθω ᾽δέ b mg. m. 15 ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν, 
καλεῖται δὲ μέση V m. 2. ἢ δυναμένη BFb, et V (del. 
punctis). 7. μέση] supra scr. P (μέση ἐστώ!] punctis del. V. 
ἡ] m.2 B. δυναμένη] δυνάμει ἡ b. 8. ἐστί Vb, comp. F. 
9. ἡ ; B] rius) HB Bb. 19. ἐστί BV, comp. F. αὐτά] 
-s& in ra6. V, αὐτῷ F, αὐτό αἴ B, ot add. τὰ. Δ V. 18. εἰσιν 
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surabiles sunt [prop. XI]. uerum EZ rationalis est et 
rectae 2 Γ᾿ longitudine incommensurabilis. itaque etiam 
4Z ralionalis est [def. 3] et rectae Ζ Γ' longitudine 
incommensurabilis [prop. XIIT]. itaque ΓΖ, 4Z ratio- 
nales sunt potentia tantum commensurabiles. recta 
autem quadrata aequalis spatio rectis potentia tantum 
eommensurabilibus comprehenso media est (prop. XXI]. 
ilaque recta quadrata spatio ΓΖ »« 4Z aequalis media 
es. οὐ B* —I'4»« 4Z. ergo B media est. 


Corollarium. 


Hinc manifestum est, spatium spatio medio aequale 
medium esse.) 

Lemma. 

Congruenter iis, quae de rationalibus diximus [prop. 
XVIII eoroll.], etiam in mediis sequitur, rectam mediae 
longitudine commensurabilem mediam uocari ei non 
modo longitudine, sed etiam potentia commensurabilem, 
quoniam omnino rectae longitudine commensurabiles 
Semper etiam potentia commensurabiles sunt. sin 
recia mediae potentia commensurabilis est, si eadem 
longitudine est commensurabilis, sic quoque mediae et 
longitudine potentiaque commensurabiles uocantur, sin 
potentia tantum, mediae potentia tantum commensu- 
rabiles uocantur. 


1) Sequentia lin. 12—14 obscura sunt et sine dubio sub- 
itiua, 


PB. 290. εἰ μέν — 21. δὲ δυνάμει) om. Fb; post σύμμετροι 
lin. 32 ea hab. V (punctis del, add. τὸ δὲ ἑξῆς οὐχ svo ἐν 
τῷ βιβλέῳ τοῦ ἐφεσίου καὶ ἐπατήθη}) οἱ B mg. m. 2 (add. in 
fine μόνον). 22. μόνον] (prius) del. m. 2 Ὦ. Cou etqotl 
m. 29 B. . Seq. lemma, Ὁ. app. 


10 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ /. 
κδ΄. 

Τὸ ὑπὸ μέσων μήκει συμμέτρων εὐϑειῶν 
κατά τινα τῶν εἰρημένων τρόπων περιεχό- 
μενον ὀρϑογώνιον μέσον ἐστίν. 

δ Ὑπὸ γὰρ μέσων μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τῶν 
AB, ΒΓ περιεχέσϑω ὀρϑογώνιον τὸ AI" λέγω, ὅτι τὸ 
4Γ uécov ἐστίν. 

᾿Δἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον τὸ 
Α4 μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ 424. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός 

10 ἐστιν ἡ 48 τῇ ΒΓ μήκει, ἴση δὲ ἡ AB τῇ BA, 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4B τῇ ΒΓ μήκει" ὥστε καὶ 
τὸ 4.4 τῷ 4Γ σύμμετρόν ἐστιν. μέσον δὲ τὸ 41 4" 
μέσον ἄρα καὶ τὸ AI" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


X6. 


i15 Τὸ ὑπὸ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων 
εὐθειῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἦτοι ῥητὸν 
ἢ μέσον ἐστέν. 
Ὑπὸ γὰρ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐ- 
ϑειῶν τῶν AB, BI' ὀρϑογώνιον περιεχέσϑω τὸ 4 Γ΄ 
80 λέγω, ὅτι τὸ 4Γ' ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 
᾿Δναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ τετράγωνα 
τὰ 44, ΒΕ' μέσον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 44, BE. 
καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ ZH, καὶ τῷ μὲν 44 ἴσον παρα 
τὴν ΖΗ παραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον παραλληλόγραμ- 
46 μον τὸ HO πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΘ, τῷ δὲ AT ἴσον 
«αρὰ τὴν ΘΜ παραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον παραλλη- 


8. κατά -- τρόπων» om. BF b, supra scr. m. 2 V (κατά τινὰ 
j, Sv eras). 6. περιέχεσθαι B, corr. m. 2. — 9. 441] (prius) 


: anter 4 ob 4 ras. 1 liti. V. 11. ἐστίν PB. — 4 B] e corr. 
χα, 9 V, B4 F. 12. ἐστι V, comp. Fb. — 44] e corr. m. 
y F 16. “ὐθειῶν) m. 2 V. — 19. περιεχέσθω ὀρθογώνιον P. 


ELEMENTORUM LIBER X. 11 
XXIV. 


Rectangulum rectis mediis comprehensum secundum 
aliquem modorum, quos diximus [u. lemma], commen- 
surabilibus medium est. 

Mediis enim 4B, BI' longitudine commensurabili- 
bus comprehendatur rectangulum AI: dico, ΑΓ me- 
dium esse. 

nam in 4B quadratum describatur 4.2. itaque 
441 medium est. et quoniam 4B, BI' longitudine 

DT commensurabiles sunt, οὐ 4 B — B Zi, etiam 
4B, BI'longitudine comimensurabiles sunt. 
quare etiam 7/4, A4I' commensurabilia sunt 

B [VI, 1; prop. ΧΙ]. uerum Z4 medium est. 
ergo etiam ΑΓ medium est [prop. XXIII 
L— 124 coroll]; quod erat demonstrandum. 


4 


XXV. 


Rectangulum rectis mediis potentia tantum commen- 
surabilibus comprehensum aut rationale aut medium est. 
Rectis enim mediis 4B, BI' potentia tantum com- 
mensurabilibus comprehendatur rectangulum 4I. dico, 
AI' aut rationale aut medium esse. 
4 Z H nam in 4B, BI' quadrata 
describantur 4421, B E. aque 
utrumque 471, BE medium est. 


4 et ponatur rationalis Z H, et qua- 
drato 4 2] aequale rectae Z H ad- 
plicetur parallelogrammum rect- 

περιέχεσθαι B, corr. m. 2. 20. ἐστιν ἢ μέσον V. 98. 

ZE F,corr m. 2. τῷ] corr. ex vó V. — 25. τήν] corr. ex 

τό m. 3. F 


T 


10 


1ὅ 


20 


2b 


12 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ (΄. 


λόγραμμον τὸ ΜΚ πλάτος ποιοῦν τὴν ΘΚ, καὶ ἔτι 
τῷ BE ἴσον ὁμοίως παρὰ τὴν ΚΝ παραβεβλήσϑω 
τὸ NA πλάτος ποιοῦν τὴν Κα Δ᾽ ἐπ’ εὐϑείας ἄρα 
εἰσὶν αἱ ZO, OK, ΚΑ. ἐπεὶ οὖν μέσον ἐστὶν É£xá- 
τερον τῶν 44, BE, καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν 44 τῷ 
ΗΘ, τὸ δὲ ΒΕ τῷ N A, uécov ἄρα καὶ ἑκάτερον τῶν 
ΗΘ, ΝΑ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΗ παράκειται ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ZO, KA καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
ΖΗ μήκει. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ 44 τῷ ΒΕ, 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΗΘ τῷ ΝΑ͂. καί ἐστιν 
ὡς τὸ ΗΘ πρὸς τὸ ΝΑ, οὕτως ἡ ΖΘ πρὸς τὴν Κα᾿ 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἣ ΖΘ τῇ ΚΑ μήκει. αἱ ΖΘ, K A 
ἄρα ῥηταί εἰσι μήκει σύμμετροι" ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ZO, Καὶ 4. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν AB τῇ 
BA, ἡ δὲ ΞΒ τῇ ΒΓ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν 
ΒΓ, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν B5. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 48 
πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ 4.4 πρὸς τὸ AI" ὡς δὲ ἡ 
AB πρὸς τὴν ΒΗ, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΙ ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ 4.4 πρὸς τὸ 4Γ, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ 
ΓΕ. ἴσον δέ ἐστι τὸ μὲν 44 τῷ ΗΘ, τὸ δὲ AT 
τῷ ΜΚ, τὸ δὲ ΓΗ͂ τῷ ΝΑ͂ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΗΘ 
πρὸς τὸ MK, οὕτως τὸ ΜΚ πρὸς τὸ NA: ἔστιν ἄρα 
καὶ ὡς ἡ ZO πρὸς τὴν ΘΚ, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς τὴν 
ΚΑ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΖΘ, KA ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
OK. ῥητὸν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ZO, KA ῥητὸν ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΘΚ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΚ. καὶ εἰ 
μὲν σύμμετρός ἐστι τῇ ΖΗ μήκει, ῥητόν ἐστι τὸ ΘΝ. 

2. ἴσον -- KN] mg. m. 1 F, in textu ἄλλῳ παρὰ τὴν 
ΚΝ. 4. αἴ] corr. ex ταί F m. 1, suprá m. 2 P. 6. N. A] 
N e corr. V. ἄρα ἐστί V. 17. N 4] MA b et F (M in ras.). 


Ante ῥητή ras. b litt. V. 8. ἐστίν] ἐστὶ wat V. 9. xal émet] 
ἐσε) οὖν Theon (BF Vb). 10. ἐστ P. :ró])m.2F. 60HF. 


ELEMENTORUM LIBER X. 13 


angulum H6 latitudinem faciens Z9, rectangulo autem 
AT aequale rectae 6M adplicetur parallelogrammum 
. rectangulum .M.K latitudinem faciens € K, et praeterea 
quadrato B E aequale similiter rectae :K N adplicetur N 4 
latitudinem faciens K 4. itaque ZO, ΘΚ, Καὶ 4 in eadem 
recta sunt. iam quoniam utrumque 4 Zl, B E medium est, 
el 424 — ΗΘ, BE — ΝΗ, eliam utrumque HO, N 4 
medium est. et rationali ZH adplicata sunt. itaque utra- 
que ZO, K 4 rationalis est et rectae ZH longitudine 
incommensurabilis (prop. XXII]. et quoniam 471, BE 
ceommensurabilia sunt, etiam H0, N.4 commensura- 
bilia sunt. οὐ ΗΘ: NA4— Z0: K A [VI, 1]. itaque ΖΘ, 
KA longitudine commensurabiles sunt [prop. Xl]. ita- 
que ZO, K 4 rationales sunt longitudine commensura- 
biles. itaque ΖΘ »« Καὶ 4 rationale est (prop. XIX]. et 
quoniam 4 Β —B 4,5 B—BIeritz B:BI'-—4AB:B&. 
uerum ZB: BI'— 44: AT' [VI, 1], et 4B: BX— 
AT:I'A [VI, 1. quare z4:4I'— 4Γ: ΓΞ. uerum 
44-— H0, AI'— MK, ΓΈΞΕ NA. ergo HO: MK— 
MK:N.A. quare etiam ΖΘ: ΘΚ —06K:K.4 [VI, 1]. 
ilaque ΖΘ»« Κα 4 — 06K? [VI, 17]. uerum Z0»« K 4 
rationale est. quare etiam 6 K? rationale est. itaque 
ΘΚ rationalis est. et si rectae ZH longitudine com- 
mensurabilis est, € N rationale est [prop. XIX]; sin 


καί] om. FV. — Post ἐστιν add. ἄρα καί V. 11. ΘΗ F. 

τόν P, sed corr. «“Ν e corr. m. 2 V. τήν] om. Bb. 18. 
ἐστί P. 14, 4B] e com. Vb. — 15. EB] corr. ex ZB V. - 

,AB) B4 F. 16. B5] corr. ex ΒΖ P. 17. τήν] corr. in 
τό F, τό b. 18. EB B. ἔστιν — 20. X] mg. m. ? B. 

19. 44] in ras. V. LT] (alt) ΓΑ F. 20. ΓΞ] in 
ras. V. ἐστιν P. 4. ἐστίν P. 25. ἐστέν PB. 21. 
ἐστ P. . Post τῇ add. eM τουτέστι τῇ V, B. m. 2 (del. m. 
rec.). 6 N) e corr. m. 2 


10 


1 


σι 


Q 


14 ZTOIXEION /. 


εἰ δὲ ἀσύμμετρός ἐστι τῇ ZH μήκει, αἱ KO, ΘΜ ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον ἄρα τὸ ΘΝ. τὸ 
ΘΝ ἄρα ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. ἴσον δὲ τὸ ΘΝ 
τῷ 4Γ' τὸ 4Γ ἄρα ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 

Τὸ ἄρα ὑπὸ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων, καὶ 
τὰ ἑξῆς. 

κς΄. 

Μέσον μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, μέσον τὸ 48 μέσου τοῦ 4Γ 
ὑπερεχέτω ῥητῷ τῷ 418, καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ ΕΖ, 
καὶ τῷ 41 ἴσον παρὰ τὴν EZ παραβεβλήσϑω παρ- 
αλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον τὸ ΖΘ πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΕΘ, và δὲ 4Γ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ ZH: λοιπὸν 
ἄρα τὸ Β4 λοιπῷ τῷ ΚΘ ἐστιν ἴσον. ῥητὸν δέ ἐστι 
τὸ 4B: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΚΘ. ἐπεὶ οὖν μέσον 
ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 41}, AT', καί ἐστι τὸ μὲν AB τῷ 
ΖΘ ἴσον, τὸ δὲ 4Γ τῷ ΖΗ, μέσον ἄρα καὶ ἑκάτερον 
τῶν ΖΘ, ΖΗ͂. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται" 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ΘΕ, EH καὶ ἀσύμμετρος 


20 τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ 4B καί ἐστιν 


ἴσον τῷ ΚΘ, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΚΘ. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΘ καὶ 
σύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. ἀλλὰ καὶ ἡ ΕΗ ῥητή ἐστι 


1. K0] corr. in ΘΚ m. 2 V. ΘΝ B, ΘΜ ἄρα P. 23. 
εἰσιν PB. — GN] in ras. V. 83. ἤτοι] om. Fb. ἐστιν ἢ 
μέσον V. 4. ἐστί BV, comp. Fb. — 5. τὸ ἄρα] τῶν δέ F. 

vov F. καὶ τὰ ἑξῆς] εὐθειῶν περιεχόμενον ὀρθογώνιον 
ἦτοι δητὸν ἢ μέσον ἐστίν: co P. 6. Post ἑξῆς add. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαε V. 71. κη΄ P, corr. m. rec. 10. ὑπερέχει F, sed corr. 

11. τῷ] τῷ μέν B, τὸ μέν b. 14. OK F. 1ὅ. 48] in 
ras. V. ἐστ P. | OKb. 16. ἐστι] ἐστιν B. 171. καί] 
om. b. 18. παράκεινται V. — 21. ἐστί] ἐστίν P. — 22. Post 
xo ras, 1 litt. V. 


ELEMENTORUM LIBER X. 15 


rectae ΖΗ longitudine incommensurabilis est, ΚΘ, ΘΜ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles; 
quare ΘΝ medium est [prop. XXI]. ΘΝ igitur aut 
rationale aut medium est. uerum ΘΝ — AI: AI'igi- 
tur aut ralionale est aut medium. 

Ergo rectangulum mediis potentia tantum commen- 
surabilibus, οὗ quae sequuntur. 


XXVI. 


Spatium medium non excedit medium spatio ra- 
tionali. 

Si enim fieri potest, medium 4B excedat medium 
AT' rationali 4B, et ponatur rationalis EZ, et spatio 
AB aequale rectae EZ adplicetur paral- 


A4 
| lelogrammum rectangulum ΖΘ latitudinem 
4 r faciens EO, spatio autem ATI' aequale sub- 
| 5 irahatur ΖΗ. itaque relinquitur B4 — 


ΚΘ. uerum 2B rationale est. itaque etiam 
KO 'tationale est. iam quoniam utrumque 
A B, AI' medium est, et 4B —Z0, AT' 
— Z H, etiam utrumque Z0, ZH medium 
K H est. et rectae rationali EZ adplicata sunt. 
ergo utraque GE, EH rationalis est et 

— — € rectae EZ longitudine incommensurabilis 
[prop. XXII]. et quoniam 2 B rationale est et spatio K 9 
aequale, etiam K Θ rationale est.') et rectae rationali EZ 
adplicatum est; itaque HO rationalis est et rectae EZ 
longitudine commensurabilis [prop. XX]. uerum etiam 


E 


1) Uerba τὸ 4B lin. 20 — ἐστὶ καί lin. 21 post lin. 14—15 
superuacua sunt et fortasse interpolata. uerba ῥητὸν δέ 
lin. 14 — zó XO lin. 15 damnavit Augus. 


10 ZTOIXEISN |. 


καὶ ἀσύμμετρος vj EZ μήκει" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ EH τῇ ΗΘ μήκει. καί ἐστιν ὡς ἣ ΕΗ πρὸς τὴν 
HO, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΗ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν EH, 
HO: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς EH τῷ ὑπὸ 

5 τῶν EH, ΗΘ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς EH σύμμετρά 
ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΕΗ, ΗΘ τετράγωνα: ῥητὰ γὰρ ἀμ- 
φότερα᾽ τῷ δὲ ὑπὸ τῶν EH, ΗΘ σύμμετρόν ἐστι τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν ΕΗ, ΗΘ" διπλάσιον γάρ ἐστιν αὐτοῦ" 
ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν EH, HO τῷ ὃὶς ὑπὸ 

10 τῶν EH, HO: καὶ συναμφότερα ἄρα τά τε ἀπὸ τῶν 
EH, HO καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν EH, ΗΘ, ὕπερ ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΘ, ἀσύμμετρόν ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν ΕΗ, ΗΘ. 
ῥητὰ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν EH, HO: ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΘ. ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ EO. ἀλλὰ καὶ ῥητή" 

16 ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Μέσον ἄρα μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ" ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
xf. 
Μέσας εὑρεῖν δυνάμει μόϑον συμμέτρους 

20 ῥητὸν περιεχούσας. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ 4, B, καὶ εἰλήφϑω τῶν Α, Β μέση ἀνάλογον ? I, 
καὶ γεγονέτω ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς 
τὴν Z4. 

95 ΚΚΚαὶ ἐπεὶ αἱ 4, B ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4, B, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς T, 
μέσον ἐστίν. μέση ἄρα ἡ I. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4 
πρὸς τὴν B, [οὕτως] ἡ Γ πρὸς τὴν 4, αἱ δὲ A, B 

4, ᾿ἀσύμετρον b. τό] 6 corr. b. 7. τό] corr. ex τῷ B. 


8. τῶν om. BF. 9. ἐστίν P. 10. τῶν] (prius) om. B. 11. 
sw»/ i 2 F,om. B. ἐστίν PB. τὸ ἀπό] in ras. m. 1 P, 


ELEMENTORUM LIBER X. T1 


EHrationalis est οὐ rectae EZ longitudine incommen- 
surabilis. quare EH, ΗΘ longitudine incommensura- 
biles sunt (prop. XIII]. οὐ EH: HOG—EH?*: EH»« HO 
[prop. XXI lemma]. quare ΕΗ, EH»« HO incommen- 
surabilia sunt (prop. XI]. uerum quadrato EH* com- 
mensurabilia sunt EH*?-]-H69*? (nam utrumque ratio- 
nale est); et spatio EH »« ΗΘ commensurabile est 
2 EH »« ΗΘ [prop. VI]; nam eo duplo maius est. 
itaque EH?-]- ΗΘ et 2 EH?« HO incommensurabilia 
sunt [prop. XIII]. itaque etiam EH? -- H9*--2 EH 
»«ΗΘ, hoc est E? (II, 4], quadratis EH* -]- H6* in- 
commensurabile est [prop. XVI]. uerun EH*-- H&* 
rationalia sunt. quare EO? irrationale est (def. 4]. 
itaque E irrationalis est [id.] uerum eadem ratio- 
nalis est; quod fieri non potest. - 
Ergo spatium medium non excedit medium spatio 
rationali; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


Medias inuenire potentia tantum commensurabiles 
spatium rationale comprehendentes. 

Ponantur duae rationales potentia tantum commen- 
surabiles 4, B, et sumatur earum media proportionalis 
I'[VI, 13], et fiat 4: B—LI':4[VI, 12]. et quoniam 
4, B rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
A»« B medium erit (prop. XXI], hoc est I" [VI, 17]. 


τὰ ἀπό b. 18. ῥητά — HO] mg.m.1P. Seq.ras. 1 litt. V. 

14. ἄλογον b. 15. ἀδύνατον] -ατον in ras. V. 16. μέσον 
— 1T. δεῖξαι} om. BFb; μέσον ἄρα μέσου in ras. m. 2 V; 
μέσον ἄρα μέσου οὐχ ὑπερέχει m. 2 B, καὶ và ἑξῆς add. m. 
rec. 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι comp. P. 18. κε΄ P, corr. m. 
rec. 925. εἰσιν PB. 26. τουτέστιν P. 21. ἐστίν. coy. Vh, 
ἐστί PBY. 28, οὕτως] om. P 


Dy 


- 4 


18 ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν /. 


δυνάμει μόνον [εἰσὶ] σύμμετροι, καὶ αἱ D, 4 ἄρα Óv- 
νάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. καί ἐστε μέση ἡ Γ' 
μέση ἄρα καὶ ἡ 4. αἱ DI, 4 ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. λέγω, ὅτι καὶ ῥητὸν περιέχουσιν. 
ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Β, οὕτως ἡ Γ πρὸς 
τὴν 4, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν I, ἡ B πρὸς 
τὴν Z4. ἀλλ ὡς ἡ .4 πρὸς τὴν Γ, ἡ Γ πρὸς τὴν B: 
καὶ ὡς ἄρα ἡ Γ πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ B πρὸς τὴν zf 
vo ἄρα ὑπὸ τῶν Γ, 4 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς B. ῥη- 
10 τὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Β' ῥητὸν ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν I, 4. | 
Εὕρηνται ἄρα μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
ῥητὸν περιέχουσαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


σι 


κη΄. 
158 Μέσας εὑρεῖν δυνάμει μόνον συμμέτρους 
μέσον περιεχούδας. 
᾿Εχκείσϑωσαν [τρεῖς] ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι αἱ 4, B, Γ, καὶ εἰλήφϑω τῶν A, B μέση ἀνάλογον 
ἡ 4, καὶ γεγονέτω ὡς ἡ B πρὸς τὴν D, 9 4 πρὸς 
20 τὴν E. 
᾿Επεὶ αἱ 4, B ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4, B, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς 4,, μέσον 
ἐστίν. μέση ἄρα v 2. καὶ ἐπεὶ αἱ Β, Γ δυνάμει 
μόνον εἰσὶ σύμμετροι, καί ἐστιν ὡς ἡ Β πρὸς τὴν Γ, 


1. εἰσί] om. BF'Vb. καί — 9. σύμμετροι] om. B. 9. 
ἐστιν B. 8. εἰσίν B. 4. καὶ λέγω δή F, λέγω δή Vb. 10. 
ἐστί] om. ΒΕ Vb. ὑπο! bis b. 12. ηὕρηνται FVb. 18. 

ὃν — δεῖξαι] καὶ τὰ ἑξῆς P. Seq. lemma, u. ap 14. «f 
» Corr. m. rec. 17. Ante τρεῖς add. γάρ b, m. 2 PY. τρεῖς] 
om. P, ,ντοεῖς εὐθεῖαι F. ἀσύμμετροι Ὁ. 19. D οὕτως V. 
2L od» αἴ F. εἰσιν B, corr. m. ἃ. 99. τουτέστ P. 23. 


- 
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ilaque I' media est [prop. XXI] et quoniam est 
4:B—D:4, ei 4, B potentia tantum commensura- 
biles sunt, etiam I', 4 potentia tantum commensura- 
biles sunt [prop. XI]. et I' media est. itaque etiam 
T 4 media est [prop. XXIII]. I, 4 igitur me- 
diae sunt potentia tantum commensurabiles. 
J. dico, easdem spatium rationale comprehen- 
l' Y 4 dere. nam quoniam est 4:B — Γ: zl, permu- 
| tando [V, 16] est 4:I'—  Β: 2. uerum A:T' 
4 B -[*:B. quare etiam I': B — B:4 [V,11]. 
ilaque I'»« 41 — B? [VI, 17]. B? autem rationale est. 
llaque etiam I'»« Z1 rationale est. 
Ergo inuentae sunt mediae potentia tantum com- 
mensurabiles spatium rationale comprehendentes; quod 
erat demonstrandum. 


XXVIII. 


Medias inuenire potentia tantum commensurabiles 
spaüum medium comprehendentes [cfr. prop. XXV]. 


4 I Ponantur rationales potentia 
" ! 4 ' tantum commensurabiles 44, B, 

Ei————— I, et sumatur rectarum 4, B 
n media proportionalis z/ [VI, 


18], et fiat B: '— 4: E [VI, 12]. 
quoniam .4, B rationales sunt potentia tantum 

eommensurabiles, 4»« B medium est [prop. XXI], hoc 

est 45 [VI, 17]. itaque Z/ media est [prop. XXIJ. et 


XXVIII. Cfr. Proclus p. 205, 10. 
ἐστί B V b, comp. F. I,B B. 24. Post σύμ ὅτροι οι rep. τὸ 


ἄρα lin. 38 — Δ lin. 98 B, del. m. 2. 24. τὴν 
ovrog Y. 
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ἡ 4 προς την E, καὶ αἱ 4, E ἄρα δυνάμει μόνον εἰσὶ 
σύμμετροι. μέση δὲ ἡ 4' μέση ἄρα καὶ E* αἱ A,E 
ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. λέγω δή,᾽ 
ὅτι καὶ μέσον περιέχουσιν. ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς 9B 
πρὸς τὴν D, 4 πρὸς τὴν E, ἐναλλὰξ ἄρα ὡς 7B 
πρὸς τὴν 2, ἡ D πρὸς τὴν E. ὡς δὲ ἡ B πρὸς τὴν 
4, ἡ 4 πρὸς τὴν 4' καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν A, 
ἡ Γ πρὸς τὴν Ε' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν A, Γ' ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν 4, E. μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν A, I" μέσον 
10 ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4, E. 

Εὕρηνται ἄρα μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι μέ- 

σον περιέχουσαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Θι 


Αῆμμα. 
Εὑρεῖν δύο τετραγώνους ἀριϑμούς, ὥστε καὶ τὸν 

15 συγκείμενον ἐξ αὐτῶν εἶναι τετράγωνον. 
Ἐχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ of 4B, BI', ἔστωσαν 
δὲ ἤτοι ἄρτιοι ἢ περιττοί. καὶ ἐπεί, ἐάν τε ἀπὸ ἀρ- 
τίου ἄρτιος ἀφαιρεϑῇ, ἐάν vs ἀπὸ περισσοῦ περισσός, 
ὁ λοιπὸς ἄρτιός ἐστιν, ὃ λοιπὸς ἄρα ὃ ΑΓ ΄ ἄρτιός 
20 ἐστιν. τετμήσϑω Ó 4Γ δίχα κατὰ τὸ 4. ἔστωσαν 
δὲ xal o 48, ΒΓ ἤτοι ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἢ τετράγωνοι, 
ot καὶ αὐτοὶ ὅμοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι" ὁ ἄρα ἐκ τῶν AB, 
ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΖ τετραγώνου (606 ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τοῦ B. τετραγώνῳ. καί ἐστι τετράγωνος ὃ ὃ ἐκ 
25 τῶν 48, BI, ἐπειδήπερ ἐδείχϑη, ὅτι, ἐὰν δύο ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ 
γενόμενος τετράγωνός ἐστιν. εὕρηνται ἄρα δύο τετρά- 
1. σύμμετροι δυνάμει μόνον εἰσί Υ. μόνον) om. P. 


εἰσίν P. 8. εἰσίν P. δι. οὕτως ἡ 4 Υ. 6. ἡ Γ -- τὴν 4 
m. 2 B. 6. ὡς — T1. A (prius)| xog. τὰ. 1 F.— 8. οὕτως ἡ 
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quoniam B, I" potentia tantum commensurabiles sunt, 
el est B: I'— 41: E, eliam 4, E potentia tantum com- 
mensurabiles sunt [prop. XI] uerum Z/ media est; 
ilaque etiam E media est [prop. XXIII]J. quare 4, E 
mediae sunt potentia tantum commensurabiles. 

iam dico, easdem spatium medium comprehendere. 
nam quoniam est B:I'— Ζ: Ε, permutando (V, 16] 
erit B: — Γ: E. uerum B: 2 — 2: 4. itaque eliam 
4:4 — ΓΕ. quare 4»« I' — 4» E [VI, 16]. sed 
A*«I' medium est. itaque etiam 7f »« E medium est. 

Ergo inuentae sunt mediae potentia tantum com- 
mensurabiles medium comprehendentes; quod erat de- 
monstrandum. 

Lemma I. 


Iguenire duos numeros quadratos eiusmodi, ut etiam 
numerus ex iis compositus quadratus sit. 

ponantur duo numeri 4B, BI, et aut pares sint 
aub impares. et quoniam, siue à numero pari par sub- 

irahitur, siue ab impari impar, reliquus par est 

ΠΣ, 24, 26], reliquus AI' par est. in duas partes 
t4 aequales secetur A44I'in 4f. sint aulem 48, ΒΓ 
| eliam aut similes plani aut quadrati, qui et ipsi 
|] similes sunt plani. itaque 4B »« BI'-]- IZ? — ΒΔ 
B [IT, 6]. οὐ 4B»«BI' quadratus est, quoniam de- 


T F. 11. ηὔρηνται Vb. μέσαι] om. V. μέσον — 12. 
Sie] καὶ τὰ ἑξῆς P. 12. ὅπερ — δεῖξαι) om. BFb. 14. 
» θεϑμούς] m. 9 F. 16. Ante of add. ὅμοιοι ἐπίπεδοι mg. m. 
B, 11. 0j V. ἐπεί] supra scr. m. 1 ΕΒ. τε] om. V. 
ος A8. περιττοῦ περιττός V et b, sed corr. m. 1. — 20. ἐστι BV, 
ὁ tup. Fb. ΓΑ Ρ. 22. οἵ] ἡ b. ἐκ] ὑπό V, corr. ex 
pw m. 1 b. 28. τοῦ D'4] ΓΖ B (corr. m. rec.) et b, τῆρ 
-1P. 24. dBP. τετραγώνου P, corr. m 1. ἐστιν B. 
95. ἐδεέχϑη) om. b. 86, ποιῶσιν B. — 91. ηὔνηντοι ἜΝ. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. $- 
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γωνον ἀριϑμοὶ ὅ τε ἐκ τῶν 48. ΒΓ καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ 
ΓΖ, οἵ συντεϑέντες ποιοῦσι τὸν ἀπὸ τοῦ Β 4 τετρά- 
yovov. 
Καὶ φανερόν, ὅτι εὕρηνται πάλιν δύο τετράγωνοι 
5 ὅ τε ἀπὸ τοῦ B καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ Γ4ά, ὥστε τὴν ὑπερ- 
οχὴν αὐτῶν τὸν ὑπὸ 48, ΒΓ εἶναι τετράγωνον, ὅταν 
oí 4B, ΒΓ ὅμοιοι ὦσιν ἐπίπεδοι. ὅταν δὲ μὴ ὦσιν 
ὅμοιοι ἐπίπεδοι, εὕρηνται δύο τετράγωνοι O τε ἀπὸ 
τοῦ Β4 καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ 41, ὧν ἡ ὑπεροχὴ ὁ ὑπὸ 
10 τῶν 48, ΒΓ οὐκ ἔστι τετράγωνος" ὕπερ ἔδει δεῖξαι 


“Δήμμα. 
Εἱρεῖν δύο τετραγώνους ἀριϑμούς, ὥστε τὸν ἐξ 
αὐτῶν συγκείμενον μὴ εἷναι τετράγωνον. 
"Ἔστω γὰρ ὃ ἐκ τῶν 48, BI, ὡς ἔφαμεν, τετρά- 
16 γωνος, καὶ ἄρτιος ὃ ΓΩ͂, καὶ τετμήσϑω ὁ ΓΑ͂ δίχα 
τῷ 4. φανερὸν δή, ὅτι Ó ἐκ τῶν AB, ΒΓ τετράγωνος 
μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΖ τετραγώνου ἴσος ἐστὶ và ἀπὸ 
[τοῦ] Β4 τετραγώνῳ. ἀφῃρήσθω μονὰς 9 4E: ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΕ ἐλάσσων 
90 ἐστὶ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] Β4 τετραγώνου. λέγω οὖν, ὅτι 
ὁ ἐκ τῶν 48, ΒΓ τετράγωνος μετὰ τοῦ ἀπὸ [vov] ΓΕ 
οὐκ ἔσται τετράγωνος. 
Εἰ γὰρ ἔσται τετράγωνος , ἤτοι ἴδος ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
[τοῦ] BE ἢ ἐλάσσων τοῦ ἀπὸ [vov] ΒΕ, οὐκέτι δὲ 


2. ποιῶσι V, sed corr. B4] supra scr. m. 1 F. τε- 
τραγώνου F, sed corr. 4. Mg. add. ΜΙ Bb, m.2 PFV. πάλιν 
ηὕρηνται F. ηὔρηνται Vb. τετράγωνα P, corr. m. 1. 


6. ὁ] (alt.) om. P. 6. τόν] τήν F V. ὑπὸ τῶν V. AB] 
B ins. m. 2 P. τετράγωνον εἶναι B. 8. ηὕρηνται Vb, et 
corr. ex εὕρηνται m. 2 F. 9. δ]. om. P. ΓΖ BFV. ἢ] 
om, b . 10. AB] 4 P. Ante ὅπερ add. ὁ ἄρα P. ὅπερ 


uw 
» 
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monstrauimus, si duo numeri plani similes inter se multi- 
plicantes numerum aliquem efficiant, numerum inde pro- 
ductum quadratum esse (IX, 1]. ergo inuenti sunt duo 
numeri quadrati 4B »« ΒΓ οἱ I'7f*, qui compositi qua- 
dratum B 4] efficiant. οὐ manifestum est, rursus inuentos 
esse duos numeros quadratos B 2f? et I'7f? eius modi, ut 
eorum differentia 4B»« BI' quadrata sit, si 4B, ΒΓ 
plani sint similes. sin non sunt similes plani, duo 
numeri quadrati inuenti sunt B? et ΖΓ", quorum 
differentia 4B »« BI' quadrata non sit; quod erat de- 
monstrandum. 


Lemma Il. 


Inuenire duos numeros quadratos eius modi, ut 
numerus ex iis compositus quadratus non sit. 
Ι΄ Sit enim 48 »« BI' quadratus, uti diximus 


ig [lemma I], et I'4 par sit et in z/ in duas 


| . . LÀ 
IL, partes aequales secetur. manifestum igitur, esse 


Τ, A4B»« ΒΓ -IZz?-— Bzf[u.lemma I]. subtra- 
hatur unitas ZE. itaque 4B »« ΒΓ - I'E? —« 
Β “45. dico igitur, numerum quadratum [IX, 1] 
AB» ΒΓ addito ΓΕ" quadratum non esse. 

-B Nam 851 quadratus erit, aut aequalis est quadrato 
BE? aut minor quadrato BE?, maior autem non est, 


ἔδει δεῖξαι] om. BFVb, comp. P. 16. τῷ] κατὰ vo F. 
om, P. 17. τοῦ] (alt) τῆς P. 18. τοῦ] om. BF b, τῆς P, 
B m. 2. ὁμοίως μονάς P. 19. ἐκ] ἀπό b. τῶν] vov P. 
ΒΓΙ' τετράγωνος V. τοῦ] (alt.) om. BF b, τῆς P, Bm. 2. ἐλάσ- 
σῶν ἐστὶ vov] in ras. m. 1 b. 20. τοῦ ] om. BF b, τῆς P, 
m. 9 B. 21. ὁ] om. b. τοῦ] (alt) om. BFb, τῆς P. 22. 
ἔστι P. 28. ἔσται] ἐστι BFb. ἐστίν B, sed corr. — 24. τοῦ] 
om. Bb, τῆς P. ἐλάσσων] 79" F, ἔλασσον ὅν b; ἐλάσσον B, 
864. ras. 1 litt, ἐλάσσονι m. rec. τοῦ — BE] om. V. τοῦ] 


om. BFb. οὐκ ἔστε b 
* 4 


10 


15 


20 


2b 
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καὶ μείξων, ἵνα μὴ τμηϑῇ ἡ μονάς. ἔστω, εἰ δυνα- 
τόν, πρότερον ὁ ἐκ τῶν 48, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ 
ἴσος τῷ ἀπὸ BE, καὶ ἔστω τῆς 4 E μονάδος διπλα- 
σίων ὃ HA. ἐπεὶ οὖν ὅλος ó AI ὅλου τοῦ ΓΖ 
ἐστι διπλασίων. ὧν ὁ 4H τοῦ 4E ἐστι διπλασίων, 
καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΗΓ λοιποῦ τοῦ ΕΓ ἐστι διπλασίων" 
δίχα ἄρα τέτμηται 0 ΗΓ τῷ E. ὃ ἄρα ἐκ τῶν HB, 
BI' μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ BE τετρα- 
γώνῳ. ἀλλὰ καὶ ὃ ἐκ τῶν 48, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ΓΕ i6og ὑπόκειται τῷ ἀπὸ [τοῦ] BE τετραγώνῳ' ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν ΗΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσος ἐστὶ τῷ 
ἐκ τῶν 48, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ. καὶ κοινοῦ ἀφαι- 
ρεϑέντος τοῦ ἀπὸ ΓΕ συνάγεται ὁ AB ἴσος τῷ HB: 
ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὁ ἐκ τῶν 48, ΒΓ μετὰ τοῦ 
ἀπὸ [τοῦ] ΓΕ ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΕ. λέγω δή, ὅτι 
οὐδὲ ἐλάσσων τοῦ ἀπὸ ΒΕ εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω 
τῷ ἀπὸ ΒΖ ἴδος, καὶ vot. 4 Z διπλασίων ὃ ΘΑ͂. καὶ 
συναχϑήσεται πάλιν διπλασίων ὁ ΘΓ τοῦ I'Z: ὥστε 
καὶ τὸν ΓΘ δίχα τετμῆσϑαι χατὰ τὸ Ζ, καὶ διὰ τοῦτο 
τὸν ἐκ τῶν ΘΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ZI' ἴσον γίνεσϑαι 
τῷ ἀπὸ ΒΖ. ὑπόκειται δὲ καὶ ὁ ἐκ τῶν 48, ΒΓ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσος τῷ ἀπὸ ΒΖ. ὥστε καὶ ὃ ἐκ τῶν 
ΘΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ ἴσος ἔσται τῷ ἐκ τῶν 48, 
ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὁ ἐκ 
τῶν 4B, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴδος ἐστὶ [τῷ] ἐλάσ- 


1. μείζονι (o et ε corr.) B; yo. μείξονι κρεῖττόν ἐστι supra 


ser. m. 2 V. μή] μήτε Theon (BFVb), P m. 2. — Post μο- 


vég add. Theon: μήτε ὁ ἐκ τῶν AB, BI' μετὰ τοῦ ἀπὸ (τοῦ 
add. V) ΓΖ, 0c ἐστιν ὃ (om. b, mg. B) ἀπὸ (τοῦ add. PV b) 
B4 (e corr. m. 2 V, 4B PBb), ἴσος ἢ τῷ ἐκ (ὑπό BV) τῶν 
(om. PB) 4B, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ (τοῦ add. PV) ΓΕ (BFV b, 

m. 2) εἶ] corr. ex 7j m. 2 P. 2. τῆς ΓῈ P. 8. τῆς 


BEP. τῆς 4E μονάδος] om. V. διπλάσιος P. 4. HA 
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ne unitas diuidatur.') prius, si fieri potest, sit 4B »« 
BI--DIE*-BE?, et sit H4 —2 4E. iam quoniam 
ADI—2I04, AH —2A4E, erit etiam HI'— 2 EI. 
itaque HI'in E in duas partes aequales diuisus est. 
ergo HB»« BI'-- l'E* — BE? [II, 6]. supposuimus 
aulem, esse eliam 4B »« BI'-|- l'E?* — ΒΕ". quare 
HB»«BI--DlE'-—.A4B»«BI--LDE?. et subtracto, 
quod commune est, ΓΕ“ concludimus, esse 4B—HB; 
quod absurdum est. ergo 4B»« BI'-- I'E? quadrato 
B E? aequale non est. iam dico, ne minorem quidem 
esse quadrato B E*. nam si fieri potest, sit 4 B»« BI' 
-FI'E? — BZ?,et ΘΑ͂ —2 4Z. et rursus concludemus, 
esse ΘΓ ---2 ΓΖ; quare etiam ΓΘ in Z in duas partes 
aequales diuisus est, el ea de causa 9B »« ΒΓ - ZI? 
— BZ? [Il, 6]. supposuimus autem, esse etiam 


1) Nam AB»« BI'-- 'E* « Β “13. sit latus x. ergo habe- 
bimus BE* «— x! « (ΒΕ -]- 1)5, h.e. BE« x « BE -- 1, ita 
τὸ x fractio sit, quod fieri non potest. 


τῆς 4E μονάδος V. b. ἐστών P. ὧν ὁ] ὁ δέ P. διπλάσιος 
BFb. 6. xol ὁ BFb. .LT'H V. διπλάσιος BFb. 7. Ante 
τῷ ins. ἀπό m. 9 F. HB] B e corr. F. 8. τοῦ D'E V. 

τοῦ BE V. 10. τοῦ] om. BFb. 11, HB] H in ras. V. 

BD] BH b. τοῦ ΓΕ V. 12. ἐκ] ὑπό V. τῶν] τοῦ P. 

AB] Α in ras. V. τοῦ ΓΕΥ͂. 13. τοῦ ΓῈ ó] 
ἡ P. ἴσος vo] Len τῇ P. 15. τοῦ Τ Ε] ΓῈ ΒΡΌ, τῆς 
ΓΕ P. τοῦ BE V. ὁ ὑπὸ τῶν HB, ΒΓ' ἴσος τῷ ἐκ τῶν 
48, BI' mg. Fb. δὴ] om. b. 16. ἔλασσον F m. i, V (sed 
corr.) ; ἐλάσσονι F m. 9, b, B in ras. τοῦ BE V. 17. τοῦ 
BZ N. ἴσος 1 om. Fb, m. 2 BV. κείσϑω ὁ Υ. καί] 
om. V. 19. τό] τόν F. 20. τόν] τήν F. ἐκ] ὑπό b. τοῦ 
ΖΓΡΎ. γίγνεσθαι F, γενέσθαι V Ὁ. 21. BZ| ΖΒΒ οὺῦ 
(supra Z ras. est). 22. vov l'E V, BE b. — BZ] in ras. V, 
DE b. ὥστε — 38. τῷ] συναχϑήσεται ἄρα ἴσος ὃ Theon 

FVY) 24. μετά] in ras. p. — Post ΓΕ add. Theon: τῷ 

* τῶν Ὁ 88 Ὁ 8 μετὰ τοῦ ἀπὸ l'L(BEN Vy. 5. kexv V. 


zi] om. λάττονι V 
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Gov, τοῦ ἀπὸ BE. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ [αὐτῷ] τῷ 

ἀπὸ ΒΕ. οὐκ ἄρα 0 ἐκ τῶν 48, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ 

ΓΕ τετράγωνός ἐστιν [δυνατοῦ δὲ ὄντος καὶ κατὰ 

πλείονας τρόπους τοὺς εἰρημένους ἀριϑμοὺς ἐπιδειρκ- 

5 vos, ἀρκείσϑωσαν ἡμῖν ol εἰρημένοι, ἵνα μὴ μακροτέ- 

ρας οὔσης τῆς πραγματείας ἐπὶ πλέον αὐτὴν μηκύνωμεν]. 

ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
x9. 

Εὑρεῖν δύο ῥητὰς δυνάμει μόνον συμμέ- 

10 τρους, ὥστε τὴν μείξονα τῆς ἐλάσσονος μεῖξον 
δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 

᾿Εχκείσϑω γάρ τις ῥητὴ ἡ 48 καὶ δύο τετράγωνοι 

ἀριϑμοὶ οἱ ΓΖ, 4Ε, ὥστε τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν τὸν 

DE μὴ εἷναι τετράγωνον, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 48 

16 ἡμικύκλιον τὸ AZ B, καὶ πεποιήσϑω ὡς ὁ ZI πρὸς 

τὸν ΓΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς AZ τετράγωνον, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ZB. 

Ἐπεὶ [οὖν] ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 

τῆς 42, οὕτως ὁ 4Γ πρὸς τὸν D'E, τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ 

80 ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 42 λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς ὃ 

ΖΓ πρὸς ἀριϑμὸν. τὸν ΓΕ" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 

ἀπὸ τῆς B.4 τῷ ἀπὸ τῆς 42. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 

AB: ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AZ ῥητὴ ἄρα καὶ 

ἡ 4Ζ. καὶ ἐπεὶ ὁ ΖΓ πρὸς τὸν ΓΕ λόγον οὐκ ἔχει, 

95 ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 

1. τοῦ BE V. αὐτῷ} om. P. 2. τῆς BE P; DE b. 

Dein add. Theon: οὐδὲ (om. b) μείξονι αὐτοῦ (BF VY). 8. 

ἐστι PBV, comp. Fb. δυνατοῦ] τ in ras. plurium litt. B. 

4. τρόπους] bis b. τὸ εἰρημένον Theon (BFVb) ἀριϑμούς] 

om. Theon (BFVb). ἐπιδεικνύειν») ἐπι- supra scr. F, in ras. 

; ἐπιδεικνύναι V. 5. ἀρκείσϑω ἡμῖν ὁ slo ees Theon 


(pP. 7. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. Theon (BF 9. s$- 
axe P. 11. τῷ] corr. ex τοῦ m. 2 B. 13. EN τίν N. 
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AB» BI'H- I'E* — BZ?. quare etiam 9 B2« BI' - LZ? 
z 4B»«BI'--I'E*; quod absurdum est. itaque 
AB»« BI'-- ΓΕ" spatio minori, quam est quadratum 
ΒΕ", aequale non est. demonstrauimus autem, ne ipsi 
quidem B E* id aequale esse. ergo 4B»« BI'J- Il'E? 
quadratus non est!'); quod erat demonstrandum. 


XXIX. 


Duas rationales inuenire potentia tantum commen- 
surabiles eius modi, αὖ maior quadrata minorem excedat 
quadrato rectae sibi longitudine commensurabilis. 

ponantur enim recta rationalis 4B el duo numeri 


Z quadrati ΓΖ, 41 E eius modi, ut eorum 
differentia I'E quadrata non sit 
p llemma I] et in 4B semicirculus 


| , describatur 4ZB, et fiat 44T': 'E 
r E 42. — B4*:42 [prop. VI coroll], et 
ducatur ZB. 

quoniam est B,£:442? — AT: ΓΕ, BA£ ad AZ? 
rationem habet, quam numerus ΖΓ δα numerum I'E. 
itaque Bf, 4Z? commensurabilia sunt [prop. VI]. 
uerum 4B? rationale est [def. 4]. itaque etiam 442? 
rationale est [id.] quare etiam 44Z rationalis est. et 
quoniam ΖΓ: ΓΕ rationem non habet, quam numerus 


1) δυνατοῦ 11η. 8 — μηκύνωμεν lin. 6 Euclides non scripsit; 
uncis ea inclusit August II p. 359. nescio, an idem recte de 
ambobus lemmatis totis dubitationem iniecerit. sed satis an- 
liquo tempore interpolata sunt. 


15. ὡς] supra scr. m. 1 V.  ó]ras. F. — 4LI']in ras. m. 
1 P. 17. τετράγωνον] om. V. 18. οὖν] om. P. 19. 4Γ] 
Da4 NV. 21. ἐστίν P. 838. καὶ ἡ ἦ P. 34. dV Ud F. 

ovx] supra scr. m. 1 P. . 26. ὃν 6 VN. . 
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οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Ζ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑ- 
μόν" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἢ AB τῇ AZ μήκει" αἱ 
BA, AZ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
καὶ ἐπεί [ἐστιν] ὡς ὃ ὁ 4Γ πρὸς τὸν ΓΕ, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΒΑ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Z, ἀναστρέψαντι ἄρα 
ὡς ὃ ΓΖ πρὸς τὸν 4E, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 48 πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ. ὁ δὲ ΓΖ πρὸς τὸν 4Ε λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς . τετράγωνον ἀριϑμόν'᾽ 
10 καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4B ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῇ ΒΖ μήκει. καί ἐστι 
τὸ ἀπὸ τῆς AB ἴδον τοῖς ἀπὸ τῶν AZ, ZB: ἡ AB 
ἄρα τῆς AZ μεῖξον δύναται τῇ ΒΖ συμμέτρῳ ἑαυτῇ. 
15 Εὕρηνται ἄρα δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ ΒΑ, AZ, ὥστε τὴν μείζονα τὴν AB τῆς ἐλάσσονος 
τῆς 42 μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ τῆς ΒΖ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


cQ 


A. 

90 Εὑρεῖν δύο ῥητὰς δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους. ὥστε τὴν μείξονα τῆς ἐλάσσονος μεῖξον 
δύνασϑαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 

᾿Ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ 48 καὶ δύο τετράγωνοι ἀριϑμοὶ 
οἵ ΓΕ, EZ, ὥστε τὸν συγχείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν ΓΖ 

95 μὴ εἶναι τετράγωνον, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 48Β ἡμι- 

1. 4B F. ἄρα] supra scr. m. 1P. 427 Z e corr. V. 
8. BA P. 4. AB, AZ BVb; AZ, AB F. εἰσιν Β. ὅ. 


ἐστιν} om. P. τόν] Int. in τό m. 9 F. 10. καὶ τό — 11. 
ἀριϑμόν] mg. m. 1 F (partem abstulit reparatio pergam.). 12. 


σύβετρος P. ἐστιν P. 14. ξαυτῇ μήκει V. 16. ηὔρηνται 
F b. 17. μείξονα P. ZB Bh. συμμέτρῳ F. 18. ὄπερ 
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quadratus ad numerum quadratum [lemma I], ne B 4? 
quidem ad 42? rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. quare 4B, AZ longi- 
tudine incommensurabiles sunt [prop. IX] itaque 
BA, AZ rationales sunt potentia lantum commensu- 
rabils. et quoniam ΖΓ: ΓΕ -ῷ Β.“": 425, conuer- 
tendo erit [V, 19 coroll] D':4E-—4B*:BZ^ [cfr. 
II, 31. I, 47]. sed ΓΖ: 4E rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. quare 
eliam 4.85: BZ? ralionem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. itaque 4.8, ΒΖ longi- 
tudine commensurabiles sunt [prop. IX]. et 4B*— 42? 
-ZB? [III, 31. I, 47]. itaque 4 B? excedit 425 qua- 
drato rectae BZ sibi commensurabilis. 

Ergo inuentae sunt duae rationales potentia tan- 
ium eommensurabiles B4, 42 eius modi, ut maior 
4B quadrata minorem 432 excedat quadrato rectae 
BZ sibi longitudine commensurabilis; quod erat de- 
monstrandum. 


XXX. 


Inuenire duas rationales potentia tantum commen- 
surabiles eius modi, ut maior qua- 


A drata minorem excedat quadrato 
rectae sibi longitudine incommen- 
4 p  surabilis. 


r Ponatur rationalis 4B et duo 
———— —1 qmumeri quadrati ΓΕ, Ez4 eius 
modi, ut numerus ex iis compositus ΓΖ quadratus non 


ἔδει δεῖξαι) :c5 P, om. BFb. Seq. lemma, ἃ. ἄρ. — 23. &qus- 
no£] om. PV. — 24. τόν] (alt.) τῶν V. 


00 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ τ΄. 


κύκλιον τὸ 428, καὶ πεποιήσϑω ὡς ὃ ΖΓ ΄ προς τον 
DE, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AZ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ZB. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν τῷ πρὸ τούτου, ὅτι αἱ ΒΑ, AZ 


5 ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἐπεί ἐστιν 


ὡς 0 24Γ πρὸς τὸν ΓΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς 42, ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς ὁ D πρὸς 
vov 4E, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4B πρὸς το ἀπὸ τῆς ΒΖ. 
ὁ δὲ ΓΖ προς vov 4Ε λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγω- 


10 vog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα vo 


15 


20 


ἀπὸ τῆς 48 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ λόγον ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ἀσύμ- 
uevoog ἄρα ἐστὶν ἡ 48 τῇ ΒΖ μήκει. καὶ δύναται 
ἡ AB τῆς AZ μεῖξον τῷ ἀπὸ τῆς ZB ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. 

AU AB, AZ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι. καὶ ἡ 48 τῆς 42 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς 
ZB ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λα΄. 

Εὑρεῖν δύο μέσας δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους ῥητὸν περιεχούσας, ὥὦστε την μείξονα 
τῆς ἐλάσσονος μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει. 

᾿Εκκείσϑωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 


95 αἱ 4, B, ὥστε τὴν Α μείζονα οὖσαν τῆς ἐλάσσονος 


τῆρ Β μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 


1. Post καί del. ἐπεζεύχθω m. 1 P. Γ.Ρ̓. τόν] om. 

Fb. 2.B4]ecorr. m. 2 V. BZb. 8.BZP. 4. δέ, 
corr. m. 1. ὡς ἐν τῷ Theon (BFVb). B4] e corr. m. 2 V. 
& em» B. 6θ. τόν] om. BF. "t. 4| AT. 9. ΓΔ] 
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sit [lemma II], et in 4 B semicirculus 4Z B describatur. 
et fiat ΖΓ: ΓΕ — B4:4Z [prop. VI coroll], et du- 
catur ZB. 

iam similiter ac in praecedenti [p. 86, 18 sq.] de- 
monstrabimus, B.4 οὐ 412 rationales esse potentia 
tanium commensurabiles. et quoniam est ZI':I'E 
z: B 4* : 4 Z?, conuertendo [V, 19 coroll.] erit ΓΖ: 4E 
-- B.f*: BZ? [III, 31. 1,47]. uerum ΓΖ : ZE rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. quare ne 4/B* quidem ad BZ? rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, itaque 4B, ΒΖ longitudine incommensurabiles 
sunt [prop. IX]. et .A B? — 425 -]- ZB? (III, 31. I, 41]. 

Ergo 4B, AZ rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, et 4B quadrata excedit 42 qua- 
draio rectae ZB sibi longitudine incommensurabilis; 
quod erat, demonstrandum. 


XXXI. 


Inuenire duas medias potentia tantum commensu- 
rabiles spatium rationale comprehendentes eius modi, 
αὐ maior quadrata minorem excedat quadrato rectae 
sibi longitudine commensurabilis. 

Ponantur duae rectae rationales potentia tantum 
commensurabiles 4, B eius modi, ut maior 4 qua- 
drata excedat minorem B quadrato rectae sibi longitu- 


in ras. V. οὐκ] postea ins. F. 18. vj] corr. ex ἡ V. ὃυ- 
vápet b, -u&t Supra scr. F. ue(£ov b. BZFb. ἀσυμ- 
μέτρῳ ΒΕΡ. 16. 42] BZ Theon (BFVb) εἶσιν P. 17. 
τῷ] τῇ P. 18. ΒΖ F. ἀσυμμέτρῳ F. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) 
comp. P, ὅπερ Ὀ. 22. ἀπό] -ó eras. V. &evuutxoov V. 
98. dovnuéroov P, et F (à del). μήκει ow. YN o, a. Vs. 


92 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ .'. 


καὶ τῷ ὑπὸ τῶν 4, B ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς I. pé 
δον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 4, B: μέσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
I" μέση ἄρα καὶ ἡ I. τῷ δὲ ἀπο τῆς B ἴσον ἔστω 
τὸ ὑπὸ τῶν Γ, 4 ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Β᾽ ῥητὸν 
δ ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν Γ, 4. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς T 4 
πρὸς τὴν Β, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 4, Β πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
B, ἀλλὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν A4, B ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
Γ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς Β ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν Γ, 4, ὡς ἄρα 
ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ὑπὺ 
i0 τῶν D, 4. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
D, 4, οὕτως ἡ Γ πρὸς την 4" καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς 
τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς τὴν 4. σύμμετρος δὲ ἡ 4 
τῇ B δυνάμει uóvov* σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ Γ τῇ 4 
δυνάμει μόνον. καί ἐστι μέση ἡ I" μέση ἄρα καὶ | 
15 ἡ ΖΔ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Α πρὸς τὴν B, ἡ Γ πρὸς 
τὴν 4, ἡ δὲ 4 τῆς B μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ Γ ἄρα τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 
Εὔρηνται ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
20 αἵ D, 4 ῥητὸν περιέχουσαι, καὶ ἢ Γ τῆς 4 μεῖξον 
δυνάται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου, 
ὅταν ἡ Α τῆς B μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. 


1. τῷ corr. ex τῶν m. 1 P. 2. τῆς} corr. ex τοῦ m. 
2F. 8. δέ] δ᾽ F. 4. 4 corr. ex 4 m. rec. b, 4 φ (non E). 
6. ἄρα ἐστὶ P. — Ante ἐπεί ras. 8 litt. P. — 7. ὑπό] 9- in 
ras. V. 8. ἐστὶ τό b. 14. ἐστιν PB. 15. οὕτως ἡ I' F V. 
16. τῆς] τήι F. τῷ] corr. ex τό Ε, ἀσυμμέτρου P, su 
c ras. 1 lhtt. B, συμμέτρῳ φ. 11. δυνήσεται Theon forro 
A8. MM τὴ “ν᾽ ov P, UP, c ras. 1 litt. B, συμμέτρῳ 
ηὕρφηνται ἄφα] supra scr. m. 2 B. 21. dovp- 
μέτρου P, supra c ras. 1. B. 422. δέ FV. τῷ] τό F V. 
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dine commensurabilis [prop. XXIX]. etsit I?«42« B. 
uerum 44»« B medium est [prop. XXI]. itaque etiam 
.. I? medium est; quare l'est media [id.]. 
T sit autem Γ΄ 4 — B*. uerum B? rationale 
| est itaque etiam Γι» 4 rationale est. et 
quoniam esi 4: B 4»« B: B* [cfr. prop. 
4 B Τ' 4 XXI lemma], et I? — 4»« B, B! —T'7« 4A, 
ent 4: B—I?:ID'2« 4. est autem I?*: «4 —I':4 
[prop. XXI lemma]. quare etiam 4: B — Γ: zl. uerum 
4, B potentia tantum commensurabiles sunt. itaque 
eam I', 4 potentia tantum commensurabiles sunt 
[prop. XI]. et I' media est. itaque etiam Z1 media 
est [prop. XXIII]. et quoniam est 4:B -- Γ: 2, et 
4! excedit B* quadrato rectae sibi commensurabilis, 
eliam I? excedit “72 quadrato rectae sibi commensu- 
rabilis [prop. XIV]. 

Ergo inuentae sunt duae mediae potentia tantum 
commensurabiles Γ, 47 spatium rationale comprehen- 
dentes, et I'* excedit 7f? quadrato rectae sibi commen- 
surabilis. 

Similiter demonstrabimus, I? excedere 21? quadrato 
rectae sibi incommensurabilis, si 42 excedat B? qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis [prop. XXX]. 


συμμέτρου P, et F, corr. m. 1. — 28. ἡ 4] om. P. δυᾶ- 
ψήσηται B, δυνήσεται 'L, δύνηται ἡ 4 P. συμμέτρου P. 284. 
Beg. lemma, u. app. 


04 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ |. 


λβ΄. 

Evgsiv δύο μέσας δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους uéGov περιεχούσας, ὥστε τὴν μείξονα 
τῆς ἐλάσδονος μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμ- 

ὅ μέτρου ἑαυτῇ. 

᾿Εκκείσϑωσαν τρεῖς δηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἵ 4, B, I', ὥστε τὴν A τῆς Γ μεῖξον δύνασϑαι τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν 4, B ἴσον 
ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς 4. μέσον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4] καὶ 

10 7] 4 ἄρα μέση ἐστίν. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν B, Γ ἴσον ἔστω 
τὸ ὑπὸ τῶν Zi, E. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ τῶν A, 
B πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν Β, Γ, οὕτως ἡ Α πρὸς τὴν I, 
ἀλλὰ ví μὲν ὑπὸ τῶν A4, B ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4, 
τῷ δὲ ὑπὸ τῶν Β, Γ ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν 4, E, ἔστιν 

15 ἄρα ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν D, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 41 πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν 4. E. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν 4, E, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν E" καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 
πρὸς τὴν I, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν E. σύμμετρος ài 
ἡ 4 τῇ Γ δυνάμει [μόνον]. σύμμετρος ἄρα καὶ 7 4 

20 τῇ E δυνάμει μόνον. μέδη δὲ ἡ 4] μέση ἄρα καὶ 
ἣ E. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Α πρὸς τὴν D, ἡ 4 πρὸς 
τὴν E, ἡ δὲ Α τῆς Γ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέ- 
τρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ 4 ἄρα τῆς E μεῖξον δυνήσεται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. λέγω δή, ὅτι καὶ μέσον ἐστὶ 

25 τὸ ὑπὸ τῶν 4, E. ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
B, Γ τῷ ὑπὸ τῶν 4, E, μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν B, I 


4. ἐλάττονος FV. μείξονα L, et B, sed corr. συμμέ- 
toov] ἀ- add. m. rec. Ὁ. 5. evtg L. 6, ῥηταὶ of A, B, I^ V. 
7. αἴ 4, B, ΓῚ om. V, af 4, B b. μείξονα L, et B, sed 
eorr. 8. συμμέτρου] ἀ- add. m. rec. b. τῷ] τό L. 10. 
$es/ V, comp. Fb. 11. τὸ ὑπὸ τῶν 4, E] m. 1 b, supra scr. 
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XXXII. 


Inuenire duas medias potentia tantum commensu- 
rabies medium comprehendentes eius modi, ut maior 
quadrata minorem excedat quadrato rectae sibi com- 


mensurabilis. 
A——— ————4 Ponantur ires rectae 


4:1—— — ——  ralionales potentia tantum 
commensurabiles 4, B, Γ 
n | eius modi, ut 42 excedat 
Γ᾽ quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. XXIX], 
el sit 7f? — 44 »« B. itaque 7f? medium est; quare etiam 
4 media est [prop. XXI]. sit autem 44/»« E — B»« I: 
ei quoniam es& 4»5« B: B»«I'— 4A4:T' [prop. XXI 
leuma]*), οὐ 4f? — 4»« B, 45« E— B» T, erit 4: Γ 
—/*:4»E. uerum 43: 2] »« E— 4: E (prop. XXI 
lemma]. quare etiam 4:I'— 4:E. sed 4, Γ potentia 
ianium commensurabiles sunt. quare etiam 4f, E po- 
lentia tantum commensurabiles sunt [prop. XI]. 4 
aulem media est. itaque etiam E media est [prop. 
XXIII] et quoniam est 4:1I'— 4:E, et 44? excedit 
I? quadrato rectae sibi commensurabilis, etiam 475 
excedit E? quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. 
XIV]. iam dico, Z»« E etiam medium esse. nam 


BiI—— ———4 


1) Nam 4:B — 4 »« B: B? (cfr. supra p. 92,5, B: Γ' — 
B?: B »« I. 
m. rec. τῷ ἀπὸ τοῦ E. 18. ἐστίν L. 14. ἴσον ἐστί V. τὸ 
ὑπὸ τῶν 4, ΕἸ m. 1 b, supra scr. m. rec. τῷ ἀπὸ rov E. 10. 
τὸ ὑπὸ τῶν 24, E] m. 1 b, supra scr. τὸ ἀπὸ τοῦ E. ὡς δέ] 
ἀλλ᾽ ὡς V. 19. μόνον] om. P. 22. τῷ] corr. ex τό m. 2 P. 
συμμέτρου} &- add. m. rec. b, item lin. 24. 24. ἐστίν L. 
26. ἐστίν v0] τῷ V, et b, sed corr. 26. τῷ ὑπὸ τῶν 
4, E] m. 1 b, supra scr. m. rec. τῷ ἀπὸ τοῦ E. 1o v V. 
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[αἱ γὰρ B, Γ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι], 
μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4, E. 
Εὕρηνται ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ 2, E μέδον περιέχουσαι, ὥστε την μείξονα τῆς ἐλάσ- 
b ὅονος μεῖξον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 
Ὁμοίως δὴ πάλιν δειχϑήσεται καὶ τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου, ὅταν ἡ Α τῆς Γ μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. 


“Μήμμα. 

10 Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ΑΒΓ ὀρϑὴν ἔχον 
τὴν 4, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ 44 λέγω, ὅτι τὸ μὲν 
ὑπὸ τῶν ΓΒΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς B4, τὸ δὲ ὑπὸ 
τῶν BI'4 ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂, καὶ τὸ ὑπὸ τῶν BA, 
ΖΓ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 444, καὶ ἔτι τὸ ὑπὸ τῶν BI, 

15 414] ἴσον [ἐστὶ] τῷ ὑπὸ τῶν BA, AT. 

Καὶ πρῶτον, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν I'B ἴσον [ἐστὶ] τῷ 
ἀπὸ τῆς ΒΑ. 

᾿Επεὶ γὰρ ἐν ὀρϑογωνέῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς 
γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἧκται ἡ 44, τὰ ABA, 

20 44Γ ἄρα τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ τῷ ABT 
καὶ ἀλλήλοις. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4ΒΓ τρίγω- 
vov τῷ 482 τριγώνῳ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν 
BA, οὕτως ἡ BA πρὸς την Bzf' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
ΓΒΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB. 


1. αἴ γάρ --- σύμμετροι) om. LF Vb, mg. m.2 B. εἰσιν Ρ. 

2. καί) om. LB. τὸ ὑπο τῶν 4, E] m. 1 b, supra scr. m. rec. 

τὸ ἀπὸ τοῦ. 8. ηὕρηνται LF Vb. — 4. «5v uév V. 5. ovpué- 
τρου] d-add. m.rec.b. 6. τῷ] v0 V. συμμέτρου L, et BF, sed 
corr. 7. δύναται Pb. συμμέτρου L, et BF, sedcorr. 8. Post 
ἑαυτῇ add. ὅπερ ἔδει δεῖξαι V. Seq. lemma, ἃ. app. 9. λῆμμα] 
om.L. 10. ἔχων Ρ.. 11. 4] ὑπὸ BAT' Theon (LBF V b); yo. 

; :7)» ὑπὸ Ba4lI'mg.P. 12. ΓΒ Δ] supra add. B ΕΥ͂. ἐστίν L. 
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quonim B»«I'—4Z5»«E, ei B»«T' medium est 
[prop. XXI], etiam 4) »« E medium est. 

Ergo inuentae sunt duae mediae potentia tantum 
commensurabiles medium comprehendentes 7f, E eius 
modi, ui maior quadrata minorem excedat quadrato 
rectae sibi commenasurabilis. 

Similiter rursus demonstrabimus, 412 excedere E* 
quadrato rectae sibi incommensurabilis, si 4? excedat 
I? quadrato rectae sibi incommensurabilis [prop. XXX]. 


Lemma. 


Sit 4BI' iriangulus rectangulus rectum habens 
angulum 4, et ducatur perpendicularis 471. dico, esse 
IB»BZ4-—B4 BIU»DA4-—ISBa4»«4D-—AZ, 
BI»«44-—BA7« AI. 

et primum, esse I'B»« B Z4 — B 4. 

nam quoniam in triangulo rect- 

angulo ab angulo recto ad basim 

ip perpendicularis ducta est 4 zf, trian- 

guli 4B, 434Γ οἱ toti ABI et 

nd inter se similes sunt (VI, 8]. et 

quonam 4BI'cA4BZ, ent ΓΒ: BA — BA: ΒΩ 
[VI, 4]. quare (VI, 17] l'B»« B 4 B*. 


18. ΒΓ Δ] supra add. Γ PF; BI, ΓΖ ecorr. V. ἴσον) 
supra scr. m. 1 P. — cgc] om. Bb. AI'g.  BATIsupra 
add. 4 m. rec., P. 14. BI'] e corr. V. 15. ἐστί] om. 
LBFY b. τῶ» om. P. 16. τῶν] om. P. I' B4] FVb, 
B m.2; Il'B LB; L'A4B P; ΓΒ, B4 FV m.2, Pm. rec. lect] 
om. LBF V b. 19. τα] Corr. ex τῆι m. 2 B. 484] 4 in 
ras. m. 1 P. 20. 44I'? L. ἐστίν LPB. 22. ABA] B 
in ras. V. 28. B4] AB q. — B4] mut. in 4B V. 834. 
ΓΒ, Bá g, m. rec. P, m. 2 V. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. TII. 1 
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Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ὑπο τῶν BI4 ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς 4Γ. 
Καὶ ἐπεί, ἐαν ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρ- 
ϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάθετος ἀχϑῇ, ἡ ἀχϑεῖσα 
ὅ τῶν τῆς βάσεως τμημάτων μέση ἀνάλογόν ἐστιν, ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ B πρὸς την 44, οὕτως ἡ 44 πρὸς τὴν 
AI" τὸ ἄρα ὑπο τῶν BA, AI'icov ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 44A. 
“έγω, ὅτι καὶ τὸ ὑπο τῶν ΒΓ, 44 ἴσον ἐστὶ τῷ 
10 ὑπὸ τῶν ΒΑ, AI. ἐπεὶ yàg, ὡς ἔφαμεν, ὅμοιόν ἐστι 
τὸ 4ΒΓ τῷ ABA, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
I4, οὕτως ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 44 [ἐὰν δὲ τέσσαρες 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν μέσων]. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΓ, 44 ἴσον 
15 ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΑ͂, AI" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


Ay. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέτρους 

ποιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν 
τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ oz αὐτῶν μέσον. 

90 Ἐκκείσθωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ 48, BI, ὥστε τὴν μείξονα τὴν 48 τῆς ἐλάσσονος 
τῆς ΒΓ μεῖξον δύνασθαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, 
καὶ τετμήσθω ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ 4,, καὶ τῷ ἀφ᾽ 
ὁποτέρας τῶν Bl, ΖΓ ἴσον παρὰ τὴν AB παραβε- 

46 βλήσϑω παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AEB, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 


1. ΒΓ, ΓΔ m. rec, P, m. 2 V. ἐστί] om. F b. 8. 
τριγώνῳ) supra scr. comp. m. 2 B. 6. 44] 44 B. 10. 
Jez;) postea ins. F. 11. ABT' τρίγωνον F. 484] AT'4 

ΒΖ, et supra ser. B m. 1 V. 1. ΓΑΛ Ain ras. V. 44] 
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eadem de causa etiam BI'»« ΓΖ — AI?. 

el quoniam, si in triangulo rectangulo ab angulo 
recto ad basim perpendicularis ducitur, recta ducta 
media est proportionalis partium basis (VI, 8 coroll.], 
ert Bf:214— 44:4I. quare [VI, 17] Bz»« AT 
— Z 

dico, esse etiam BI'»« 421 — B.A4»« AI. nam 
quoniam, ut diximus, irianguli 4BI', 4B. similes 
suni, erit [VI, 4] BI': ΓΑ — ΒΑ: 424. itaque!) 
BI»«424-—B45«AI [VI, 16]; quod erat demon- 
sirandum. 


XXXIII. 


Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 
quae summam quadratorum suorum rationalem efficiant, 
retangulum autem medium. 

Ponantur duae rationales potentia tantum commen- 
surabiles 4B, BI' eius modi, ut maior 4B quadrata 
minorem ΒΓ excedat quadrato rectae sibi incommensu- 
rabilis [prop. XXX], et ΒΓ in zf in duas partes ae- 
quales secetur, et quadrato BZf* uel ZI? aequale 
parallelogrammum rectae 4B adplicetur figura qua- 
drata deficiens [VI, 28] et sit 4E»« EB, et in 4B 


1) Uerba quae praecedunt damnaui, qui& non magis est, 
cur haec propositio omnibus uerbis citetur, quam VI, 17, qua 
bis in hoc lemmate tacite usus est. 


4A qg. 18. ὦσι V. τό] corr. ex τῷ V. — 16. τῷ] corr. 
ex τὸ m. 1 F, τό g. i» om. Bb. Seq. demonstr. alt., u. 
app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. Pb, om. BFV. Seq. lemmata, 
Ὁ. app. 19. δέ F. 21. ἐλάττονος b, comp. F. 22. μείξονα 
P, eorr. m. rec. 28. τῷ] corr. ex τό m, 1. — 25. παραᾶ- 
ληλόγραμον P. 26. 4E, EB V, P ra. vec. 

ἮΝ 


10 


1 


σι 


20 


25 
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AB ημικύκλιον τὸ 4Z B, xol ἤχϑω τῇ AB πρὸς ὀρϑὰς 
ἡ EZ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 4Z, ZB. 

Καὶ ἐπεὶ [δύο] εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἴ 4B, ΒΓ, 
καὶ ἡ 48 τῆς ΒΓ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρον 
ἑαυτῇ, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς Bl', τουτέστι τῷ 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας αὐτῆς, ἴσον παρὰ τὴν AB παραβέ- 
βληται παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ 
καὶ ποιεῖ τὸ ὑπὸ τῶν AEB, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
AE τῇ ΕΒ. καί ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς ΕΒ, οὕτως 
τὸ ὑπὸ τῶν B4, AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΕ, ἴσον 
ὃὲ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΒΑ͂, AE τῷ ἀπὸ τῆς 42, τὸ δὲ 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΕ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΖ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AZ τῷ ἀπὸ τῆς ZB: αἱ AZ, ZB ἄρα 
δυνάμει εἰσὺν ἀσύμμετροι. καὶ ἐπεὶ 7) 4B ῥητή ἐστιν, 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 48᾽ ὥστε καὶ τὸ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AZ, ZB ῥητόν ἐστιν. 
καὶ ἐπεὶ πάλιν τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ, ὑπόκειται δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB καὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς BA ἴσον, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΕ τῇ Bzfr 
διπλῆ ἄρα ἡ ΒΓ τῆς ΖΕ' ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 
ΒΓ' σύμμετρόν ἐστι τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΕΖ. μέσον δὲ 
τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΙ᾽ μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 
ΕΖ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΕΖ τῷ ὑπὸ τῶν AZ, 
ZB: μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZB. ἐδείχϑη 
δὲ xal ῥητὸν τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τε- 
τραγώνων. 

1. 4B] 4EBb. Α4ΒΖ2ΖἉἙ)᾽. 8. δύο] om. P, post εὐϑεῖαι 
ins. m. 2. — eí] m. rec. P. 4. συμμέτρου F' V, corr. m. 9. 

6. τὸ (τῷ V) di τέταρτον BF Vb, corr. m. 2 BV V (τετάρτῳ m. 
rec. b). τῆς] τῆς ἐλάσσονος τῆς " Theon (BFVb) τουτέσ- 
τιν P. τῷ] τό Fb, corr. ex τό m. 2 B. 6. ἴσο»] om. Fb, 


m.2B. 17. παραλληλόγραμμον om. Fb, m. 2 B. 8. AE, 
EZ V, m. rec, P. 9. πρὸς τήν EB V. 10. τῶν] (alt.) om. 
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describatur —semicirculus 
AZB, et ducatur ad 4B 
4 perpendicularis EZ, et du- 
| EB cantur 4Z, ΖΒ. 
ei quoniam 4.18, BI' inaequales sunt rectae, et 
A4 B? excedit. BI? quadrato rectae sibi incommensu- 
rabilis, et quartae parti quadrati ΒΓ", hoc est (4 ΒΓ)", 
aequale parallelogrammum rectae 4B adplicatum est 
figura quadrata deficiens et efficit. 4E»« EB, AE οἱ 
EB incommensurabiles erunt [prop. XVIII]. est autem 
AE: EB — BA» AE: AB»« BE [u. p. 95 not.]; et 
ΒΑ »« AE — AZ, AB »« BE — BZ? [u. lemma]. 
iiaque “425, ZB? incommensurabilia sunt [prop. XI]. 
quare 4Z, ZB potentia incommensurabiles sunt, et 
quoniam “418 rationalis est, etiam “4.85 rationale est. 
ilaque summa quadratorum 4Z?-|]- ZB? rationale est 
[L 47]. et quoniam rursus 4E»« EB — EZ? [u. lemma], 
eb supposuimus, esse etiam 4E »« EB — Β “23, erit 
LZE-—B.. Baque BI'—2ZE. quare eliam 4B»« BI 
et 4 B»5« EZ commensurabilia sunt [prop. VI. uerum 
A4B»« BI' medium est [prop XXI]. itaque etiam 
AB »« EZ medium est [prop. XXIII coroll]. uerum 
AB »« EZ — AZ» ZB [u. lemma]. itaque etiam 
AZ»«ZB medium est. demonstrauimus autem, etiam 
summam quadratorum earum rationalem esse. 


— MM 


12. ZB P. 18. ἐστίν P. — ZB] (prius) ΒΖ FVb. 14. 

ἐστι BV, comp. Fb. — 15. ῥητὸν ἄρα AE mg. m.1F. 16. 

ἐστι BV, comp. Fb. 19. B1] (alt.) in ras. m. 1 P. 920. τῆς] 

eorr. ex τῇ m. 1 V. 21. σύμμετρον] διπλάσιον Theon (BF Vb); 

mg. m. 1: διὰ τὸ τὴν BI' διπλασίονα εἶναι τῆς B, τὴν δὲ 

Β4 ἴσην εἶναι τῇ EZ pro scholio P. τῷ τοῦ 'Yueon (GWNS. 
22. 4BI' BFb, et V, corr. m, 9. 283. δὲλ ora. S. 
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Εὔρηνται ἄρα δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι 
αἱ AZ, ZB ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ ὃὲ vx αὐτῶν μέσον᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

b λδ΄. 


Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέτρους 
ποιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐὖ- 
τῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 

10 αἱ 48, BI' ῥητὸν περιέχουσαι τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν, ὥστε 
τὴν AB τῆς ΒΓ μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέ- 
τρου ἑαυτῇ, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς AB τὸ 448 
ἡμικύκλιον, καὶ τετμήσϑω ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ E, καὶ 
παραβεβλήσθω παρὰ τὴν 48 τῷ ἀπὸ τῆς BE ἴσον 
16 παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ 
τῶν 428’ ἀσύμμετρος ἄρα [ἐστὶν] ἡ AZ τῇ ZB 
μήκει. καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Ζ τῇ AB πρὸς ὀρϑὰς 1 
Z4, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 44, 4 B. 
Ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ΖΒ: ἀσύμμετρον 
20 ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ, AZ τῷ ὑπὸ τῶν AB, 
ΒΖ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΒΑ, AZ τῷ ἀπὸ τῆς 
A4, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB, ΒΖ τῷ ἀπὸ τῆς 4B: ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 414 τῷ ἀπὸ τῆς 48. 
καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 48, μέσον ἄρα καὶ 
25 vo συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 4B. καὶ ἐπεὶ 


Ql Jy gem FV. 3. ῥητῶν b, corr. DE 1. δ᾽ BVb. 

4 δεῖξαι) εὑρεῖν b, mg. m. ye. Ns E. in F 

mg. "m. 9: 1e. εὑρεῖν. 1. τό] corr. ex τόν P. é FP. 11 
συμμέτρου F, corr. m. 1. — 15. ἐλλεῖπον εἴδει sevpojdvo] om. 
Fb, m. 2 B.' T0], ποιοῦν τό V. 18. τῶν AZB] non liquet F. 
22, ZB V. σύμμετρος o, eb B, corr. m. 2. dorív] om. P, 
Aere: y. ZB] BZP. 18. LÁ) 47, € corr. τὰ. 9 V. AB] 
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Ergo inuentae sunt duae rectae potentia incom- 
mensurabiles 4Z, ZB, quae summam quadratorum 
suorum rationalem efficiant, rectangulum autem me- 
dium; quod erat demonstrandum. 


XXXIV. 


Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 
quae summam quadratorum suorum mediam efficiant, 
rectangulum autem rationale. 

Ponantur duae mediae potentia tantum commen- 
surabiles spatium rationale comprehendentes 48, ΒΓ 

eius modi, ut 4 B? exce- 

dat BI? quadrato rectae 

sibi incommensurabilis 

4 Z B T [prop. XXXI], et in 4B 

deseribatur 421B semicirculus, et BI' in E in duas 

partes aequales secetur, et rectae 4B quadrato B E? ae- 

quale parallelogrammum adplicetur 4Z»« ZB figura 

quadrata deficiens [VI, 28]. itaque 4732, ZB longitu- 

dine incommensurabiles sunt [prop. XVIII]. et ἃ Z ad 

rectam 4B perpendicularis ducatur ZZf, et ducantur 
4.4, 48. 

quoniam 4Z, ZB incommensurabiles sunt, etiam 
B.A4»« AZ et AB »« ΒΖ incommensurabilia sunt [prop. 
XI] uerum BA4»« 4Z — 4.45, AB »« ΒΖ — 28 
[prop. XXXII lemma]. ergo 4.15, 4B? incommensu- 
rabilia sunt. 

el quoniam 4B? medium est, etiam 4421?-L 4B? 
medium est [III, 31. I, 47]. 


corr. ex ΖΓ. 19. καὶ ἐπεί V, ἐπεὶ οὖν m. rec. P. — 98. 
ἐστέν P, τῆς] (alt.) om. P. ΓΒ b, corr. x. Δ. δ. 4A&N 
in ras. V. 
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διπλῆ ἐστιν ἡ ΒΓ τῆς 4Z, διπλάσιον ἄρα καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ τοῦ ὑπὸ τῶν AB, Z4. ῥητὸν ài 
τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI" ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 
ZA. τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB, 24 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν AA, 
5 4B: ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 44, 4B ῥητόν ἐστιν. 

Εὕρηνται ἄρα δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι ol 
A4, AB ποιοῦσαι τὸ [μὲν] συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


10 λε΄. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέτρους 
ποιούσας τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον καὶ τὸ vx αὐτῶν μέσον καὶ 
ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾽ av- 

15 τῶν τετραγώνῳ. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ AB, BI" μέσον περιέχουσαι, ὥστε τὴν 48 τῆς ΒΓ 
μεῖξον δύνασθαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ γε- 
γράφϑω ἐπὶ τῆς AB ἡμικύκλιον τὸ 4418, καὶ τὰ 

20 λοιπὰ γεγονέτω τοῖς ἐπάνω ὁμοίως. 

Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ZB μήκει, 
ἀσύμμετρός ἐστι καὶ ἢ 44 τῇ 4B δυνάμει. καὶ ἐπεὶ 
μέσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 48, μέσον ἄρα καὶ τὸ συγκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 424, 4B. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 


1, διπλῆ διπλασίων Theon (BF Y b). 2. τοῦ! e corr. F. 
Post Z 4 add. ,ὥστε καὶ σύμμετρον V, B m. 2. . Post ΒΓ 
add. Theon: ὑπόκειται γάρ (ovrog add. V) (BPYY. 4. Z4] 
corr. in BZ m. 2 F, corr. ex BZ m. rec. b. τό] τῷ BF, τῷ 
δὲ τῷ b. τῷ] τό BFb. τῶν] om. Pb. 6. ηὕὔρηνται V b. 
σύμμετροι P, corr. m. 1. 7. μέν] om. P. — 8. τετράγωνον 
F et V, sed corr. δέ F. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} comp. P, 
om, BFVb.  10.4se F, corr. m. 1. 18. τετράγωνον b, et E, 
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el quoniam ΒΓ -- 2 ZZ, erit etiam A4B»«BI'— 
24B»« Z4. uerum 4B »« BI' rationale est. itaque 
eliam 4 B »« Z 4 rationale est [prop. VI; def.4]. uerum 
4B5« Zd — 44» 4 B [prop. XXXII lemma]. quare 
eham 4,4 »« ΖΒ rationale est. 

Ergo inuentae sunt duae rectae potentia incommen- 
surabiles 4 zf, 41 B, quae summam quadratorum suorum 
mediam efficiant, rectangulum autem rationale; quod 
erai demonstrandum. 


XXXV. 


Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 
quae οὖ summam quadratorum suorum mediam effi- 
Gant et rectangulum medium et simul summae quadra- 
torum incommensurabile. 

Ponantur duae mediae potentia tantum commen- 
surabiles 4B, BI' medium comprehendentes eius modi, 
ui 4B? excedat BI? quadrato rectae sibi incommen- 
8&rabilis (prop. XXXII], et in 4B semicirculus descri- 


batur 41.418, et reliqua fiant, sicut supra. 
ei quoniam 42, 


4 ZB longitudine in- 
commensurabiles sunt, 
p eüam 44, 4B po- 


4 ZB E e. 

lentia incommensura- 
biles sunt [prop. XI]. et quoniam 4 B? medium est, etiam 
44? -- 4B? medium est [prop. XXIII coroll]. et 


sedcorr. 17. BI'](alt.) l'b. 18. συμμέτρου Θὲ δὶ corr. m. 1. 


19.. 44 B] corr. ex 4ΓΒ m. 1 b, 484 g. 20. γεγονέτω] 
supra Scr. P. ἐπάνω εἰρημένοις V. ὁμοίως] om. Fb, m. 
BV. — 21. ἐπεί) om. B, corr. m. 2. στιν supra m. 1 P. 


ZB) ΒΖ B. 22, ἐστι] ἄρα ἐστί E , ἐστιν Ὁ 
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τῶν 4Z, ZB ἴσον ἐστὶ τῷ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν BE, AZ, 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ 4Z' διπλῆ ἄρα ἡ ΒΓ τῆς 
Z4: ὥστε καὶ τὸ ὑπο τῶν AB, ΒΓ διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ ὑπὸ τῶν AB, Z4. μέσον δὲ τὸ. ὑπὸ τῶν AB, 
5 ΒΓ' μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, Ζ4. καί ἐστιν 
ἴσον τῷ ὑπο τῶν 44, 4B: μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν 44, 48. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AB τῇ 
ΒΓ μήκει, σύμμετρος δὲ ἡ ΓΒ τῇ BE, ἀσύμμετρος 
ἄρα καὶ T, AB τῇ ΒΕ μήκει ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
10 48 τῷ ὑπὸ τῶν 48, ΒΕ ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀλλὰ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AB ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 44, 4B, 
τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, BE ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 
ZA, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν 44, 4B' ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ το συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 4B τῷ 
15 ὑπὸ τῶν 44, 4B. 

Εὕρηνται ἄρα δύο εὐθεῖαι αἱ 44, 4B δυνάμει 
ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μέτρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων᾽ 

20 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. | 
Ag". 

'Eàv δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
συντεθῶσιν, ἡ ὅλη ἄλογός ἐστιν, καλείσϑω δὲ 
ἐκ δύο ὀνομάτων. 

26 δΦΣυγκείσϑωσαν γὰρ δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμ- 
μδτροι αἱ 48, BI" λέγω, ὅτι ὅλη ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν. 


1. 4Z] 4Z b. τῷ] τῷ ἀπό P, corr. m. rec. 8. 4Z 
BFb. 4. τοῦ] τό F, corr. ex τό m. rec. P, mut. in τῷ m. 1 b. 
τὸ ὑπό — b. ἄρα καί] mg. m. 2 B. 8. BD] ΓΒ TB] 
mut. in BI'V. 9. 4B] B4 e corr. m. 2 V. τό] ins. m. 
8 F. 10. τῷ] corr. ex τὸ Ε. σύμμετρον F, corr. m. 1. ἄρα 
ἐστέν b, ἄρα supra add. ΒΕ. — 11. ἐστίν P. τῶν] ins. m. 9 F. 
13. τῷ} corr. ex τά m. 1 F. 18. AZ B. τουτέστιν P. 14. 


| 
' 
| 
| 
| 
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quonam A4Z «ZB -— BE? — 225, erit BE — ZZ. 
llaque BI'—2242. quare etiam A4B»« BI'—2 4B 
XZ4. uerum A4B»« BI' medium est. itaque etiam 
AB»«Z.4 medium est. et 48 »« Zz— 44»« 4B 
[propp. XXXII lemma]. itaque etiam 4271 »« 4B me- 
dium est. et quoniam 4B, BI'longitudine incommen- 
mrabiles sunt, et ΓΒ, BE commensurabiles, etiam 
4B, BE longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XII] quare etiam 4B? et 4B»« BE incommensura- 
bilis sunt [prop. XXI lemma; prop. XI]. uerum 4.445 
4835 — AÀABP[I, 4T] et 4AB»« Za — AB» BE 
--424);»ς 248. itaque 4.45-} 4B*et 44»« 4B in- 
commensurabilia sunt. 

Ergo inuentae sunt duae rectae 421, 4B potentia 
incoommensurabiles,. quae el. summam  quadratorum 
suum mediam efficiant οὐ rectangulum medium et 
simu] summae quadratorum incommensurabile; quod 
era& demonstrandum. 


XXXVI. 


Si duae rectae rationales potentia tantum commen- 
surabiles componuntur, tota irrationalis est, uocetur 
autem ex duobus nominibus. 

! ! Componantur enim duae 
4 B l rectae ralionales potentia tan- 


τῶν} (prius) mut. in τῆς m. 1 b. 16. αἴ 44, 4B] om. V. 

18. αὐτῶν τετραγώνων V. μέσον καί] mg. "v. καὶ τό 
seq. ras. 1 litt. V, τὸ δέ Fb, τὸ δ᾽ B. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 
comp. τ om: BF Vb. Seq. ἀρχὴ τῶν κατὰ σύνϑεσιν ἑξάδων 
BF V; etin mg. ἐντεῦϑεν ἄρχεται παραδιδόναι κατὰ 
σύνθεσιν ΕΥ̓ (eis V) ἀλόγους BFVb. 421. 4s/] mut. in ApOF 

98. ἐστι B V, comp. Fb. καλεῖται P. 26. ὄλη] om. FVb, 
m. 2 B. 4B b, d m. 1. 
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Ἐπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν 5 48 τῇ BI www 
δυνάμει γὰρ μόνον εἰσὶ σύμμετροι' ὡς δὲ ἡ AB πρὸς 
τὴν BI', οὕτως το ὑπὸ τῶν ABI πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς. 
ΒΓ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ τῷ 

5 ἀπὸ τῆς ΒΓ. ἀλλὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ov 
μετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
BI σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ' αἵ γὰρ AB, 
BI ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4B, ΒΓ τοῖς ἀπὸ τῶν 4 B, BT. 

10 καὶ συνθέντι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4B, BI' μετὰ τῶν ἀπὸ 
τῶν 48, ΒΓ, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς AT, ἀσύμμετρον 
ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI. ῥητὸν 
0$ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, BI* ἄλογον 
ἄρα [ἐστὶ] τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ' ὥστε καὶ ἡ AI' ἄλογύ: 

16 ἐστιν, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο ὀνομάτων" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

AC. 


'Eà&v δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
συντεθῶσι ῥητὸν περιέχουσαι, ἡ ὅλη ἄλογός 
20 ἐστιν, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων πρώτη. 
Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμ- 
uevoou αἱ 4B, BI' ῥητὸν περιέχουσαι" λέγω, ὅτι ὅλη 
ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν. 


1. σύμμετρος P, corr. m. 1. — 8. ὑπό] d in ras. in extr. 

lin. F. τῶν] τῆς F. ΑΒΓῚ 4B F; AB, BI' e corr. V, m. 
rec. P. ἀπὸ τῆς ΒΓ seq. « eras. b, ὑπὸ τῶν 4B, ΒΙ' F. 
4. ὑπὸ τῶν] ἀπὸ τῆς Ἐ. ΒΤ' om. F. 5. ἀπὸ τῆς] ὑπὸ 
τῶν AB F. 1. ΒΓῚ (prius) 48 F, sed corr.? αὖ — 8. σύμ- 
μετροι] om. Theon (BFVb). 8. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τό] τὸ 
ἄρα V, ὥστε καὶ τό BF b. 9. τοῖς] ἀσύμμετρόν ἐστι τοῖς F. 
ΒΙ' ἀσύμμετρόν ἐστι BV b. 10. συντεϑέντι P et V, sed corr.; 
συντεθὲν F, corr. m. 1 οὗ 2. vo»](alt.) corr.ex room. 9 F. 11. 
AB] corr. ex AI' V. τουτέστιν P. 12. ἐστιν P. 18. ἄλογος 
PF, corr. m. 2. 14. ἐστί] om. ΒΕ Ὁ. 18. ἐστι PBV, comp. 
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tum commensurabiles 4B, BI. dico, totam AI'ir- 
x'nlionalem esse. 

. nam quoniam 4B, BI'longitudine incommensura- 
biles sunt (nam potentia tantum sunt commensura- 
biles), et 4B: BIl'— 4B»« ΒΓ: BI? [prop. XXI 
lemma], etiam 4B»« BI' et BI? incommensurabilia 
&unt [prop ΧΙ]. uerum 4B »« ΒΓ et 2 AB»« BI 
commensurabilia sunt [prop. VI], et 4 B? -- ΒΓ", ΒΓ: 
C€ommensurabilia sunt (nam 4B, BI'rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles) [prop. XV]. itaque 
2AB»« BI' et AB? -- BI? incommensurabilia sunt 
Uprop. XIII). et componendo 

2 A4B»« BI'-- AB* -- BI?, hoc est AI? (II, 4], 

εὖ 4B? -- BI? incommensurabilia sunt [prop. XVI]. 
uerum 4B? -]- BI? rationale est. itaque A4I* irratio- 
nale est [def. 4]. quare etiam .4I' irrationalis est 
[def. 4], uocetur autem ex duobus nominibus; quod 
ογαὺ demonstrandum. 


« XXXVII. 


.&i duae rectae mediae potentia tantum commen. 
surabiles componuntur spatium rationale comprehen- 
dentes, tota irrationalis est, uocetur autem ex duabus 
mediis prima. 

Componantur enim duae mediae potentia tantum 
commensurabiles 4B, BI'spatium rationale compre- 
hendentes [prop. XXVII]. dico, totam “Γ᾽ irrationa- 
lem esse. 

Fb. Ante ὅπερ schol. est, ἃ. app. ὄπερ ἔδει δεῖξαι] comp. 
P, om. BFVb. 17. 49 F. 19. συντεθῶσιν BF. 80. ἐστι 


PBV, comp. Fb. 221. συγκαλείσθωσαν b. 22. καὶ λέγω F. 
01r) post ras. 1 liti, P, om. Fb. 
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Ἐπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἢ AB τῇ ΒΓ μήκει, 
καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ ἄρα ἀσύμμετρά ἐστι τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν 48, BI* καὶ συνϑέντι τὰ ἀπὸ τῶν 48, BI 
μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 48, BI, ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ 

5 τῆς AI, ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ ὑπὸ τῶν 48, ΒΙΓ. ῥητον 
0b τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI* ὑπόκεινται γὰρ αἱ 48, BI 
ῥητον περιέχουσαι᾽ ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AT" ἄλογος 
ἄρα ἡ 4Γ, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων πρώτη᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. , 


, 


10 Aq. 
Ἐὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
συντεθῶσι μέσον περιέχουσαι, ἡ ὅλη ἄλογός 
ἐστιν, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 
Συγκείσϑωσαν yog δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμ- 
15 μέτροι αἱ 48, ΒΓ μέσον περιέχουσαι" λέγω, ὅτι ἄλογός 
ἐστιν ἡ 4Γ. 
᾿Εχκείσϑω γαρ ῥητὴ ἡ 4Ε, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AT 
ἴσον παρὰ τὴν 4Ε παραβεβλήσϑω τὸ 412 πλάτος 
ποιοῦν τὴν Z4 Η. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ ἴσον ἐστὶ 
20 τοῖς τε ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, 
ΒΓ, παραβεβλήσθω δὴ τοῖς ἀπο τῶν 48, ΒΓ παρὰ 
τὴν 4E ἴσον vo EG: λοιπὸν ἄρα τὸ ΘΖ ἴσον ἐστὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI. καὶ ἐπεὶ «μέση ἐστὶν ἕκα- 
τέρα τῶν 48, ΒΓ, μέσα ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 


1. v] m. rec. P. ΑΓ Ὁ. 2. ἐστι τῷ corr. ex ἔστω 

m. 2 B. τῷ] corr. ex τό F. — 8. καί] om. Theon (BFVb). 
συντεθέντι P. ἄρα τά Theon (BFVb). τά] vo V. 4. 
ἐστίν P. τὸ ἀπό] in ras. m. 1 P. ὅ. σύμμετρα F, sed. corr. 
ἐστιν P. BI']posteains.F. ῥητόν — 6. BT] (prius) om. F b, 
τω. ἃ B. 6. γαρ] m.2 B, δέ Fb, Bm.1. αἱ] af ἀπὸ τῶν b. 
7. ἄλογος — 8. 41 mg. m. 1 P. — 8. πρώτη] seq. schol. 
2, App. ὥπερ ἔδει δέξαι] comp. P, om. BFVb. 10. 20" F. 
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nam quoniam 4.8, BI'longitudine incommensura- 
biles sunt, etiam 4 B*-]- BI? e(2. 4 B»« ΒΓ incommen- 
4 B gurabilia sunt [cfr. p. 108,1 8q.]. et com- 
——— ——— ponendo 4B? - ΒΓ" - 2 4B »« BI, 
hoe est 4I? (II, 4], et 4B »« BI^ incommensurabilia 
sunt [prop. XVI]. uerum 4B »« ΒΓ rationale est; sup- 
posuimus enim, 4B et BI'spatium rationale compre- 
hendere. itaque 4I* irrationale est. ergo 4I'irratio- 
nalis est [def. 4], uocetur autem ex duabus mediis 
prima; quod erat demonstrandum. 


XXXVIII. 


Si duae mediae potentia tantum commensurabiles 
componuntur medium comprehendentes, iota irratio- 
nalis est, uocetur autem ex duabus mediis secunda. 

Componantur enim duae mediae potentia tantum 
commensurabiles 4B, BI' medium comprehendentes 
[prop. XXVIII]. dico, 4I" irrationalem esse. 

ponatur enim ra- 


4I —— Ὁ ὦν tionalis ΖΕ, οὐ qua- 
4 e — H drato 4I? aequale 
rectae 71 E adplicetur 

Z4Z latitudinem effi- 

E Z ciens ZH [I, 44]. et 


quoniam 4I? — 4B? -| BI*-|2 AB»« ΒΓ (Il, 4], 


19. συντεθῶσιν PF. 18. ἐστι BV, comp. Fb. 17. γάρ] 
om. FVb, m. 2 B.  Á5]ceor.ex « V. τῷ] corr. ex τὸ m. 
2 P. 91. Post BI'add. Theon: τὸ δὲ ἀπὸ τῆς AT' ἴσον ἐστὶ 
τῷ 4Z, καὶ τὸ 42 ἄρα ἴσον ἐστὶ τοῖς (τε add. V) ἀπὸ τῶν 
AB, BI? καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ (BVb, F mg. m. 1). 

δὴ παρὰ τὴν 4E V. παρὰ τὴν 4E] om. V. 22. ἐστί] 
m.29 ΕΞ 94, uloz B, corr. m. 2. ἐστί τὰ. 9 N. 


Q 


10 


15 


20 
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AB, BI. μέσον δὲ ὑπόκειται καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
AB, ΒΓ. καί ἐστι τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον 
τὸ ΕΘ, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον τὸ ZG 
μέσον ἄρα ἑκάτερον τῶν ΕΘ, ΘΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν 4Ε παράκειται. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 
40, ΘΗ καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. ἐπεὶ οὖν 
ἀσύμμετρός ἐστιν ἣ AB τῇ ΒΓ μήκει, καί ἐστον ὡς 
ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4B πρὸς τὸ 
ὑπο τῶν 48, ΒΓ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
AB τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
48 σύμμετρόν ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
AB, ΒΓ τετραγώνων, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν 48, BI' σύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ. ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν 4B, BI. ἀλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ 
ἴσον ἐστὶ τὸ EO, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον 
ἐστὶ τὲ ΘΖ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΘ τῷ OZ 
ὥστε καὶ ἡ 40 τῇ ΘΗ ἐστιν ἀσύμμετρος μήκει. at 
40, ΘΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
ὥστε ἡ 4H ἄλογός ἐστιν. ῥητὴ δὲ ἡ 4 Ε᾿ τὸ δὲ ὑπὸ 
ἀλόγου καὶ ῥητῆς περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν 
ἐστιν ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ ZZ χωρίον, καὶ ἡ δυνα- 
μένη [αὐτὸ] ἄλογός ἐστιν. δύναται δὲ τὸ 42 ἡ AI" 

1. καί] om. BFb; τὸ ὑπὸ τῶν (om. Fb) 4B, BI. μέσον 
ἄρα Bb, postea ins. F; xs/usvov: τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI. 
μέσον ἄρα mg. m.rec. B. ὑπὸ τῶν] spat.uac. F. 8. Z6] 
corr. ex ΘΖ V. b. παράκεινται V. 6. ἐπεὶ οὖν] καὶ ἐπεί 
Theon (BFVb). 7. καί — 9. ΒΓῚ om. Theon (BF VY). 9. 
ἀσύμμετρον — 10. BI'] punctis del. V. 9. ἄρα] om. F'V b, 
m. rec. B. ἐσείν P. ἀπὸ τῆς AB τῷ συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν AB, BI' τῷ δίς Theon (BFVb). — 10. ἀλλά — 16. 
48, ΒΓ (prius)) om. Theon (BFVb). In mg. καί ἐστιν lin. 7 


— AB, ΒΓ lin. 15 addito κείμενον et signis »« «UL ad locum 
suum relal. V (lin. 10 ἀπό pro ὑπό), eadem B mg. m. 2, nisi 
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rectae 47 E adplicetur E € quadratis 4B? -- BI? ae- 
quale. itaque reliquum ΘΖ «2 4B »« ΒΓ. et quoniam 
media est utraque 4B, BI, etiam A4B*-]- BI? media 
sunt. supposuimus autem, etiam 2 4B »« BI' me- 
dium esse. et EO — A4B* -]- ΒΓ", Z0 —2 AB»« ΒΓ. 
itaque utrumque EO, ΘΖ medium est. et rationali 
ΖΕ adplicata sunt. itaque utraque ΖΘ, 6 H rationalis 
est et rectae 41 E longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII]. iam quoniam 4B, BI'longitudine incommen- 
surabiles sunt, οὐ 4B: BI'— 4B*': 4B»« ΒΓ [prop. 
XXI lemma], 4B* et 4B»« BI' incommensurabilia 
sunt [prop. XI. uerum 4185 et A4 B? -- BI? commen- 
surabilia sunt [prop. XV], οὐ 4B»« BI, 2 AB»«BI' 
eommensurabilia sunt [prop. VI]. itaque 4B? -]- BI? 
et 2 4B»« BI' incommensurabilia sunt [prop. XIII]. 
uerum E0 — 4B*-- ΒΓ", 92 —2 AB»« ΒΓ. itaque 
ΕΘ, ΘΖ incommensurabilia sunt. quare etiam 2/6, 
ΘΗ longitudine incommensurabiles sunt (VI, 1; prop. 
XI]. ergo 7/0, 6H rationales sunt potentia tantum 
eommensurabiles. quare ΖΗ irrationalis est [prop. 
XXXVI]. uerum Z E rationalis est. rectangulum autem 
recta irrationali et rationali comprehengum irrationale 
est [prop. XX]. quare spatium 2/Z irrationale est, et 
recta ei aequalis quadrata irrationalis est [def. 4]. 
uerum 441? —.1Z. ergo ΑΓ irrationalis est; uocetur 


quod om. ἀπό lin. 14 — 4B, BI'lin. 16 et del. ἀσύμμετρον 

lin 18 — ἐκ τῶν lin. 14. 17. ΘΖ mut.in ΖΘ V, ΖΘ ΒΡ. 
ἐστίν P. ΘΖ] ZO ΒΡ. 18. ἀσύμμετρός ἐστι v. μήκει} 

om. Fb, m. 2 B. Deinde add. ἐδείχϑησαν δὲ ῥηταί V, m. 

2 B. 19. εἶσιν PB. 20. ἐστι BV, comp. Fb. 232. ἐστίν P 
καί] à ὥστε καί V. 38. αὐτό] om. P. ἐστι PBV, comp. Eb. 
δὲ ἡ 4Z τὸ AT' ἄρα ἄλογός ἐστιν Y. 


Huclides, edd. Hoeiberg et Menge. III. ὃ 


10 


15 


20 
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ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ AT, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λ΄. 

Ἐὰν δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συν- 
τεϑῶσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
4x αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽’ αὐτῶν 
μέσον, ἡ ὅλη εὐθεῖα ἄλογός ἐστιν, καλείσϑω δὲ 
μείξων. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμε- 
τροι αἱ 48, ΒΓ ποιοῦσαι τὰ προκείμενα" λέγω, ὅτι 
ἄλογές ἐστιν ἡ AI. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μέσον ἐστίν, καὶ 
τὸ δὶς [Goa] ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μέσον ἐστίν. τὸ δὲ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, BI' ῥητόν" ἀσύμ- 
μετρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς υπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ συγ- 
κειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI* ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν 48, ΒΓ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, ὅπερ 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ, ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ συγκειμένῳ 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ [ῥητὸν δὲ τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΙΊ ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς AI. ὥστε καὶ ἡ AI ἄλογός ἐστιν, καλείσϑω δὲ 
μείξων. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


μ΄. 
E&v δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συν- 


5 τεϑῶσι ποιοῦσαι to μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 


3 9 3 ^v , / , ce 3 3 - 
απ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, το δ vz αὐτῶν 


2, δευτέρα seq. schol., u. app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} comp. 
Δ᾽ om. BFVb. 8. 19] om. Ὁ, μ' FK. 4. συντεθῶσιν PBF. 


ELEMENTORUM LIBER X, 115 


autem ex duabus mediis secunda. quod erat demon- 
strandum. 


XXXIX. 

Si duae rectae potentia incommensurabiles com- 

ponuntur, quae summam quadratorum suorum ratio- 
nalem efficiant, rectangulum autem medium, tota recta 
irrationalis est, uocetur autem maior. 
I 4 Componantur enim duae rectae 
4 B l potentiaincommensurabiles 48, BI, 
quae proposita efficiant [prop. XXXIII]. dico, AI' ir- 
rationalem esse. 

nam quoniam 4B »« ΒΓ medium est, etiam 2 4B»«BI 
medium est [prop. VI, XXIII coroll]. est autem 4 B* 
-- BI"? rationale. itaque 2 4B»« ΒΓ et AB* -]- BI? 
incommensurabilia sunt [def. 4]. quare etiam A4 B? -]- 
BI*---2 AB»« BI, hoc est 4 Γ3" [II, 4], et 4B* - BI? 
incommensurabilia sunt [prop. XVI]. ergo AI* irra- 
tionale est; quare etiam “Αἱ Γ᾽ irrationalis est [def. 4]; 
uocetur autem maior. quod erat demonstrandum. 


XL. 


Si duae rectae potentia incommensurabiles compo- 
nuntur, quae summam quadratorum suorum mediam 
efficiant, rectangulum autem rationale, tota recta irra- 


6. μέν] ve V. 6. τετράγωνον b. τὸ δέ BF, δὲ vo b. 7. 
ἐστι V, comp. Fb. 19. ἐστί PBV, comp. Fb. 18. ἄρα] 
om. P. ἐσεί PBV, comp. Fb. 16. ταῇ τό B. 18. ἐστίν P. 

σύμμετρον b, corr, m. rec. ἐστιν P. 19. ῥητόν — 20. 
BI'] om. P. 20. ἄλογος F, corr. m. 1. 21. ἐστι PB V, 
comp. Fb. 22. μείζων] seq. schol, u. app. ὄπερ ἔδει δεῖξαι 
m BFb, comp. P. 23. μα΄ ΒΞ 3 24. συντεθῶσιν Y. “ἃ. 


Q?* 
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ῥητόν, ἡ ὅλη εὐθεῖα ἄλογός ἐστιν, καλείσϑω δὲ 
ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη. 
Σιυγκείσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι 
αἱ 48, ΒΓ ποιοῦσαι τὰ προκείμενα᾽ λέγω, ὅτι ἄλογός 
5 ἐστιν ἡ AI. 
᾿Επεὶ γὰρ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ 
μέσον ἐστίν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ῥητόν, ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, 
ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 48, BI" ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
10 4Γ ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ῥητὸν 
0b τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI" ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
ΑΓ. ἄλογος ἄρα ἡ AT, καλείσϑω δὲ ῥητὸν καὶ μέ- 
Gov δυναμένη. ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ue. 

15 Ἐδἂὰν δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συν- 
τεϑῶσι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον καὶ τὸ ὑπ αὐτῶν μέ- 
ὅον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν 
ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων, ἡ ὅλη εὐθεῖα ἄλογός 

40 ἔστιν, καλείσϑω δὲ δύο μέσα δυναμένη. 

Σιυγκεέσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμε- 
τροι αἱ 48, ΒΓ ποιοῦσαι τὰ προκείμενα" λέγω, ὅτι 
ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν. 

᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4Ε, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ 


1. ῥητόν, ἡ} in ras. V. ἐστι BV, comp. Fb. . καλεῖται P. 

8. yag] supra scr. m. 1b. 4. ot] supra m. 1 P. προσ- 

κείμενα EF, sed corr. — 5. AB, corr. m. rec., P. 6. ὑπό F, 

corr. m. 2. 7. μέσον) μέσ. in ras, V. low PBV b, δ romp. F. 
δίς] supra scr. m. 1 ζητόν] corr. ex μέσον m. 2 "V. σύ 
μέτρον B, corr. m. rec. ἐστιν P. — 10. τῷ — BI'] bis 

mg.m.1 P. ᾿ Post καί add. συνθέντι Theon (BF Vb), P m. 
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tionalis est, uocetur autem spatio rationali et medio 

aequalis quadrata. 

4 Componantur enim duae rectae potentia incom- 
mensurabiles, quae proposita efficiant, 4B, ΒΓ 
[prop. XXXIV]. dico, 4I" irrationalem esse. 

B nam quoniam 4B? -]- BI? medium est, 2 4B 
| »« ΒΓ autem rationale, 4B? -|- BI? et 2 4B»«BI' 
-I' incommensurabilia sunt. quare etiam .44I* et 
2 4B»«BI' incommensurabilia sunt [prop. XVI]. uerum 
24B»«BI'raüonale est. itaque A4I* irrationale est. 
quare ZI'irrationalis est [def. 4]; uocetur autem spatio 
rationali et medio aequalis quadrata. quod erat demon- 
sirandum. 

XLI. 

Si duae rectae potentia incommensurabiles com- 
ponuntur, quae summam quadratorum suorum mediam 
efficiant, et rectangulum medium et simul summae 
quadratorum incommensurabile, tota recta irrationalis 
esb, uoceiur autem duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata. 

. Componantur enim duae rectae potentia incommen- 
surabiles 4B, BI', quae proposita efficiant [prop. 
XXXV]. dico, AI' irrationalem esse. 

ponatur rationalis ZE, et rectae ΖΕ quadratis 


rec. 12. ἄλογος - — 4 I mg. m. 1 P. 13. δυναμένη] seq. 
schol, u. app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BFb, comp. P. 14. 
ua] x mut. ,in μβ΄ m. 2 Β. 16. συντεθῶσιν PBF. 17. xol 
τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον supra scr. m. 2 V. 19. τετραγώνωι 
PV. ἢ] m. 2 F. 20. ἐστι PBV, comp. Fb. 22. τὰ προ- 
κείμενα) τὸ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, Br μέσον καὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συγκειμένῳ 


A τῶν ἀπὸ τῶν A B, ΒΤ' τετραγώνων Theon (BF V, τετραγώνῳ 
b. 
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τὴν 4Ε τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον τὸ 4Ζ, τῷ 
ὃὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4B, ΒΓ ἴσον τὸ ΗΘ' ὅλον ἄρα τὸ 
40 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4Γ τετραγώνῳ. καὶ ἐπεὶ 
μέσον ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ, 

b καί ἐστιν ἴσον τῷ 472, μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 41Ζ. 
καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 4 E παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ 4H καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4 E μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ἡ ΗΚ ῥητή ἐστι χαὶ ἀσύμμετρος τῇ ΗΖ, τουτ- 
ἔστι τῇ ΖΕ. μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ 

10 τῶν 4B, ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, ἀσύμμετρόν 
ἐστι τὸ 42 τῷ HO" ὥστε καὶ ἡ AH τῇ ΗΚ ἀσύμμε- 
τρός ἐστιν. καί εἰσι ῥηταί α 4H, ΗΚ ἄρα ῥηταί 
εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἢ 
ΔΚ ἢ καλουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων. ῥητὴ δὲ ἡ 4E 

15 ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ 410 καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός 
ἐστιν. δύναται δὲ τὸ O4 ἡ AI" ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ 
AD, καλείσϑω δὲ δύο μέσα δυναμένη. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

Anupua. 

50 Ὅτι δὲ αἵ εἰρημέναι ἄλογοι μοναχῶς διαιροῦνται 
εἰς τὰς εὐθείας, ἐξ ὧν σύγκεινται ποιουσῶν τὰ προ- 
κείμενα εἴδη, δείξομεν ἤδη προεχϑέμενοι λημμάτιον 
τοιοῦτον" . 

Ἐχκείσϑω εὐθεῖα ἡ AB καὶ τετμήσϑω ἡ ὅλη εἰς 

95 ἄνισα καϑ' ἑκάτερον τῶν Γ, 2,, ὑποκείσϑω δὲ μείξων 

1. 4Ε]Ὶ corr. ex 44 m. 2P. 3. O4 P. 6. AE] corr. 

ex 4 m.rec. B. ἢ. διά — 9. μήκει] mg. m. 2 F. 8. ἐστιν B. 
τουτεστιν Β. 9. ἀσύμμετρόν ἐστι τό ΒΥ. 10. τῷ — ΒΓ 

mg. m. 1 P (τῷ corr. ex τό m. rec.). 11. ἄρα ἐστί P. aH| 
H4 b. 19. ἐστι Vb, comp. F m. 9. εἶσιν B. — Post αἱ 
del. δέ F. ἄρα] m. 2 F. 18. εἰσιν P. 14. 4dK] K ecorr. 


m. 1b. 16. ἐστι V, comp. b οὖ m. 2 F. 0.4] 1n ras. V b, 
“79 corr. ex ZH m. 2 B. ἡ ΑΓ... 2? B. ἄρα] γάρ B. 


ELEMENTORUM LIBER X. 119 


44 B* -- BI? aequale adplicetur Z1 Z, rectangulo autem 
2 A4B»« BI'aequale ΗΘ. itaque ΖΘ — ATI"? (II, 4]. 


K Θ eb quoniam 4B*-|- BI? medium est et 
" Z4 Z, eliam 42 medium est. et rectae 
H Z  ralionali Z E adplicatum est. itaque 41H 


rationalis est et rectae 71 E longitudine 

incommensurabilis (prop. XXII]. eadem 

de causa etiam H K rationalis est et rectae 
1 L— HZ, hoe est 7 E, longitudine incommen- 
4 B ' gurabilis: et quoniam .4B?-|- ΒΓ et 
2 AB »« BI'icommensurabilia sunt, 42 et HO in- 
commensurabilia sunt. quare etiam ΖΗ, H K incommen- 
surabiles sunt (VI, 1; prop. XI]. et sunt rationales; 
ilaque ΖΗ, H Καὶ rationales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles. ergo 7/ K irrationalis est, ex duobus no- 
minibus quae uocatur (prop. XXXVI]. ΖΕ autem ratio- 
nalis est. itaque ΖΘ irrationale est, et recta ei aequalis 
quadrata irrationalis [def. 4]. est autem A4I* — 20. 
ergo A4I'irrationalis est; uocetur autem duobus spatiis 
mediis aequalis quadrata. quod erat demonstrandum. 


Lemma. 
Rectas autem irrationales, quas nominauimus, uno 
iantum modo in rectas diuidi, ex quibus compositae 
r——C——dL——, sint proposita efficientibus, demonstra- 
4A AED . . . . 
bimus huiusmodi lemmate praemisso. 


17. δυναμένη seq. schol., ἃ. app. ὕπερ ἔδει δεῖξαι) om. 
BFVb. 19. λῆμμα] om. BV, m. rec. P. 20. ὅτι] v; V. 21. 
προσκείμενα F, corr. m. 2. 22. προϑέμενοι P, προσεκϑέμενοι 
B et F, sed corr. 2424. Ante εὐθεῖα ras. 8 litt. V. ἡ ὅλη 
ὅλη ΕὟΡ. 25. καὶ x«0' F. ἕκάτερα BV. ὑὅ-ποκείσϑω ὃ 
καὶ ὑποκείσθω P. 
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ἢ AI τῆς 48" λέγω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ADT, ΓΒ μεί- 
ξονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 44, 48. 
Τετμήσθω γὰρ ἡ AB δίχα κατὰ τὸ E. καὶ ἐπεὶ 
μείξων ἐστὶν ἡ 4Γ τῆς 48, κοινὴ ἀφῃρήσθω ἡ 4I* 
5 λοιπὴ ἄρα ἡ 44 λοιπῆς τῆς ΓΒ μείζων ἐστίν. ἴση 
0b ἡ AE vij EB: ἐλάττων ἄρα ἡ 4Ε τῆς ΕΓ’ τὰ 
ΓΙ, 4 ἄρα σημεῖα οὐκ ἴσον ἀπέχουσι τῆς διχοτομίας. 
καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ED 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΒ, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
10 44, 4B μετὰ vov ἀπὸ 4Ε ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
EB, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΓ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 4.4, 4B μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 
A4E: ὧν τὸ ἀπὸ τῆς 4E ἔλασσόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 
EI* καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν AD, ΓΒ ἔλασσόν 
15 ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν 4.4, 4B. ὥστε καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
4Γ, ΓΒ ἔλασσόν ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 44. 48. καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ 
μεῖξόν ἐστι τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 48 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


80 μβ΄. 
H ἐκ δύο ὀνομάτων κατὰ £v μόνον σημεῖον 
διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα. 
Ἔστω ἐκ δύο ὀνομάτων ἡ 48 διῃρημένη εἰς τὰ 
ὀνόματα κατα τὸ I" αἱ AI, ΓΒ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνά- 
25 μει μόνον σύμμετροι. λέγω, ὅτι ἡ 48 καὶ ἄλλο ση- 
μεῖον οὐ διαιρεῖται εἰς δύο ῥητὰς δυνάμει μόνον 
συμμέτρους. 
2. 44] AT'corr. in 4B m. rec. Ὁ. — 4. Post xoiw; del. 


δέ. AID] ΑΓ, 4Γ καί Ρ. 6. ἐλάσσων P. ἄρα ἐστίν P. 
7.5.1} 489. μήν om. P. 10. τῆς ΔῈ V. τᾷ] τοῦ b. 
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Ponatur recta 4B et iota in Γ, 4f in partes in- 
aequales secetur, ei supponatur A4I'— 271 B. dico, esse 
AI? -- ΓΒ» 42f -- 4B*. nam 4B in duas partes 
aequales secetur in E. et quoniam A4I' 4B, sub- 
irahatur, quae communis est, ΖΓ. itaque relinquitur 
44 ΓΒ. uerum 4E - EB. itaque Z E « ΕΓ. itaque 
puncia I' 7/ ἃ puncto medio aequaliter non distant. 
eb quoniam 4I'»« ΓΒ -]- EI? — ΕΒ" [II, 5], et 
44 4B -- 4E? — EB? [id.], erit 4Γ;»«ΓΒ 4- EI? 
— 4424B--4E*. quorum Ζ Ε5 « EI?*. itaque re- 
liquum AI'?«I'B « 4 47« 4B. quare etiam 2 AIT'»« IB 
«244»«4B. ergo etiam reliquum!) AI? -- DB? 
44? -- 485. quod erat demonstrandum. 


XLII. 


Recta ex duobus nominibus in uno tantum puncto 
in nomina diuiditur. 

Ex duobus nominibus sit 4B in puncto I' in no- 
mina diuisa. itaque “Γ᾽, ΓΒ rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles [prop. XXXVI]. dico, 4B in 
nullo alio puncto in duas rationales potentia tantum 
commensurabiles diuidi. 


1) Nam 
ADI-FDBi-p24DxDB-—A4B—4A4!--4B!--244»«4B 
(Ii, 4). 


11. DB] inras. F. 12. τῆς] postea ins. F. 18. ὧν — A E] 
om F.  £4«co» V. ἐστι] om. V. 14. ἔλαττον BVb, comp. 
F (in B supra scr. μεῖξον m. rec., sed del); item lin. 186. 16. 
καί] supra scr. F. 18. ἀπό] corr. ex ὑπό m. 2 V. 19. 
Ante ὅπερ add. ineo συναμφότερα ἴσα ἐστὶ τῷ (τῶν Ὁ) ἀπὸ 
τῆς 4B Theon (BFV b), m. rec. 21. καϑ᾿ b. — 94. κατά] 
supra scr. m. 1 P. εἰσιν PB. 


10 


15 


20 


25 
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Ei γὰρ δυνατόν, διῃρήσθω καὶ κατα τὸ 4, ὥστε 
καὶ τὰς 444, 4B ῥητὰς εἷναι δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους. φανερὸν δή, ὅτι ἡ 4Γ τῇ 4B οὐκ ἔστιν f 
αὐτή. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω. ἔσται δὴ καὶ ἡ 44] τῇ; 
ΓΒ ἡ αὐτή; καὶ ἔσται ὡς ἡ AT πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως 
ἡ B4 πρὸς τὴν 4.4, καὶ ἔσται ἡ 4B κατὰ τὸ αὐτὸ 
τῇ κατὰ τὸ Γ διαιρέσει διαιρεϑεῖσα καὶ κατὰ τὸ 2 
ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ἡ 4Γ τῇ 48 ἐστιν ἡ 
αὐτή. διὰ δὴ τοῦτο καὶ τὰ D, 4 σημεῖα οὐκ [Gov 
ἀπέχουσι τῆς διχοτομίας. ὦ ἄρα διαφέρει τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΙ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 48, τούτῳ διαφέρει καὶ 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ 
διὰ τὸ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AD, ΓΒ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 44, 4B μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν 44, 48 ἴσα εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς 48. ἀλλὰ τὰ ἀπὸ 
τῶν AI, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 4B διαφέρει δητῷ᾽ 
ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα" καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν 441, 4B 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ διαφέρει ῥητῷ μέσα ὄντα" 
ὅπερ ἄτοπον᾽ μέσον γὰρ μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Οὐκ ἄρα ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων κατ᾿ ἄλλο καὶ ἄλλο 
σημεῖον διαιρεῖται. καϑ' ἕν ἄρα μόνον ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

μγ΄. 

'H ἐκ δύο μέσων πρώτη καϑ' ὃν μόνον ση- 

μεῖον διαιρεῖται. 


1. διαιρείσθω V. καὶ κατα] κατά BFVb. 8383. 4B] B4 
e corr. m. 2 V. 4. δή] corr. οχ δέ. A4] corr. ex AT" V. 


6. DB] mut. in BI V. οὡς ἡ — 6. ἔσται) m. 9 B. 6. 
τήν] om. Fb. 7] ὡς 7 b (corr), ὡς supra scr. m. 1 F. 
αὐτό] αὖ- e corr. V; αὐτὸ τμῆμα P, τμῆμα supra scr. m. 


9 V. 1. τῇ κατα] m. rec. P. Post καί add. τῇ supra m. 
1 V. 8. 4B] 4ABg. 10. ἀπέχουσιν B. τοῦ διχοτομίου P, 
corr. m. rec. ᾧ] ὡς φ. 13. AT, ΓΕ P. τοῦ] corr. ex ov 
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Nam, si fieri potest, in 4 diuidatur ita, ut 
eiiam 4471, 48 rationales sint potentia tantum 
commensurabiles. manifestum est igitur, 4Γ et 
4B easdem non esse. sint enim, si fieri potest. 
| itaque etiam 414] et ΓΒ eaedem erunt. οὐ erit 

p AI:IB-—B4:44, οἱ 4B etiam in Z1 eodem 
modo ac in I' diuisa erit, id quod contra hypo- 
thesim est. quare 4Γ, 48 eaedem non sunt. 
ea de causa I', 4 puncta a medio puncto 
aequaliter non distant [cfr. lemma] quo igitur 
ΑΓ". ΓΒἧ αὉ 44 - 48" differt (u. lemma], eo 
etiam 2.424 »« 4B a 2 AI'*« IB differt, quia AT" 
-- DB: 4-2 AUSXI'B— AB! — 42£8--4B 244 
»« 4B [1], 4]. uerum AI? 4- D'B* ab 445 d- 4B* 
spalio rationali differt; nam utrumque rationale est. 
itaque etiam 2 4772« 4B a 2 AI'*«I'B spatio ralio- 
nali differb£, quamquam media sunt [prop. XXI]; quod 
absurdum est; nam spatium medium non excedit me- 
dium spatio rationali [prop. XXVI]. 

Ergo recta ex duobus nominibus non diuiditur in 
punctis diuersis; itaque in uno tantum diuiditur; quod 
erat demonstrandum. 


XLIII. 


Recta ex duabus mediis prima in uno tantum 
puncto diuiditor. 


m. rec. P. τῶν] om. P. AI, ΓΒῚ 44, 48 P. 15. AB] 
supra scr. Δ b. 16. Post ΓΒ ras. magna V. τῶν] corr. ex 
τῷ b. 17. ἄρα] suprascr. m. 9 F. 4418 P, corr. m. rec. 18. 
AD'BPb,corr.m.rec. 19. όπερ ἄτοπον] om. Theon (ΒΕ b). 
4o] δέ Theon (BFVb). 91. διερεῖται P, corr. m. rec. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. — 25. διαιρεῖται εἰς 
τὰ ὀνόματα Theon (ΒΕ Υ b). 
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Ἔστω ἐκ δύο μέσων πρώτη ἡ 4B διῃρημένη κατὰ 
τὸ Γ, ὥστε τὰς 4Γ, ΓΒ μέσας εἶναι δυνάμει μόνον 
συμμέτρους ῥητὸν περιεχούσας" λέγω, ὅτι ἣ 48 xav 
ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

δ Εἰ γὰρ δυνατόν, διῃρήσϑω καὶ κατὰ τὸ 21, ὥστε 
καὶ τὰς 44, 4B μέσας εἷναι δυνάμει μόνον συμμέ. 
τρους ῥητὸν περιεχούσας. ἐπεὶ οὖν, ᾧ διαφέρει τὸ δὲς 
ὑπὸ τῶν 4.4, 48 τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ, τούτῳ 
διαφέρει τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν A44, 48, 

10 ῥητῷ δὲ διαφέρει τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 421, 48 τοῦ δὶς 
ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα" ῥητῷ ἄρα 
διαφέρει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 
4B μέσα ὄντα᾽ ὕπερ ἄτοπον. 

Οὐκ ἄρα ἡ ἐκ δύο μέσων πρώτη xcv ἄλλο καὶ 

15 ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα" καϑ' ἕν ἄρα 
μόνον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


uó'. 
Ἢ ix δύο μέσων δευτέρα xa9' ἕν μόνον 6η- 
μεῖον διαιρεῖται. . 

20 Ἔστω ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἡ 48 διῃρημένη κατὰ 
τὸ Γ, ὥστε τὰς 4Γ, ΓΒ μέσας εἶναι δυνάμει μόνον 
συμμέτρους μέδον περιεχούσας" φανερὸν δή, ὅτι τὸ Γ 
οὐκ ἔστι κατὰ τῆς διχοτομίας, ὅτι οὐκ εἰσὶ μήκει σύμ- 
μετροι. λέγω, ὅτι ἡ 48 xav ἄλλο σημεῖον οὐ δειαι- 

95 θεῖται. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, διῃρήσϑω καὶ κατὰ τὸ 4, ὥστε 


1. ἡ 48] supra scr. F, corr. ex ἡ 44 m.rec. P. 4. o9] 

om. b. ὅ. καί] om. Fb. 9. τῶν ἀπό] in ras. m. 1 P. 10. 
4B] supra scr. m. 1 F. 18. Post ὄντα add. μέσον μέσου 
ὑπερέχει ῥητῷ φ. 106. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BF'V b. 
17. ud'] mut. in us' F. 19. διαιρεῖται εἷς τὰ ὀνόματα 
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Sit 4B ex duabus mediis prima in I'ita diuisa, 
ub 4I, ΓΒ mediae sint potentia tantum commensura- 
ΝΕ , biles spatium rationale com- 
4 47 B prehendentes [prop. XXXVII]. 
dico, 4B in nullo alio puncto diuidi. 

nam, si fieri potest, in 4, ita diuidatur, ut etiam 
44, 4B mediae sint potentia tantum commensura- 
biles spatium rationale comprehendentes. iam quo- 
niam, quo differt 2 4241 »« 4B a 2 AI'»« I B, eo differt 
AI? -ἰ ΓΒ“ ab 42f* - 485 [prop. XLI lemma], et 
244» 4Ba24I»IB spatio rationali differt 
(nam utrumque rationale est), etiam 4I" -]- I'B* ab 
4.“ -- 4B* spatio rationali differt, quamquam media 
sunt; quod absurdum est [prop. XXVI]. 

Ergo recta ex duabus mediis prima in nomina non 
diuiditur in punctis diuersis; itaque in uno tantum 
diuiditur; quod erat demonstrandum. 


XLIV. 


Recta ex duabus mediis secunda in uno tantum 
puncto diuiditur. 

Sit 4B ex duabus mediis secunda in Γ᾽ diuisa, 
ita ut 4I, ΓΒ mediae sint potentia tantum commen- 
surabiles spatium medium comprehendentes [prop. 
XXXVIII]. manifestum est igitur, I' punctum medium 
non esse, quod longitudine commensurabiles non sunt. 
dico, 4 B in nullo alio puncto diuidi. 

nam, si fieri potest, etiam in 7/ diuidatur, ita ut 


Theon (BFVb) 2428. ἔστιν B. τὴν διχοτομίαν V. ὅτι) 
ἐπειδήπερ Theon (BFVb). εἰσώύν PB. 26. καί] om. Theon 
(BF Vb). 
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τὴν ADU τῇ 4B μὴ εἶναι τὴν αὐτήν, ἀλλὰ μείξονα 
xa0' ὑπόϑεσιν τὴν AI" δῆλον δή, ὅτι καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν 44, 4B, ὡς ἐπάνω ἐδείξαμεν, ἐλάσσονα τῶν ἀπὸ 
τῶν AI, DB: καὶ τὰς 44, 48 μέσας εἶναι δυνάμει 
μόνον συμμέτρους μέσον περιεχούσας. καὶ ἐκκείσθω 
ῥητὴ 7, EZ, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AB ἴδον παρὰ τὴν 
ΕΖ παραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον παραβεβλήσϑω τὸ 
EK, τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν AD, ΓΒ ἴσον ἀφῃρήσθω τὸ 
EH: λοιπὸν ἄρα τὸ ΘΚ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 


10 ΑΓ, ΓΒ. πάλιν δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν 44,, 4B, ἅπερ 


1ὅ 


20 


ἐλάσσονα ἐδείχθη τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ, ἴδον ἀφῃ- 
ρήσθω τὸ E. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ MK ἴσον τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν 44, 4B. καὶ ἐπεὶ μέσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ, μέσον ἄρα [καὶ] τὸ EH. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΕΖ παράκειται' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἣ EO καὶ ἀσύμ- 
μέτρος τῇ ΕΖ μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἢ ΘΝ ῥητή 
ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ AT, 
ΓΒ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ AT τῇ ΓΒ μήκει. ὡς δὲ ἡ AID πρὸς 
τὴν ΓΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AI πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ, IB: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AD τῷ 
ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 4 σύμμε- 
τρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AI, DB: δυνάμει γάρ siet 

1. 4ΓῚ l'inras. F. 2. κατά Ρ. δῆλον δή, ὅτι] δηλαδή 
Theon (BF Vb); ὅτι add. B m. 2. 88. AT, ΓΒ μείζονα τῶν 
ἀπὸ τῶν A d, 4 B, ὡς ἐπάνω ἐδείξαμεν Theon (BFVb). 4. Ante 
καί add. ἔστω δέ" V, et in mg. m. 1 “ἐλάσσονα τῶν ἀπὸ AI, 
ΓΒ. ὅ. κεέσϑω V, corr. m. 1. 6. τῷ] corr. ex vo V. 7. 
παραλληλόγραμμον ὀρθογώνιον] om. Theon (BFVb). 9. 6X] 
inras. V. 10. ἅπερ — 11. ΓΒ] om. Fb, mg. m. 2 BV. 11. 
ἐλάττονα V. 12. E. 4] ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ B. Deinde add. ze 
δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν Ad, 48 ἔλασσον ἐδείχϑη τῶν ἀπὸ τῶν AT, 
7.2 B, ἐπεὶ καὶ (καὶ ἐπεί V) τὰ ἀπὸ τῶν 44, 48 ἐλάσσονα 
(ἐλάσσονα F) ἐδείχϑη τῶν ἀπὸ τῶν AT, TB ἙΝῸ, ia V del. 
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AI, 4B eaedem non sint, sed “ΙΓ maior supponatur 
(manifestum est igitur, esse etiam 4 2f? -]- 285) — AT? 
-H ΓΒ“, ut supra demonstrauimus [prop. XLI lemma], 
et ut 41, 4/1 B mediae sint potentia tantum commen- 
surabiles spatium medium comprehendentes. et pona- 


tur ralionalis EZ, et quadrato 4B? aequale rectae 
EZ parallelogrammum rectangulum EK adplicetur [], 
441], quadratis autem 4I* -- I'B* aequale auferatur 
EH. itaque quod relinquitur, ΘΚ — 2 AI'»« ΓΒ 
[II, 4). rursus quadratis 4.45 -ἰ 4.82 (quae minora 
esse quam 4I? -]- I'B?, demonstrauimus) aequale aufe- 
ratur Ef. itaque MK —2 44»«4B. et quoniam 
AI? --I'B? media sunt, EH medium est. et rectae 
rationali EZ adplicatum est. ergo EO rationalis est 
et reciae EZ longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII]. eadem de causa etiam €.N rationalis est et 
rectae EZ longitudine incommensurabilis. et quoniam 
AT, ΓΒ mediae sunt potentia tantum commensurabiles, 
ΑΓ et ΓΒ longitudine incommensurabiles sunt. sed 
AD:DB-2AI*: ATI B [prop. XXI lenma]. itaque 
etiam AI" et AI'2« ΓΒ incommensurabilia sunt [prop. 


ἐστὶ τῷ P. 18. ἐστί] in ras. m. 1 b, ἐστίν B. 14. καὶ τό] 
τό BFVb. 16. ΘΝῚ EH b, EN inras. m. 1 F.. 17. ἐστιν P. 

18. eioév B. 19. DB] ΒΓ B. 20. l'B]inras, V. 21. 
σύμμετρον V, corr. m. 1. AT'] A e corr. V. 22. ἀλλά] 
supra scr. m. 1 V. τῷ] corr. ex τό m. 1 Ε. τῷ μὲν] ὁ 
corr. V. 28, I'B] B eras. B. 
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σύμμετροι αἱ AI, ΓΒ. và δὲ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ σύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AD, ΓΒ. καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν AD, ΓΒ ἄρα ἀσύμμετρά ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
4Γ, ΓΒ. ἀλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ἴσον ἐστὶ 
δ τὸ EH, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν ATI, ΓΒ ἴσον τὸ 80K: 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ EH τῷ ΘΚ' ὥστε καὶ ἡ ΕΘ 
τῇ ΘΝ ἀσύμμετρός ἐστι μήκει. καί εἰσι ῥηταί: αἵ 
ΕΘ, ΘΝ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἐὰν 
ὃὲ δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι συντεθῶσιν, 
10 ἡ ὅλη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων" 
ἡ ΕΝ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ διῃρημένη κατὰ τὸ 
Θ. κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ δειχϑήσονται καὶ α EM, ΜΝ 
ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ καὶ ἔσται ἡ EN ἐκ 
δύο ὀνομάτων xav ἄλλο καὶ ἄλλο διῃρημένη τό vs Θ 
15 καὶ τὸ M, καὶ οὐκ ἔστιν 9 ΕΘ τῇ ΜΝ ἡ αὐτή, ὅτι 
τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μείξονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 44, 
4B. ἀλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν 44, 48 μείξονά ἐστι τοῦ 
δὶς ὑπὸ 44, 4B' πολλῷ ἄρα καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AI, 
I' B, τουτέστι τὸ EH, μεῖξόν ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
20 42, 4B, τουτέστι τοῦ ΜΚ' ὥστε καὶ ἡ ΕΘ τῆς ΜΝ 
μείξων ἐστίν. ἡ ἄρα EO τῇ ΜΝ οὐκ ἔστιν ἡ αὐτή' 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. Supra σύμμετροι add. & Fb. τῷ δὲ — DB] mg. 
m. 1P. 8. τό] corr. ex τῷ Vb. τὰ) supra scr. m. 2 F. 

ὃ. σύμμετρα b, et B, corr. m. 2; dc- del. F. 4. ΓΒ 
μήκει V. | DB] (alt) D e corr. V. — 5. ἴσον ἐστέ P. 86. 
ἐστίν P. | EH|Hinras V. 8. ES] "G'EF. εἰσιν P. 

9. ἐντεθῶσιν D, corr. m. 2. 10. ἐκ] ἐκ và» F. 11, ἄρα 
om. P. ἐστίν P. 19. ΘΚ b. 16. ἔστιν] ἔσται V. ἡ 
ἘΠΕ sor. m. 1 F. 7] postea ins. F. ὄτι7 ἐπειδήπερ Theon 
(BF Vb). 17. Mg. m. 1: yo. τὰ δὲ ἀπὸ (τῶν 4, 4 F) Fb. 
18. τῶν 44 FV. 19. τουτέστε P. 20. τουτέστιν P. τοῦ] 
e corr. V. | MK] M seq. ras. 1 lt&. B. ἡ] aupra scr. m. 
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XI]. uerum AI? et 4Γ3"ἧ- ΓΙ" commensurabilia sunt; 
nam .I', ΓΒ polentia commensurabiles sunt. et 
AI -IB,2A4LID»IB commensurabilia sunt [prop. 
VI]. quare etiam 4I"? -- ΓΒ" et 24“ Γ»ε DB incommen- 
surabilia sunt [prop. XIII. uerum EH — AI" -- IB, 
6 K —2ALI»«LIDB.iaque EH, 0 K incommensurabilia 
sunt. quare etiam EO, € N longitudine incommensu- 
rabiles sunt (VI, 1; prop. XI]. et sunt rationales. 
itaque ΕΘ, ΘΝ ralionales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles. sin duae rectae rationales potentia tantum 
commensurabiles componuntur, tota irrationalis est ex 
duobus nominibus, quae uocatur [prop. XXXVI]. itaque 
EN ex duobus nominibus est in € diuisa. eodem igitur 
modo demonstrabimus, etiam EM, MN rationales esse 
potentia tantum commensurabiles. ^et EN, quae ex 
duobus nominibus est, in punctis diuersis Θ et M 
diuisa erit [quod absurdum est; prop. XLII], et £O, MN 
eaedem non sunt, quod AI? -- ΓΒ5» 44f*-L- 485. 
uerum 4 Zf? -|- 4 B? — 2 4 4 »« 4 B.) quare multo magis 
AI*--DT'B-244-4B,hoc est EH MK. quare 
etiam E0 ^ MN [VI, 1]. itaque ΕΘ, MN eaedem 
non sunt; quod erat demonstrandum. 


1) U. prop. LIX lemma. 


1 b. 21. μεῖξον V, sed corr. τῇ] τῆς Ὁ. — Post αὐτή add. 
ἡ EN ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων καλουμένη κατ᾽ ἄλλο καὶ ἄλλο ση- 
μεῖον διαιρεῖται" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἐκ δύο μέσων δευτέρα 
κατ᾽ ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται 7] καϑ᾽ ἕν μόνον F. . 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BV b. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 3 3 


σι 


10 


15 
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με΄. 

Ἡ μείξων κατὰ τὸ αὐτὸ μόνον σημεῖον διαι- 
ροεΐἴται. 

Ἔστω μείξων ἡ AB διῃρημένη κατὰ τὸ D, ὥστε 
τὰς AT, ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι ποιούσας τὸ 
μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ τετραγώνων 
ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶν AD, ΓΒ uécov: λέγω, ὅτι ἢ 
AB κατ᾽ ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, διῃρήσθω καὶ κατὰ τὸ 4,, ὥστε 
καὶ τὰς 44,, 4B δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι ποιού- 
δας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 48 δη- 
τόν, τὸ δ᾽ ὑπ αὐτῶν μέσον. καὶ ἐπεί, Q διαφέρει 
τὰ ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 4B, τούτῳ 
διαφέρει καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 421, 48 τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν 4Γ, ΓΒ, ἀλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ τῶν ἀπὸ 
τῶν 44,, 4B ὑπερέχει ῥητῷ ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα" 
καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44], 4B ἄρα τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AT, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ μέσα ὄντα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἄρα ἡ μείξων κατ ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον 


20 διαιρεῖται" κατὰ τὸ αὐτὸ ἄρα μόνον διαιρεῖται" ὅπερ 


25 


ἔδει δεῖξαι. 
us. 
Ἢ ῥητὸν καὶ μέδον, δυναμένη καϑ' ἕν μόνον 
σημεῖον διαιρεῖται. 
Ἔστω ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἡ 4B διῃρημένη 
κατὰ τὸ Γ, ὥστε τὰς 4Γ, ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρους 


1. ue ' F. 2. Supra τό add. m. 2 καὶ £v P. διαιρεῖται 
stg τὰ ὀνόματα Theon (BFVb). 35. ΓΒ] supra scr. B. Supra 
ποιούσας BCr. καί m. 1 V. 6. ἉΓῚ I'A Fb; mg. m. 1 AB, 

BI'b. τετραγώνων) supra scr. o b, -ὧν in ras. V. 7. 
éz7róe FP. δέ BF. 9. καί] om. Theon (BF VY) 10. àv- 
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XLV. 


Recta maior in uno tantum puncto diuiditur. 

Sit 4B maior in Γ ita diuisa, ut AI, ΓΒ potentia 
incommensurabiles sint efficientes summam ATI? - I' B? 
rationalem, A4I'*« ΓΒ autem medium [prop. XXXIX]. 
dico, 4B in nullo alio puncto diuidi. 

14 nam, si fieri potest, etiam in 71 diuidatur, 
ita ut 471, 4B potentia incommensurabiles sint 
14 efficientes summam 421? -- 4B? rationalem, 
A4 »« 248 autem medium. οὖ quoniam, quo 
4Γ5"5- ΓΒ" ab 44? -- 4B? differt (prop. XLI 
| lemma], eo etiam 2 441 »« 4B à 2AI'»« IB 
B differt [cfr. p. 122, 10 sq.], et 4I? -- IB? excedit 
445 - 4B? spatio rationali (nam utrumque ratio- 
nale est), etiam 2.4241 »« 4B excedit 2 4T »« ΓΒ 
spatio rationali, quamquam media sunt; quod fieri non 
potest [prop. XXVI]. itaque maior non diuiditur in 
punetis diuersis. ergo in uno tantum diuiditur; quod 
erat demonstrandum. 


-— 
1 


XLVI. 


Receta spatio rationali et medio aequalis quadrata 
in uno tantum puncto diuiditur. 

Sit 4B recta spatio rationali οὐ medio aequalis 
quadrata in I'ita diuisa, αὖ 4I, ΓΒ potentia incom- 
mensurabiles sint efficientes 4ζ:Γ5- ΓΒ" medium, 


νάμεις P, corr, m. 1. 11. τῶν ἀπό] m. 2 V. ῥητῶν F. 
12, δὲ FP. ἀτῶν P, corr. m. 1. 14. τό] corr. ex τοῦ V. 
17, τό] τά V. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFYV b. 

nd Post διαιρεῖται add. εἰς τὰ ὀνόματα Theon (BEN WW, P. , 
* ὦ, E 


o* 
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εἶναι ποιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
AD, ΓΒ μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ ῥητόν' 
λέγω, ὅτι ἡ 48 xov ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 
Ei γὰρ δυνατόν, διῃρήσθω καὶ κατὰ τὸ 4, ὥστε 
5 καὶ τὰς 44, 48 δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι ποιού- 
σας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4.2, 48 
μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4.1, 4B ῥητόν. ἐπεὶ οὖν, 
6 διαφέρει τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
A4, AB, τούτῳ διαφέρει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 44, AB 

10 τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ. τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 42, 418 ὑπερέχει ῥητῷ, καὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν 44, 4B ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ox 
δρέχει ῥητῷ μέσα ὄντα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἡ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη κατ᾽ ἄλλο καὶ ἄλλο δη- 

16 μεῖον διαιρεῖται. κατὰ ἕν ἄρα σημεῖον διαιρεῖται 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

μξ. 
Ἢ δύο μέσα δυναμένη καϑ' ἕν μόνον ση- 
μεῖον διαιρεῖται. 

20 ἜΕστω [Óvo μέσα δυναμένη] ἡ 4B διῃρημένη κατὰ 
τὸ Γ, ὥστε τὰς 4Γ, ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι 
ποιούσας TO τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ. ΓΒ 
μέσον καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μέσον καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μέτρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ αὐτῶν. λέγω, ὅτι 

25 ἡ 48 xev ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται ποιοῦσα τὰ 
προκείμενα. 


2. I'BJ in ras. V. δέ] δ᾽ B, συγκείμενον ἐκ τῶν V. δίς] 
om. Theon (BFVb). ὑπό] corr. ex dmó V. 8. Post λέγω 
ras. 1 litt. F. 48 εὐθεῖα V. 4. καί] om. Bb, postea add. 
FV. 5b. καί] supra scr. V. 6. ἀπὸ τῶν — T. ῥητόν] in 
ras. m. 1 F. 6. 4B] 4B, KZ b. δέ! δ᾽ BF5, δὲ συγ- 
κπδίμδνον ἐκ τῶν V. δίς] om. Theon (BE b) 10. δέ] om. 


---.- 
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2 AI'2«I'B autem rationale [prop. XL]. dico, 4B in 
nullo alio puncto diuidi. 
nam 8] fieri potest, etiam in Z/ ita diuidatur, 
| αὖ 4421, 1B potentia incommensurabiles sint ef- 
4 fÜcientes 422 -]- 4 B* medium, 2 421»« 4B autem 
I' rationale. iam quoniam, quo differt 2 4I'*« I'B 
a2.4 47« 4 B,eo etiam 4 45- 4B*ab AI* -- B? 
differt, 2 4I'»« ΓΒ autem 2 44 »« 4B excedit 
spatio rationali, etiam 421? -ἰ 4 B? excedit 
AI?--I'B? spatio rationali, quamquam media 
suni; quod fieri non potest [prop. XXVI]. itaque recta 
spatio rationali et medio aequalis quadrata non diuiditur 
in punctis diuersis. ergo in uno tantum puncto diui- 
ditur; quod erat demonstrandum. 


XLVII. 


Recta duobus spatiis mediis aequalis quadrata in 
uno tantum puncto diuiditur. 

Sit 4B in Γ ita diuisa, ut 4Γ, ΓΒ potentia in. 
commensurabiles sint efficientes 4I" -L- ΓΙ" medium 
εἰ AI'*« I'B medium et simul quadratis AI? -- I'B? 
incommensurabile [prop. XLI]. dico, 4B in nullo alio 
puncto diuidi, ita ut proposita efficiat. 


BV. δὶς ἄρα V. 11. τα] τό P. 12. τῶν] (alt.) corr. 
ex τά τὼ. 2 F. 14. σημεῖα P, corr. m. 1. 15. καϑ΄ BF b. 

κατά — 16. δεῖξαι) m. 2 V. 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. 
P, om. BF. 117. u£'] e corr. F. 18. ἡ δύο μέσα] in ras. 
m. 1 F. 19. διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα Theon (BF Vb). 290. 
δύο μέσα δυναμένη om. P. 28. καὶ τό — μέσον] mg. m. 
1 P. τό] τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν V. 24. τῷ συγκειμένῳ) 


* 


ego; τὸ συγκείμενον PBFVb. — Post αὐτῶν add. τῷ (corr. ex 


τὸ m. rec. P) συγκειμένῳ (corr. ex -usvov m. rec. P) ἐκ τῶν : 
€ 3, 


3 


ὕπ᾽ (corr. ex ἀπ᾿ m. 2 V, ἀπ᾿ b) αὐτῶν (τετραγώνων edd. S. 
F m. 2) BFY b, P mg. m. 1. 


/ 


* 
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Εἰ γὰρ δυνατόν, διηρήσϑω κατὰ τὸ Zl, ὥστε πάλιν 
δηλονότι τὴν AD τῇ 4B μὴ εἶναι τὴν αὐτήν, ἀλλὰ 
μείξονα xa9' ὑπόϑεσιν τὴν AL, xol ἐκκείσϑω ῥητὴ 
ἡ ΕΖ, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν ΕΖ τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν ADI, ΓΒ ἴδον τὸ EH, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AI, 
ΓΒ ἴσον τὸ 9K* ὅλον ἄρα τὸ EK ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς AB τετραγώνῳ. πάλιν δὴ παραβεβλήσϑω παρὰ 
τὴν ΕΖ τοῖς ἀπὸ τῶν 44, 48 ἴσον τὸ ΕΖ: λοιπὸν 
ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 48 λοιπῷ τῷ MK ἴσον 


10 ἐστίν. καὶ ἐπεὶ μέσον ὑπόκειται τὸ συγκείμενον ἐκ 


1ὅ 


20 


25 


vOv ἀπὸ τῶν AD, DB, uécov ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ EH. 
καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΘΕ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ἡ ΘΝ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. 
καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν AI,I'B τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ.. καὶ τὸ EH 
ἄρα τῷ ΗΝ ἀσύμμετρόν ἐστιν: ὥστε καὶ ἡ ΕΘ τῇ 
ON ἀσύμμετρός ἐστιν. καί εἰσι ῥηταί. αἱ ΕΘ, ΘΝ 
ἄφα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ ΕΝ ἄρα 
ἐκ. δύο ὀνομάτων ἐστὶ διῃρημένη κατὰ τὸ Θ. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ κατὰ τὸ M διήρηται. καὶ οὐκ 
ἔστιν ἡ ΕΘ τῇ MN ἡ αὐτή; ἡ ἄρα ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν κατ ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον διήρηται" ὅπερ ἐστίν 
ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ δύο μέσα δυναμένη xcv ἄλλο καὶ 
ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται" xo9' ἕν ἄρα μόνον [σημεῖον] 
διαιρεῖται. 


1. καὶ κατά V. 8. κεέσϑω P. 6. EK] corr. ex ΘΚ 
m. 2 P. 10. ἐστί BV, comp. Fb. 18. ΘΕ] EO P. 14. 


ἐστιν P. — 15. τό — 16. τῷ] in ras. m. 1 F. — 16. τῷ] τῷ 
συγκειμένῳ ἐκ τῶν (τοῦ F) Ὁ.  O/g|supra scr. F. ὑπό 
in ras F. TB] BI F EN b. 17. ἄρα] om. V. τῷ 


mut. in τῶν m. 2 V. ΗΝ] 69K BFb, 6X ἄρα V. 18. 
ἐστιν) comp. Fb, ἐστι μήκει ἡ. εἰσιν ῬΏ. 19. εἰσιν PB. 
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nam, si fieri potest, in 47 ita diuidatur, ut scilicet 
rursus AI, 41 B eaedem non sint, sed supponatur maior 


-A E M0 ν ALD, ei ponatur rationalis EZ, 
| et rectae EZ quadratis AT? -Ἐ 

ΓΙ" aequale adplicetur E H, rect- 

l 4 angulo autem 2 A4I'»« DB ae- 
| quale ΘΚ. itaque EK — AB* 
[7 (II, 4]. iam rursus rectae EZ 


quadratis 4415 - 4/B* aequale 
adplicetur E.4. itaque quod re- 
linquitur, 2 424 »« 4B — MK. et quoniam suppo- 
suimus, 4I"? -Ἐ Il'B* medium esse, eliam EH me- 
dium est. et rectae rationali EZ adplicatum est; itaque 
G E rationalis est et rectae EZ longitudine incommen- 
surabilis (prop. XXII]. eadem de causa etiam 9.N ratio- 
nalis est et rectae EZ longitudine incommensurabilis. 
et quoniam AI* -]- I'B* et 2 AI'2« I'B incommensura- 
bilia sunt, etiam EH, HN incommensurabilia sunt. 
quare etiam EO, 6 N incommensurabiles sunt (VI, 1; 
prop. XI] et sunt rationales. itaque 9, ΘΝ ratio- 
nales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo EN 
ex duobus nominibus est in € diuisa [prop. XXXVI]. 
similiter demonstrabimus, eandem in M diuisam esse, 
οὐ ΕΘ, ΜΝ eaedem non sunt. itaque recta ex duobus 
nominibus in punctis diuersis diuisa est; quod fieri 
non potest [prop. XLIIJ. itaque recta duobus spatiis 
mediis aequalis quadrata non diuiditur in punctis diuersis. 
ergo in uno tantum diuiditur. 


cB Z—4H * 


21. διαιρεῖται V. 99. MN ἄρα b. ἐκ τῶν P. 28. 
ἄτοπόν ἐστιν. 924. ἡ] corr. ex DN V. 926. ἕνα F. ett 
om, P. 


186 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ (/. 


Ὅροι δεύτεροι. 

Ὑποκειμένης ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων 
διῃρημένης εἰς τὰ ὀνόματα, ἧς τὸ μεῖξον ὄνομα τοῦ 
ἐλάσσονος μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ 

B μήκει, ἐὰν μὲν τὸ μεῖξον ὄνομα σύμμετρον ἦ μήκει 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καλείσϑω [ἡ ὅλη] ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν πρώτη. 

p. ᾿ΕἘὰν δὲ τὸ ἐλάσσον ὄνομα σύμμετρον T) μήκει 
τῇ ἐχκειμένῃη ῥητῇ, καλείσϑω ἐκ δύο ὀνομάτων 

10 δευτέρα. 

y. ᾿Εὰν δὲ μηδέτερον τῶν ὀνομάτων σύμμετρον 
ἡ μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καλείσϑω ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν τρίτη. 
0. Πάλιν δὴ ἐὰν τὸ μεῖξον ὄνομα [τοῦ ἐλάσσονος] 
16 μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, ἐὰν 
μὲν τὸ μεῖξον ὄνομα σύμμετρον ἢ μήκει τῇ ἐκκειμένῃ 
ῥητῇ, καλείσϑω ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτη. 
ε΄. ᾿Εὰν δὲ τὸ ἔλασσον, πέμπτη. 
δ΄͵ ᾿Εξὰν δὲ μηδέτερον, ἔκτη. 
20 μη. 
Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. 
᾿Ἐκκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ o( AI, ΓΒ. ὥστε τὸν 
συγκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 48 πρὸς μὲν τὸν ΒΓ λόγον 
ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 

26 ϑμόν, πρὸς δὲ τὸν I'4 λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετράγω- 

νος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ ἐκκείσϑω 


1. ὅροι δεύτεροι) mg. B, m. 2 V, om. F, μη΄ b. numeros 
om. codd. 4. ἐλάττονος BF b. αὑτῇ B, corr. m. rec.; et 
supra scr. o b; é- e corr. V. 5. μήκει) (alt.) om. V, m. ΕΣ: 
(eras. ) € * eni μήκει FV. ἡ ὅλη supra scr. m. 2 P, ὅλη B. 
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Definitiones alterae. 


1, Proposita recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus in nomina diuisa, cuius nomen maius potentia 
minus excedit quadrato rectae sibi longitudine com- 
mensurgbilis, 81 maius nomen rationali propositae lon- 
gitudine commensurabile est, uocetur ex duobus no- 
minibus prima. 

2, Sin minus nomen rationali propositae longitudine 
eommensurabile est, uocetur ex duobus nominibus se- 
.eunda, 

3. Sin neutrum nomen rationali propositae longi- 
tudine commensurabile est, uocetur ex duobus nominibus 
tertia, 

4. Rursus si maius nomen potentia excedit quadrato 
Teiae sibi longitudine incommensurabilis, si maius 
nomen rationali propositae longitudine commensurabile 
€, nocetur ex duobus nominibus quarta. 

5. Sin minus commensurabile est, quinta. 

6. Sin neutrum, sexta. 


XLVIII. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus primam. 
Exponantur duo numeri ΑΓ, ΓΒ eius modi, ut 
4 Ἢ, :ΒΓ rationem habeat, quam numerus quadratus 
numerum quadratum, 4B autem ad I'4 rationem 
Ἄγ, habeat, quam numerus quadratus ad numerüm 
quadratum [prop. XXVIII lemma], et exponatur ratio- 
MM — M LLL 
τοϑ μήκει] om. V. — 9. ῥητῇ μήκει V. ἡ ὅλη ἐκ F. 14. 
ὦ ἐλάσσονος] m. 2 P, τοῦ ἐλάττονος V. 16. συμμέτρου BF b, 
Orr. m. 2. ἑαυτῇ] supra scr. o b. 16. ὄνομα] om. V. 19. 


Seq. 8chol., ἃ. app. 20. uo" F. 28. τόν] (prius) corr. ex 
τῶν V. 95. T4] ras. V. 
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τις ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω μήκει ἡ EZ. 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΕΖ. καὶ γεγονέτω ὡς 0 ΒΑ 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ὃ δὲ AB πρὸς τὸν AT λόγον ἔχει, 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν' καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἄρα 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 
ἀριϑμόν. ὥρτε σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς EZ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ. καί ἐστι ῥητὴ ἢ EZ: ῥητὴ. ἄρα καὶ ἡ 
ZH. καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πρὸς τὸν 4Γ λόγον ovx ἔχει, 
10 ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 
οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρυϑμόν᾽ 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ ΖΗ μήκει. αἱ EZ, 
ZH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἔκ δύο 
16 ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EH. 

“έγω, ὅτι καὶ πρώτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 4Γ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, μείξων 
δὲ ὁ ΒΑ τοῦ 4Γ, μεῖξον. ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 

90 τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσα τὰ 
ἀπὸ τῶν ΖΗ, Θ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ πρὸς τὸν 
ΑΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, 
ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 48 πρὸς τὸν ΒΓ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O. ὁ δὲ AB πρὸς 

45 τὸν BI' λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γώνον ἀριϑμόν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἄρα πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν. σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ 


σι 


1. v:g] supra scr. m. 1 V. 2. ἐστὶ καί] ἐστίν B. 8. 
4r) I'4FVb. Dein add. ἀριϑμόν V. 4. .£ H] H eras. F. 
ó δέ — δ. ἀριϑμόν] mg. m. 92 B. ὅ. ὃν ὁ V. 8. doris B 
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nalis aliqua 4,, οὐ rectae 7/4 longitudine commensura- 
bilis sit EZ; itaque EZ rationalis est [def. 8]. et fiat 


d ι 8 , B4: AD— EZ ZH? 
E [prop. VI coroll.]. uerum 

Z H " AB:AT rationem ha- 
A D B bet, quam numerus 


—— FR e 
! ad numerum. itaque 


eliam EZ?:ZH? rationem habet, quam numerus ad 
numerum. quare EZ?, ZH? commensurabilia sunt 
[prop. VI]. et EZ rationalis est. itaque etiam ZH 
rationalis est. οὖ quoniam B.4:.4I' rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne EZ? quidem ad Z H? rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
EZ, ΖΗ longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX J. 
quare EZ, ZH rationales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles. ergo EH ex duobus nominibus est [prop. 
XXXVI]. dico, eandem primam esse. 

nam quoniam est B4: 4I'— EZ?:ZH?,et BA AT, 
erii etiam EZ! ZH? [V, 14]. sit igitur ZH* ]- 6* 
— EZ?. οὐ quoniam est ΒΑ: 4I'— EZ? : ΖΗ", conuer- 
tendo [V, 19 coroll] est 4B:BI'— EZ?:0?. uerum 
A4B:BI'rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque etiam EZ?:0? rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare EZ, € longitudine commensurabiles sunt [prop. 


9. BA] mut. in AB V. ovx] postea ins. F. 14. ZH — 
δυνάμει) m. 2 B. εἰσιν P. 16. ἄρα] m. rec. b. — 17. 6] 
in ras. m. 1 P. AB F. 18. τό} (prius) supra scr. m. 1 P. 

ueifov F. 20. τῷ] corr. ex τό 21. 4B P. 88. τόν] 
om. BFb. ΒΓΊ I supra scr. V. — 26. EZ] ZE corr. ex. 
ZB YF. 57. 60] seq. ras. 1 litt. F. | 


10 


1 


20 


2ὅ 
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Θ μήκει" ἡ ΕΖ ἄρα τῆς ΖΗ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσι ῥηταὶ αἱ ΕΖ, ΖΗ, καὶ 
σύμμετρος ἡ ΕΖ τῇ 4 μήκει. 

'H EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

ιϑ΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέραν. 

Ἐχκείσϑῶσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4Γ, ΓΒ, ὥστε τὸν 
συγκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν AB πρὸς μὲν τὸν ΒΓ λ6- 
γον ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, πρὸς δὲ τὸν ΑΓ λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ ἐκκείσ- 
ϑὼ ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω ἡ EZ μήκει" 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ. γεγονέτω δὴ καὶ ὡς ὁ ΓΑ͂ 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 48, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς 
τὸ ἀπο τῆς ZH: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς EZ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ 
ὁ ΓΑ͂ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 48 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἀσύμ- 
μετρος ἄρα ἐστὴν ἡ ΕΖ τῇ ΖΗ μήκει' αἱ ΕΖ, ZH 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα 
ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΕΗ. 

Δεικτέον δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

2. εἰσιν PB. 8. ἀσύμμετρος F F, &- eras.; deinde add. 

κει, del. m. 1. Post μήκει del. ἀσύμμετροι m, 1 F. 4. 
im ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BF Vb. 6. ν΄ F, et sic dein- 
ceps. — 8. τόν] corr. ex τό m. 2 V. 11. ΓΑ BVb. 12. 
τετράγωνος F. 18. EZ) ZH BVb, in ras. F, m, rec. P. 14. 
ῥητή — ΕΖ) καὶ ἡ ZH ἄρα ῥητή ἐστιν F. ΕΖ] ZH BVb, 


m. rec. P. γεγονέτω δή καί] xol ἔστω V. δὲ F, supra 
ser. dy. 15. EZ] HZ F, et corr. ex ZH V, ZH Bb, P m. 
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IX]. itaque EZ? excedit ZH? quadrato rectae sibi 
commensurabilis. et EZ, ZH rationales sunt, et EZ, 4 
longitudine commensurabiles. 

Ergo EH ex duobus nominibus est prima [def. 
alti. 1]; quod erat demonstrandum. 


XLIX. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus secundam. 

Exponantur duo numeri 4Γ, ΓΒ eius modi, ut 
4B ad BI'rationem habeat, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum, ad A4I' autem rationem non 
habeat, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum [prop. XXVIII lemma]. et po- 


| | " le natur rationalis 44, et rectae 7f longi- 
Γ ἢ ^ tudine commensurabilis sit EZ; itaque 
| - 12 EZ rationalis est. iam fiat etiam 
Lp I4: 4AB— EZ3:ZH?* [prop. VI coroll.]. 

H itaque EZ?, ZH? commensurabilia sunt 


[prop. VI]. quare etiam ZH ratio- 
nalis est, et quoniam I'4:.4B rationem non habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum, ne 
EZ! quidem ad ZH* rationem habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum. itaque EZ, ZH 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. quare 
EZ, ZH rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabies. ergo EH ex duobus nominibus est [prop. 
XXXVI]. iam demonstrandum, eandem secundam esse. 


re. . 16. ZH] ΖΕ BFVb, m. rec. P; item lin. 17 bis, 20, 22. 
16. EZ) HZ Bb, et corr. exZH V,ZH Y F,Pm.rec. 17. ᾿ἰστίν B. 
18. ΓΑ͂] in ras. V. 19. οὐδ᾽ ἄρα Theon (BF V b). 20. 

EZ| HZ BFV, et e corr. m. 1 b. 22. EZ| HZ Bb, P m.4 

tec; ZH V, ΖΑ’ F. τῆς b. | 98.siew B. — 9. δὲ Y. 3 
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Ἐπεὶ γὰρ ἀνάπαλίν ἐστιν ὡς ὃ B.4 ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ, 
μείξων δὲ ó ΒΑ͂ τοῦ ALD, μεῖξον ἄρα [καὶ] τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΖ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ. ἔστω τῷ ἀπὸ τῆς ΗΖ ἴσα 

5 τὰ ἀπὸ τῶν ΕΖ, Θ' ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ AB 
πρὸς τὸν ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς Θ. ἀλλ ὃ AB πρὸς τὸν ΒΓ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. σύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ Θ μήκει" ὥστε ἡ ΖΗ τῆς ΖΕ 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἶσι 
ῥηταὶ αἱ ΖΗ, ΖΕ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ τὸ 
ΕΖ ἔλασσον ὄνομα τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ σύμμετρόν ἐστι 
τῇ 4 μήκει. 

Ἢ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


1 


e 


[d 
Qt 


, 


v. 
Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτην. 

20 ᾿Εκκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4Γ, ΓΒ. ὥστε τὸν 
συγκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 48 πρὸς μὲν τὸν ΒΓ λ6- 
γον ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, πρὸς δὲ τὸν 4Γ λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἐχκείσϑω 

25 δέ τις καὶ ἄλλος μὴ τετράγωνος ἀριϑμὸς ὁ 4, καὶ 
πρὸς ἑκάτερον τῶν ΒΑ, 4Γ λόγον μὴ ἐχέτω, ὃν τε- 

1. AB P. ἀριϑμός om. b. 2. HZ] EZ BFVb, m. 
rec. P, item lin. 4 bis. ΖΕ] ZH BFVb, m. rec. P, item 
lin. 4, 1. 8. μείξων — AI'| mg. m. 1 P (μεΐξον, sed corr. 
m. 1). B4] 4 e corr. V. καί] om. P. 5. EZ] HZ 


BFVb, m. rec. P. 6] ἡ b 9 (non ). 6. ΖΗ] EZ BFVb, 
m. rec. P, item lin. 9, 11 bis. — 8. καί — 19. ἀριϑῳόν] mg. m. 


ELEMENTORUM LIBER X. 143 


nam quoniam e contrario est (V, 7 coroll] B.4: AT 
—HZ':ZE? et ΒΑ)» AI, erit Η2"} ZE?* [V, 14]. 
sit HZ? — EZ? -Ἐ €. conuertendo [V, 19 coroll.] igitur 
et 4B: ΒΓ τ ΖΗ": Θὲ, uerum AB: BI' rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
draium. itaque etiam Z H?: Θ᾽ rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
ilaque ΖΗ, 6 longitudine commensurabiles sunt [prop. 
IX. quare ZH? excedit ZE? quadrato rectae sibi 
eoemmensurabilis. et rationales sunt Z H, ΖΕ potentia 
tantum commensurabiles, e& minus nomen EZ rationali 
propositae 427 commensurabilis est longitudine. 

Ergo EH ex duobus nominibus secunda est [def. 
all 2]; quod erat demonstrandum. 


L. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus tertiam. 
Exponantur duo numeri AI, ΓΒ eius modi, ut 
4Bad BI' rationem habeat, quam numerus quadratus ad 
üumerum quadratum, ad 4 l'autem rationem non habeat, 
4A | Tr B 
—MÓMM—————1 
Εν--------- K— 4! ! 


Ζ H 
---..-----. ----- 


quàm numerus quadratus ad numerum quadratum. ex- 
Poatur autem etiam alius aliquis numerus non qua- 
dratus 2,, et ad utrumque B.4, ΑΓ rationem ne habeat, 
oT 


1F. 12. εἶσιν B. 18. EZ, ZH BFV b, m. rec. P. 14. 
EZ] ZH BFVb, m. rec. P. ἔλαττον ΒΥ͂Ρ, comp. F. σύμ- 

βετρόν ἐστι τῇ Theon (BF Vb). σύμμετρόν ἐστι] om. Theon 

(BF Yt 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι! comp. P, om. BFVb. 20. 

χείσϑωσαν, Supra ἊΣ ἐκ, V. δύο] corr. ex of m. rec. P. 
20. ἀρυιϑμός) om. 
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τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ ἐκ- 
κείσϑω τις ῥητὴ εὐθεῖα ἡ E, καὶ γεγονέτω ὡς ὃ 4 
πρὸς τὸν 48, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ZH: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς E τῷ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ. καί ἐστι ῥητὴ ἡ Ε' ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΗ. 
καὶ ἐπεὶ ὃ 4 προς τὸν 4B λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γωνος ἀριϑμὲς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ἀσύμμετρος 
10 ἄρα ἐστὶν ἡ E τῇ ΖΗ μήκει. γεγονέτω δὴ πάλιν ὡς 
ἡ BA ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς LH τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ῥητὴ δὲ ἡ ZH: ῥητὴ ἄρα 
καὶ ἡ ΗΘ. καὶ ἐπεὶ ὃ ΒΑ πρὸς τὸν 4Γ λόγον οὐκ 
15 ἔχει, ὃν τετράγωνοβ ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρυϑμόν, 
οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΘΗ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
Ouóv: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ HO μήκει. 
αἱ ZH, ΗΘ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
20 ἡ ΖΘ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐἑστέν. 

“έγω δή, ὅτι καὶ τρίτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς Ó 4 πρὸς τὸν 48. οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ὡς δὲ ὁ B.4 πρὸς 
τὸν 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 

25 ΗΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν AT, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῖς ΗΘ. ὁ δὲ 4 πρὸς 
τὸν 4Γ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E ἄρα πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 


CQ 


9. ῥητή] m.2F. 8. τῇ ZH. 4. τό. — 5. Z Η] (prius) m. 
2B hb καί ἐστι δητή) ῥητὴ δέ S. ie B. 10. 
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quam numerus quadratus ad numerum quadratum; et 
ponatur aliqua recta rationalis E, et fiat 7/:4B-— 
E?:ZH? [prop. Vi coroll]. itaque E?*, Z H* commen- 
surabilia sunt [prop. VI]. et E rationalis est; quare 
etiam ZH rationalis est. et quoniam Z1: 4B rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne E? quidem ad Z H? rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
E, ZH longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. 
iam rursus fiat B4: 4I'— Z H?: H9? [prop. VI coroll.]. 
ilaque ZH?, ΗΘ" commensurabilia sunt [prop. VI]. 
uerum ZH rationalis est; itaque etiam ΗΘ rationalis 
est. et quoniam B.4:.4I' rationem non habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum, ne ZH? 
quidem ad HO? rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. itaque ZH, HO lon- 
gitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. quare 
ZH, HO rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles. ergo ΖΘ ex duobus nominibus est [prop. 
XXXVI]. iam dico, eandem tertiam esse. nam quo- 
niam est 7:4 B E*:ZH? et B4: AU —ZH?: H0, 
ex aequo [V, 22] erit Z4: 4I'— E?: HO*. uerum 4: A4T' 
rationem non habet, quam numerus quadratus ad 


11. ΒΑ] AB' F. τόν] om. B. 14. ΓΑ. 16. ΘΗ] 
in rae, V, HO F. 18. ἐστίν) ἐστὶ καί F. ZH] e corr. m. 2 
(ex HZ?) V. τῇ] m. rec. P. ΘΗ F. 19. HO] in ras. V. 

εἶσιν B. 30. ἐστί BV, comp. Fb. 22. ὡς] supra scr. 
m. 1 F. 28. ZH] HZ F. BA] AB P, AB' F. 24. τόν 
om. P. AT'] corr. ex 4B m. 1 F. 95. H0] ZO P, corr. 
m. rec. (euan.). 98. τετράγωνος F, corr. m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. AS 
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πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
E τῇ ΗΘ μήκει. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ Β.4 πρὸς τὸν 
ΑΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ, 
μεῖξον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ἔστω 

5 οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν HO, Κ' ἀνα- 
στρέψαντι ἄρα [ἐστὶν] ὡς ὁ 48 πρὸς τὸν ΒΓ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K. ὁ δὲ 48 πρὸς 
τὸν ΒΓ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τε- 
τράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ ἄρα πρὸς τὸ 

10 ἀπὸ τῆς Κὶ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν' σύμμετρος ἄρα [ἐστὶν] ἡ ZH τῇ 
Κ μήκει. ἡ ΖΗ ἄρα τῆς ΗΘ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν αἱ ΖΗ, ΗΘ ῥηταὶ δυνά- 
μεν μόνον σύμμετροι, καὶ οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός 

16 ἐστι τῇ Ε μήκει. 

'H Z6 ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη’ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
να΄. 
Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτην. 

90 Ἐκκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ o( 4Γ, ΓΒ, ὥστε τὸν 
48 πρὸς τὸν ΒΓ λόγον μὴ ἔχειν μήτε μὴν πρὸς τὸν 
AT, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
ϑμόν. καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4d σύμμετρος 
ἔστω μήκει ἡ EZ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ EZ. καὶ γε- 

9ὅ γονέτω ὡς ὁ B4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AD, οὕτως το 
ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH: σύμμετρον ἄρα 

1, ἐστίν] m. 2 F, om. B. 8. τό] (alt) om. b. — 4. zie] 
(ali.) om. b. 6. ἐστίν] om. P. τόν] om. Fb. 11. ἐστίν 
om. BFVb. 12. PM m. 9 V. δυναται) -va- in ras. 


18. ἀσυμμέτρου F, corr. m. rec.; ἀ- supra scr. F m. 2 ΗΘ 
ἄρα V. — 15. ἐστιν B. τῇ E ἐστιν F. 16. τρίτη] corr. ex 


μγτ7 m. rec. b; φητή EF, xg. yo. τρίτη τὰ. vec. περ ἔδει 
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numerum quadratum. itaque ne E? quidem ad H6* 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. quare E, HO longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. IX]. et quoniam est BA:A4DI— 
ΖΗ": ΗΘ", erit ZH* H6? [V, 14) sit igitur 
ZH?— H6?*-- K*. itaque conuertendo [V, 19 coroll.] 
4B:BI'—ZH*:K?, uerum 4B: ΒΓ rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. quare 
etiam ZH?:K? rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. itaque ZH, K longi- 
tudine commensurabiles sunt. itaque Z H* excedit H6* 
quadrato rectae sibi commensurabilis et ZH, ΗΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles, et 
neutra rectae E longitudine commensurabilis est. 

"Ergo ΖΘ ex duobus nominibus tertia est [def. alt. 3]; 
quod erat demonstrandum. 


LI. 

Inuenire rectam ex duobus nominibus quartam. 
“4 TE Exponantur duo numeri ΑΓ, ΓΒ eius 
modi, ut 4 B neque ad BI'neque ad AT'ratio- 
4 nem habeat, quam numerus quadratus ad nu- 
r merum quadratum [prop. XXVIII lemma]. et 
| g ponatur rationalis “7, et rectae 4 longitu- 
T | dine commensurabilis si& EZ. itaque EZ 
|, rationalis est. et fiat ΒΑ: 4D— EZ':zH? 
-H (prop. VI coroll] itaque EZ*, ZH? com- 
mensurabilia sunt [prop. VI] itaque etiam ZH ra- 


in le 


δεῖξαι} 122 P, om. BFVb. 21. τὸν BT" ἑκάτερον αὐτῶν 

Theon (BFVb). ΒΓῚ com ex ΑΓ m. 1P. μῆτε — 88. 

AI'om. Theon (BFVb). — 24. ἐστίν B. 36. BA| A"B' F. 

ἀφιθμόρ) om. V. ΓΑ F. 26. σύμμετρος Ὁ, cov. το. V. 
1o* 
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ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς EZ τῷ ἀπὸ τῆς ZH: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ 
καὶ 5 ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πρὸς τὸν 4Γ λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑ- 
μόν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν᾽ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ ΖΗ μήκει. 
αἱ EZ, ZH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ὥστε ἡ EH ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστέν. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ τετάρτη. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ Β΄4 πρὸς τὸν AI, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH [μείξων δὲ ὃ ΒΑ 
τοῦ AI'], μεῖξον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ. ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΖΗ, 
Θ' ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς ὁ AB ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 
ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O. ὃ δὲ 
4 B πρὸς τὸν ΒΓ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγω- 
νος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὴν ἣ ΕΖ τῇ Θ μήκει" ἡ ΕΖ ἄρα τῆς HZ 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν 
αἱ EZ, ΖΗ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 
ΕΖ τῇ 4 σύμμετρός ἐστι μήκει. 

Ἢ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


1. Post ΖΗ add. ῥητὴ δὲ (seq. ras. 1 litt. ΕἾ ἡ EZ b, m. 

2 F. ῥδητὴ ἄρα] ἡ EZ ῥητὴ ἄρα V m. 2, ῥητή ἐστιν ἄρα b. 
ἐστί] om. b, ἐστίν PB. 428. καί] (prius) om. ΒΕ. B 4] 
AB P. οὐκ] postea add. m. 1 F. 6. τῇ] τῆς b. 7. εἰσιν B. 
8. ἐστί BV, comp. Fb. 9. δή! supra scr. m. 1 P. καί] 
m.2 F. 10. ΒΑ] corr. ex 4B V. τόν om. Bb, corr. ex 
ro m. rec. P. 11. μείξων — 19. AT'| wg. m. 1 in ras. P. 
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lionalis est. οὖ quoniam B 4: A4I' rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadra- 
tum, ne EZ? quidem ad Z H? rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
EZ, ZH longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. 
itaque EZ, ZH rationales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles. quare EH ex duobus nominibus est 
(prop. XXXVIJ]. 

Iam dico, eandem quartam esse. nam quoniam est 
B4: AI'— EZ?*:ZH*, erit ΕΖ» ZH? [V, 14]. sit 
igtur EZ?! — ZH?-- Θ᾿. itaque conuertendo (V, 19 
exoll] 48: ΒΓ -- EZ?:0?. uerum 4B: ΒΓ rationem 
nm habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dium. itaque ne EZ? quidem ad 6? rationem habet; 
qim numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare EZ, € longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
IX| EZ? igitur excedit ZH? quadrato rectae sibi in- 
cmmensurabilis. et EZ, ZH rationales sunt potentia 
lantum commensurabiles, οὐ EZ, 4 longitudine com- 
Rensurabiles sunt. 

Ergo EH ex duobus nominibus est quarta [def. 
al. 4]; quod erat demonstrandum. 


11. BA] 4 e corr. V. 19. τῆς} (prius) om. P. 13. vo] 
τὸ F, 16. τόν] om. BFb. 18. 0] ΘΑ b. 20. ἐστίν] om. 
Fb. ἄρα] om. F. τῆς corr. ex τῇ V. HZ] corr. ex 
ZH N EH F. 21. συμμέτρου b, corr. m, rec., et F, corr. 


m. ἑαυτῇ μήκει F. 24. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, 
om. BPY. 


10 
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νβ΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτην. 

᾿Εχκκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4Γ, ΓΒ, ὥστε τὸν 
AB πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν λόγον μὴ ἔχειν, Ov τετρά- 
ycvog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ ἐκκεί.- 
σϑω ῥητή τις εὐθεῖα Ί Ζ, καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω 
[μήκει] ἡ EZ ῥητὴ ἄρα 3 EZ. καὶ γεγονέτω ὡς ὁ 
I'4 πρὸς τὸν 48, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ. ὁ δὲ ΓΑ πρὸς τὸν AB λόγον οὐκ ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον &ouOuov: οὐδὲ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος «ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. αἵ 
ΕΖ, ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΕΗ. 

“έγω δή, ὅτι καὶ πέμπτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἰστιν ὡς ὁ DI'4 προς τὸν AB, οὕτως 
vo ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ἀνάπαλιν ὡς ὁ 
B.4 πρὸς τὸν AID, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΕ" μεῖξον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΖΕ. ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΗΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν 
EZ, 0: ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ AB ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν BI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς Θ. ὁ δὲ AB πρὸς τὸν ΒΓ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν 


8. τόν corr. ex xo V. T. μήκει} om. P. EZ] ZH 
Theon (BFVb) HZ m. rec. P. fiit ἄρα ἡ EZ] óqvr ἄρα 
ἡ ZH V, mg. ῥητὴ τῇ ἄρα HZ m. 2. ΕΖ] ZH Theon (BF, 
HZ P m.rec. 8. EZ] Z post ras. 1 liic V, ZH F, HZ Bb, 
P m. rec. 9. ZH] ZE Theon (BF V), m. rec. P. Deinde 
add, σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς HZ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΕ" δητὴ 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ZE. καὶ ἐπεί Theon (ΒΡ V) P m. rec. (ΖΗ 
pro HZ). δέ] om. Theon (BF Vb). τόν] om. BFb. 11. 
τῆς] (prius) m. 2 B. | EZ] HZ FVb, m. 2 B, m. rec. P. 
ρα} om. B. πρὸς τὸ ἀπόλ τὰ, ἃ B. "LHXT, "LE BFVb, 
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Inuenire rectam ex duobus nominibus quintam. 
Exponantur duo numeri AI, ΓΒ eius modi, ut 4B 
ad neutrum rationem habeat, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum [prop. XXVIII lemma], et 
ponatur recta aliqua rationalis 2f, et 


Ϊ ΤΡ rectae 4 commensurabilis sit EZ. itaque 

ip 4 | EZ rationalis est. et fiat 

| ΤΖ ΓΑ4:48-- ΕΖ): ΖΗ" 

a [prop. VI coroll]. ΓΑ͂ autem ad 4B ra- 

* tionem non habet, quam numerus qua- 
je Q Qratus ad numerum quadratum. itaque 


ne EZ? quidem ad Z H* rationem habet, 
qiàm numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare EZ, ZH rationales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles [prop. IX]. ergo EH ex duobus no- 
Binibus est [prop. XXXVI]. 
iam dico, eandem quintam esse. nam quoniam est 
Dl4: AB—EZ!:ZH?, e contrario [V, 7 coroll] est 
B4: AD — ZH*:ZE? itaque HZ! — ZE? [V, 14]. 
si igitur HZ? — EZ? -ἰ- 9?. itaque conuertendo [V, 


Ἰη, rec, P. 19. τετράγωνος F, corr. m. 1. ἀριϑμόν ὔ m. 
2 V. Deinde add. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 7 ΗΖ τῇ ΖΕ (τῇ ΖΕ 
om. V) μήκει b, mg. m. 1 F, m. 2 V. 18. εἰσιν PB. 14. 
ἄρα] om. P. EH] Hecor.m.1b. 16. καί] m. 9 F. 
17. ΕΖ] P; HZ BVb, P m. rec.; ZH F. ZH]P, ZE 
BFVb, P m.rec. Ante ὡς add. ἄρα m. rec. P. 18. οὕτως] 
om ΒΥ.  ZH]P, EZ BFVb, P m. re. 19. ZE] P, 
ZH BFVb, P m. rec. Dein add. o δὲ BA τοῦ ΑΓ' μείξων 
(corr. ex μεῖξον) ἐστί V; usitov (μείξων m. rec. b) δὲ τὸ (ὃ m. 
rec. b) B.4 τοῦ ATI'b, in ras. F. μεῖζον ἄρα] sustulit rep. 
in F. ἄρα ἐστί. τό] m. 2 F.  HZJ P, EZ BFVb, 
P m. rec.; item lin. 20, 22. 20. τῆς] om. P.  ZE]PR,ZH 
BFVb, P m. rec. τῷ] supra scr. m. 1 b, postea add. m. 1 V, 
corr.ex τό Fm. 1. | 21. EZ] P, HZ BE, m. tec. P, 3o vex N. 
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τετράγωνος ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" οὐδ᾽ 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ Θ μήκει" ὥστε ἡ 
ΖΗ τῆς ΖΕ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἕαυ- 
τῇ. καί εἰσιν αἴ ΗΖ, ΖΕ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι, καὶ τὸ ΕΖ ἔλαττον ὄνομα σύμμετρόν ἐστι τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4 μήκει. 

Ἢ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη" ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

νγ΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτην. 

᾿Ἐχκκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4Γ, ΓΒ, ὥστε τὸν 
AB πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ ἔστω δὲ 
καὶ ἕτερος ἀριϑμὸς ὁ 4 μὴ τετράγωνος ὧν μηδὲ πρὸς 
ἑκάτερον τῶν ΒΑ, 4Γ λόγον ἔχων, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ ἐκκείσϑω τις 
ῥητὴ εὐθεῖα ἡ E, καὶ γεγονέτω ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 
AB, οὕτως το ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH: σύμ- 
μετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς E τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ. καί ἐστι 
ῥητὴ ἡ E' ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ οὐκ ἔχει 


1. τετράγωνον] corr. ex τετράγωνος m. 1 b. 2. ZH] P, 

EZ BFVb, P m. rec.; item lin. 4, 65. 6| ras. 1 htt. V. 
4. ἐστίν] om. ΒΥ. 6. τῆς] corr. ex τῇ V b. ZE] P, 
ZH BFVb, P m. rec. συμμέτρου F, corr. m. 2. 6. εἶσι V, 
comp. Fb.  eí] m. rec. P. αἷ HZ, ΖΕ] om. FVb; αἵ EZ, 
ZH supra scr. m. 2B. 7. EZ] P, ZH BFVb, HZ m.rec. P. 
9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. 18. 4Γ]ἠ 4, 
seq. ras. 1 litt, F. τόν] corr. ex τό m. 2 B. 16. μήτε P. 
17. BA] supra scr. I' m. 1 b, 4B F et V, sed corr. ἔχειν 
V, sed corr. 18. καί7 m. 2 F. — 20. οὕτως καί V. σύμ- 


LAg7006 Theon (BF Vb), P m. rec, 21. ἄρα ἐστίν FV. τό .--- 


ELEMENTORUM LIBER X. 153 


19 coroll] 4B:BI'— HZ?:0*. uerum 48: ΒΓ ra- 
tionem non habet, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum. itaque ne ZH? quidem ad 6* 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque ZH, € longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. IX]. quare ZH? excedit Z E? quadrato 
rectae sibi incommensurabilis. et HZ, ZE rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles, οὗ minus nomen 
EZ rectae rationali propositae z/ longitudine commen- 
surabilis est. 

Ergo EH ex duobus nominibus est quinta [def. 
alt. 5]; quod erat demonstrandum. 


LIII. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus sextam. 
Exponantur duo numeri AI', DB eius modi, ut 
44 B ad neutrum rationem habeat, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum, sit autem etiam alius 
numerus Z/ non quadratus neque ad alterutrum B 4, 
AT rationem habens, quam numerus quadratus ad 
74 numerum quadratum [prop. XXVIII lemma]; 
| r g et ponatur recta rationalis E, et fiat 
» 4:A4B — E*:ZH* 
| Tr - [prop. VI coroll]. itaque E?, ZH? commen- 
lp surabilia sunt [prop. VI]. et E rationalis est; 
K itaque etiam Z H rationalis est. et quoniam 


H Z4 : A B rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne E? 
7e quidem ad ZH? rationem habet, quam nu- 


ZH]: E τῇ (τῷ ἀπὸ τῆς P) ZH δυνάμει Theon (BFVb), P 
m. rec. ἔσει B. 299. ἐπεί) m. 9 B, ov. V. 
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ὁ 41 πρὸς τὸν 48 λόγον, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸὺς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E ἄρα 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀρι- 
ϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' ἀσύμμετρος ἄρα ἡ 


5 Ej ΖΗ μήκει. γεγονέτω δὴ πάλιν ὡς ὃ ΒΑ πρὸς 


1 


e 
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τὸν AI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ. 
σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZH τῷ ἀπὸ τῆς ΘΗ. (t 
τὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς OH: ῥητὴ ἄρα ἡ OH. καὶ ἐκεὶ 
ὁ Β4 πρὸς τὸν 4Γ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' ἀσύμμετρος ἄρα 
dor» ἡ ΖΗ τῇ ΗΘ μήκει. αἱ ZH, HO ἄρα (ml 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων 
ἐστὶν ἡ ΖΘ. 

Δεικτέον δή, ὅτι καὶ ἕκτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς Ó 4 πρὸς τὸν AB, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ἔστι δὲ καὶ ὡς ὑ 
BA πρὸς τὸν 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΗΘ, δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Z1 πρὸς τὸν AT, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ὁ δὲ 4 
πρὸς τὸν ΑΓ λίγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀρυϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E Gt 
προς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριῦ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
Ε τῇ ΗΘ μήκει. ἐδείχϑη δὲ καὶ τῇ ΖΗ ἀσύμμετρος" 
ἑκατέρα ἄρα τῶν ΖΗ, ΗΘ ἀσύμμετρός ἐστι τῇ Ε μήκει. 
καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ͂ πρὸς τὸν AI, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ, μεῖξον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 

7. ἀσύμμετρον F, sed corr. OH] in ras. V, H6 Fb. 
Deinde add. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH Theon (BF Vb). — 8. doa 
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merus quadratus ad numerum quadratum. itaque ΚΕ, ΖΗ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. iam 
rursus fiat B4: 4I' τῷ ZH?: HO? [prop. VI coroll]. 
itaque ΖΗ", 6H? commensurabilia sunt [prop. VI]. 
itaque € H? rationale est; quare ΘΗ͂ est rationalis. et 
quoniam B.4: 4I' ralionem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne ZH? .quidem 
ad ΗΘ" rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque ZH, HO longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. quare ZH, ΗΘ ra- 
lionales sunt potentia tantum commensurabiles. itaque 
ΖΘ ex duobus nominibus est. 

iam demonstrandum, eandem sextam esse. nam 
quoniam est 4:4 B — E*:ZH?*,et B 4: AU — ZH*:H0?, 
ex aequo erit [V,22] 4: 4I'— ΕΞ: H€*. uerum 4: 4T 
ralionem non habet, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum. itaque ne E? quidem ad H6*: 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque E, HO longitudine incommensu- 
rabiles sunt [prop. IX]. demonstrauimus autem, etiam 
E, ZH incommensurabiles esse. itaque utraque ZH, 
HO rectae E longitudine incommensurabilis est. et 
quoniam est. ΒΑ: AI'—— ZH?*: HO*, erit ZH? H9? 
[V, 14]. iam sit ZH* — ΗΘ" -|- K?*. quare conuertendo 
LV, 19 coroll.] erit 4B: BI'—ZH?: K?. uerum A4B:BTI 
καί Theon (BFVb). .— ῥητή — ΘΗ] mg. V. HOP. 9. 
BA] 4B' F. 10. οὐδέ] οὐδ᾽ ἄρα FVb, οὐκ ἄρα B. τό] 
τά F. 14. εἰσιν B. 18. ἔστιν Β. 19. B4] AB P. 91. 
δέ] m. 2 F. — 23. οὐδέ] οὐδ᾽ ἄρα Theon (BFVY). eed 
om. Theon (BF Vb). 26. HZ F. 97. ἑκατέρα — E] ἡ 
ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν LH, HO ἐστιν ELE V. ἄρα] m 


Scr. F. 88. οὕτως om. b, m. 2 Post ΗΘ 
μείξων δὲ 0 4B τοῦ AT' V, μεῖξον) Vis Y 
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ZH τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ἔστω οὖν và ἀπὸ [τῆς] ZH 
ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΗΘ, K* ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς ὃ AB 
πρὸς ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K. ὃ 
δὲ 48 πρὸς τὸν ΒΓ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ὥστε οὐδὲ τὸ 
ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K λόγον ἔχει, ὃν τετράγω- 
νος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἀσύμμετρος 


ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ Καὶ μήκει" ἡ ΖΗ ἄρα τῆς ΗΘ 


μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν 
αἱ ΖΗ, ΗΘ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ οὐ- 
δετέρα αὐτῶν σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐκκειμένῃ 
ῥητῇ τῇ Ε. 

Ἢ ZO ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἕκτη: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

. Amuy o. 

Ἔστω δύο τετράγωνα τὰ 4B, ΒΓ καὶ κείσϑωσαν 
ὥστε ἐπὶ εὐθείας εἶναι τὴν 4B τῇ ΒΕ ἐπὶ εὐϑείας 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ZB τῇ ΒΗ. καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ 
ΑΓ  παραλληλόγραμμον' λέγω, ὅτι τετράγωνόν ἐστι 
τὸ 4Γ, καὶ ὅτι τῶν 48, ΒΓ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ 
ΖΗ, καὶ ἔτι τῶν 4Γ, ΓΒ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ AT 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 4B τῇ ΒΖ, ἡ δὲ ΒΕ 
τῇ ΒΗ, ὅλη ἄρα ἡ 4Ε ὅλῃ τῇ ΖΗ ἐστιν ἴση. ἀλλ᾽ 
ἡ μὲν AE ἑκατέρᾳ τῶν 40, KI' ἐστιν ἴση, ἡ δὲ ZH 
ἑκατέρᾳ τῶν AK, ΘΙ ἐστιν iom καὶ ἑκατέρα ἄρα 
τῶν 40, ΚΓ' ἑκατέρᾳ τῶν AK, ΘΓ ἐστιν ἴση. ἰσό- 
πλευρὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 4Γ παραλληλόγραμμον" ἔστι δὲ 
καὶ ὀρϑογώνιον᾽ τετράγωνον ἄρα ἐστὶ τὸ 4Γ. 


1. ΖΗ] ZO b. τῆς] om. P. τῆς] om. Pb. — 8. τόν 
BD V. τῆς ZH FV. «4. πρὸς τὸν BI'] mg. m. 1P. 6. 


, 


σῆς ZH FV. 7. ἀσύμμετρα P, corr. vo. 1. 9. ovu- 
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rationem non habet, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum. quare ne ZH? quidem ad K? 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque ZH, K longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. IX]. itaque Z H? excedit H6? qua- 
drato rectae sibi incommensurabili. et ZH, ΗΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles, et 
neutra earum rationali propositae E longitudine com- 
mensurabilis est. 

Ergo ΖΘ recta ex duobus nominibus est sexta [def. 
alt. 6]; quod erat demonstrandum. 


Lemma. 


Sint duo quadrata 4B, BI' et ita ponantur, ut ΖΒ, 
BE in eadem recta sint. itaque eliam ZB, BH in 
K H eadem sunt recta. et expleatur paral- 

| | lelogrammum AI* dico, “Γ᾿ quadratum 
΄ Β esse, οὗ 77 H medium esse proportionale 
A Z 


ἢ 

Ε 
ΙΝ | | e inter 4B, BI, et praeterea Z1 l'' medium 
esse proportionale inter AI ΓΒ. 


nam quoniam 2 B — ΒΖ, BE-—BH, erit. 4 E— HZ, 
uerum ZE-— 40 — ΚΓ, ZH-- 4 ΚΈΉΞΘΓ (1, 841. 
quare etiam 
40 -— KI-—A4Kz2£z98l. 


μέτρου F, corr. m. 9. ἑαυτῇ μήκει F. 11. αὐτῶν] τῶν 

ΖΗ, ΗΘ Theon (BFVb). στιν Ῥ. ἐγκειμένη Ε. 12. 

E] EH b, H add. m. 2 F. 418. ἡ] om. Ὁ. ὄπερ ἔδει δεῖξαι] 

comp. P, om. BFVb. 18. ἐστίν B. 19. ὅτι τὸ AT" V. 
ἐστιν P. 20. τὸ ADT] om. V. ὄτι] ἔτι BE, supra scr. 

ὅτι m. ὁ. 21. ἐστιν P. 22. ZB B. 94. Post ἴση del. 

ἀλλ᾽ ἡ μὲν ΔῈ ἑκατέρῳ m. 1 P. | HZ BFV. δῦ Dl'6 V. 
ἄρα] om. b. 286. 46] A postea add. V. 41. ἐστίν P. 
ἔστιν PB. 28, ἐστίν P. 


10 


1ὅ 


20 


25 
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Kol ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ZB πρὸς τὴν BH, οὕτως ἡ 
4B πρὸς τὴν ΒΕ, ἀλλ ὡς μὲν ἢ ZB πρὸς τὴν BH, 
οὕτως τὸ 4B πρὸς τὸ 4H, ὡς δὲ ἡ 48 πρὸς τὴν 
ΒΕ, οὕτως τὸ 4H πρὸς τὸ BI, καὶ ὡς ἄρα τὸ AB 
πρὸς τὸ ZH, οὕτως τὸ 4H πρὸς τὸ ΒΓ. τῶν AB, 
ΒΓ' ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΔΗ. 

“Μέγω δή. ὅτι καὶ τῶν ATI, ΓΒ μέσον ἀνάλογόν 
[ἐστι] τὸ AI. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 424 πρὸς τὴν 4Κ, οὕτως 
ἡ ΚΗ πρὸς τὴν HI* ἴση γάρ [ἐστιν] ἑκατέρα ἕκατέ- 
ρᾳ᾽ καὶ συνθέντι ὡς ἡ 4Κὶ πρὸς ΚΖ, οὕτως ἡ ΚΓ 
πρὸς ΓΗ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΑΚ πρὸς ΚΩ͂, οὕτως 
τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ, ὡς δὲ ἡ ΚΓ πρὸς ΓΗ, οὕτως 
τὸ 4Γ πρὸς ΓΒ, καὶ ὡς ἄρα τὸ 4Γ πρὸς 4I, ob- 
τῶς τὸ ΖΓ προς τὸ BI. τῶν AD, ΓΒ ἄρα μέσον 
ἀνάλογόν ἐστι τὸ 441" ἃ προέκειτο δεῖξαι. 


νδ΄. 

Eàv χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης, ἡ τὸ χωρίον δυνα- 
μένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων. 

Χωρίον γὰρ τὸ 4 περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης τῆς 44 λέγω, 
ὅτι ἡ τὸ 4Γ yogíov δυναμένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλου- 
μένη ἐκ δύο ὀνομάτων. 


8. τὴν BE — ὅ. BI] postea ἴπ8. τω. 1 Ε. 4. οὕτω B. τ 
τη. 3 F. τὸ BI'corr.ex τὴν BI'm.2 B. ὅ. οὕτω B. 
ἄρα] em. b. 8. ἐστι] om. b. 10. τήν] om. BFb. ἐστι 
om. P. ἕκατέ fes) $m P. 11. τὴν Kd V. 19. τὴν ΓῊ 

» K4 V. IH V. 14. τὸ ΓΒ V, geq. r 
1 ΖΓ] τὸ Εν Ὗ. τ᾿. ATYTAN. τὸ ΒΓῚ] 
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ilaque parallelogrammum 44 Γ' aequilaterum est; est 
autem idem rectangulum. ergo ΑΓ quadratum est. 

et quoniam est ZB: BH — 4B: BE, οἱ ZB: BH — 
A4B:4H, 4B: BE-— AH: BI'[VI, 1], erit etiam 
4B:4H — 4H: BI. ergo 4H medium est pro- 
portionale inter 4B, BI. 

Iam dico, ΖΓ. etiam medium proportionale esse 
inter 4I, ΓΒ. 

nam .quoniam est 44:4 Κ — KH:HI' (nam 
utraque utrique aequalis est), et componendo [V , 18], 
AK: K24—KI:IH,estautem 4K: Κατ ADI:I4, 
KI:DTH-A4I:DB, ent etiam ADI: AI'— AT: ΒΓ. 
ergo ΖΓ medium est proportionale inter AI', ΓΒ; 
quae propositum erat demonsirare. 


LIV. 


Si spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus prima comprehenditur, recta spatio aequalis 
4 HE Z quadrata irrationalis est ex duo- 

bus nominibus, quae uocatur. 


(—TITf 
| | | | Spati im AI recta ra- | 
B OK A T pa jum enim recta ra 


tional 4B et recta ex duobus 


| m nominibus prima 4421 compre- 

Μ--- Ἢ - hendatur. dico, rectam spatio 

AI' aequalem quadratam ir- 

| | rationalem esse ex duobus no- 
Σ Ο minibus, quae uocatur. 


Β, ΓΒ Fb. 16. ὅ] ὅπερ Theon (BF Vb). —— Post δεῖξαι 


Md o :»—P. 18. τῆς] m. 2 B. 22. χωρίον — 25. óse- . 
βάτωΨ} mg. m. 1 F. 22. AT'] 4ΒΓ 4 Theon (BEVV). 
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᾿Επεὶ γὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη ἡ 4 4, διῃ- 
ρήσϑω εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω τὸ μεῖξον 
ὕνομα τὸ JE. φανερὸν δή, ὅτι αἱ AE, ΕΔ ῥηταί 
εἰσι δυνάμει ucvov σύμμετροι, καὶ ἡ AE τῆς ΕΖ 

δ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἢ AE 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4B. μήκει. τε- 
τμήσϑω δὴ ἡ EZ δίχα κατὰ τὸ Ζ σημεῖον. καὶ ἐκπεὶ 

ἡ 4E τῆς E μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσ- 
10, 0vog, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ, ἴσον παρὰ τὴν μείξονα 
τὴν AE παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, εἰς 
σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. παραβεβλήσϑω οὖν παρὰ 
τὴν 4E τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσον τὸ ὑπὸ AH, ΗΕ’ σύμ- 
μέτρος ἄρα ἐστὶν ἡ AH τῇ ΕΗ μήκει. καὶ ἤχϑωσαν 
ιῦ ἀπὸ τῶν H, E, Z ὁποτέρᾳ τῶν 48, ΓΖ παράλληλοι 
αἴ HO, EK, Ζ4' καὶ τῷ μὲν 40 παραλληλογράμμῳ 
ἴσον τετράγωνον συνεστάτω τὸ ΣΝ, τῷ δὲ HK ἴσον 
τὸ ΝΙ]], καὶ κείσϑω ὥστε ἐπὶ εὐθείας εἶναι τὴν ΜΝ 
τῇ NA" ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΡΝ τῇ ΝΟ. καὶ 
20 συμπεπληρώσϑω τὸ ZII παραλληλόγραμμον τετρά- 
γῶνον ἄρα ἐστὶ τὸ ΣΙ. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν AH, 
HE ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EZ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AH 
πρὸς ΕΖ, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς EH: καὶ ὡς ἄρα τὸ 40 
πρὸς EA, τὸ EA πρὸς KH: τῶν 40, ΗΚ ἄρα μέδον 
26 ἀνάλογόν ἐστι τὸ EA. ἀλλὰ τὸ μὲν AO ἴσον ἐστὶ 


2. E] e corr. m. rec. P. 3. δή] corr. ex δέ B. 4, 
εἰσιν P. ἀσύμμετροι F, sed corr. 5. ἀσυμμέτρου b, sed 
corr.; H E F supra add. á- m. 2. καί) om. F. ΕΑ F. 
δή] ὃ 8. ἀσυμμέτρου b, sed corr. 9. τετάρτῳ] z^ " 

τοῦ] a B. τῆς] e corr. v. 12. σύμμετρον P. διέλη 
V b, διέληε corr. in διελεῖ F, διελεὶ B. Dein add. μήκει V. 18. 
à ὑπὸ τῶν PY. HE] ΗΘ P. 14. AHY H. e eorr. m. 1 V. 
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nam quoniam “2 ex duobus nominibus prima est, 
in E in nomina diuidatur, et maius nomen sit AE. 
manifestum igitur, 4E, ΕΖ) rationales esse potentia 
lantum commensurabiles, οὐ 44 E? excedere EZ? qua- 
drato rectae sibi commensurabilis, et 4E rationali 
propositae 4B longitudine commensurabilem esse [def. 
alt. 1 iam EZ in Z puncto in duas partes aequales 
secetur. οὖ quoniam 4 E? excedit E 7f? quadrato rectae 
sibi commensurabilis, si quartae parti quadrati minoris, 
hoc est quadrato EZ?, aequale maiori 4E adplicatur 
parallelogrammum figura quadrata deficiens, eam in 
partes commensurabiles diuidit [prop. XVII]. adplicetur 
igitur rectae 4E quadrato EZ? aequale 4H »« HE. 
itaque 4 H, EH longitudine commensurabiles sunt. et 
ab H, E, Z alterutri 4B, ΓΖ“ parallelae ducantur 
ΗΘ, EK, Z4. et parallelogrammo 49 aequale qua- 
dratum £N construatur, et NII — HK ΠῚ, 14], et 
ita ponantur, ut MN, ΝΕ in eadem recta sint; quare 
eliam PN, NO in eadem sunt recta. et parallelo- 
grammum ZII expleatur; itaque ZII quadratum est 
[(u. lemma]. et quoniam est 4H »« HE — ΕΖ", erit 
AH: EZ — ZE: EH [VI, 11]. quare etiam 

40: EA4-—EA:KH [VI, 1]. 


EH] HE in ras. V. 15. H| m. 2 F. — 4B] A eras. F. 

l4]in ras. V, B4 F, ΔΙ! B. 3 16. EK] E postea ins. m. 
1F. Z4] mut. in AZ V, AZ BFb. παραλληλόγραμμον P, 
corr. m. 1. 17. ZN] Z corr. ex E BFb. 18. κεέσϑωσαν V. 

MN] corr. ex N m. 1 F. 19. éoc(v B. ΝΡ. 20. 
ZII] corr. ex ΕΠ B, item lin. 21. 21. τό] xo V. AHE b, 
οὗ corr. in 4H, EH m. 2 V, AH EF, et B, corr. m. 2. 23. 
τῷ] τό V. 28. πρὸς τήν V. ΖΕ] EZP. . EH] τὴν A 
ante H ras. i litt. V. 24. πρὸς τό, 8eq. ras. 1 litt, AX : 
E eras. V. - τὸ KH V. ἄρα] postea add, va. 1 V. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. ΤΙ. λλ 


1 


1 


2 


c 


0 


b 


e 
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τῷ ΣΝ, τὸ δὲ HK ἴσον «à ΝΠ’ τῶν ΣΝ, NII ἄρα 
μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ E. ἔστι δὲ τῶν αὐτῶν τῶν 
ΣΝ, NII μέδον ἀνάλογον καὶ τὸ ΜΡ' ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΕΜ τῷ MP" ὥστε καὶ τῷ ΟΞ ἴσον ἐστίν. ἔστι δὲ 
καὶ τὰ 40, HK τοῖς ΣΝ, NII ἴσα" ὅλον ἄρα τὸ 4Γ 
ἴσον ἐστὶν ὅλῳ τῷ ZI, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆς ΜΗ τε- 
τραγώνῳ᾽ τὸ ΑΓ ἄρα δύναται ἡ M&. 

Aéyo, ὅτι ἣ ΜΗ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. 

᾿Επεὶ γὰρ δύμμετρός ἐστιν my AH τῇ ΠΕ, σύμμε- 
τρός ἐστι καὶ ἡ ΑΕ ἑκατέρᾳ τῶν AH, HE. ὑπόκει- 
ται δὲ καὶ 7 AE τῇ 48 σύμμετρος" καὶ αἱ 4H, HE 
ἄρα τῇ 48 συμμετροί εἰσιν. καί ἐστι ῥητὴ ἡ 4B: 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἑκατέρα τῶν 4Η, HE" ῥητὸν ἄρα 
ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 40, ΗΚ, καί ἐστι σύμμετρον τὸ 
A0 τῷ ΗΚ. ἀλλὰ τὸ μὲν 40 τῷ ΣΝ ἴσον ἐστίν, 
τὸ δὲ HK τῷ ΝΠ' καὶ τὰ ΣΝ, NII ἄρα, τουτέστι 
τὰ ἀπὸ τῶν ΜΝ, NE, ῥητά ἐστι καὶ σύμμετρα. καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ ΕΖ μήκει, ἀλλ᾿ ἡ 
μὲν AE τῇ AH ἐστι σύμμετρος, ἡ δὲ 4Ε τῇ ΕΖ 
σύμμετρος, ἀσύμμετρος ἄρα καὶ ἡ AH τῇ EZ: ὥστε 
καὶ τὸ 4 τῷ EA ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀλλὰ τὸ μὲν 
ΑΘ τῷ ΣΝ ἐστιν ἴδον, τὸ δὲ ΕΖ“ τῷ ΜΡ' xal τὸ 
ΣΝ ἄρα τῷ MP ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ΣΝ 
τ ΣΝ] (bis) corr. ex EN B, item lin. 8, 5. 2. Ε 4] 
corr. ex ΛΜ m. 1 Ε. ἔστιν PB. 8. ἐστόν P. — 4. τό] corr. 
ex τῷ m. 1 P. ΜΡ τῷ EA Theon (BFVb). ὥστε καὶ τῷ] 
ἀλλὰ τὸ μὲν MP τῷ OX (corr. ex ΞΟ V) ἴσον ἐστὶ (ἐστίν B) 
τὸ δὲ EA (ΕΔ Ἐδ τῷ ZI, ὅλον ἄρα τὸ ED τοῖς MP Theon 
(BFVb) τῷ] corr. ex τό m. 1 P. ἐστίν] postea ins. m. 
1 F. 6. EN, IIN F. 6. τουτέστιν P. 9. AN YF, corr. 
m.1. HE]corr. ex EH m. 2 V, Ε΄ H' F. 10. EA ἕκατέ- 
eo» F. 11. σύμμετρος — 12. 4B] (prius) mg. m. 1F. 11. xa] 


prine xa V, Bm.2. αἴῇ ἡ EF,inras.B. ΕΗ. 12. εἰσι 
; comp. Fb. ἐστιν B. 18. ἐστίν ΡΏ. 14. ἐστίν] ἐστὶ καί V. 
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itaque E. medium est proportionale inter ΣΙΝ, ΝΠ. 
uerum eiiam MP inter eadem ΣΝ, NII medium est 
proportionale [u. lemma]. quare E 4— MP. itaque etiam 
EA-«0O5ÀA[I,43]. uerum etiam 40-]-H K —ZN-- N HI. 
quare totum!) A4I'— Z1] — ΜΗ“. ergo M quadrata 
spatio 4I' aequalis est. . 
dico, M ex duobus nominibus esse. nam quoniam 
ΔΗ rectae H E commensurabilis est, 4 E utrique rectae 
ΔΗ, HE commensurabilis est [prop. XV]. supposui- 
mus autem, etiam 4E, 4B commensurabiles esse. 
quare eliam 4H, HE rectae 4B commensurabiles 
sunt [prop. XII]. et 4B rationalis est. itaque etiam 
utraque 4H, HE rationalis est. quare etiam 46, 
H K rationalia sunt [prop. XIX], et 469, HK commen- 
surabilia. uerum 460 — ΣΝ, HK —NII. itaque etiam 
ΣΝ, NII, hoc est MN?, NA?, rationalia sunt et 
eommensurabilia. et quoniam 4 E, EZ longitudine in- . 
commensurabiles sunt, et. 4 E, 4H commensurabiles, 
el ZE, EZ commensurabiles, 4H οὐ EZ incom- 
mensurabiles sunt [prop. XIII]. quare etiam 46 et 
E.A incommensurabilia sunt (VI, 1; prop. XI]. uerum 
460 — ZN,EA4-—MP quare etiam ΣΝ, MP 1n- 
commensurabilia sunt. est autem ΣΝ: MP— ON: NP 
[VI, 1]. itaque ON, NP incommensurabiles sunt 
1) Nam EA —ZT-. AY. τς 
16. ZN] corr. ex EN B, item lin. 16. 15. ἐστιν ἴσον V. 
ἐστέ PBb, comp. F. 16. τα] τό F. ΝΠ ἄρα]. τῷ NII F. 
17. ἀσύμμετρα B. 18. ἀλλά Bb. 19. 4H]: corn: ex 
AB V. EZ] EZ ἐστι V. 290. καί] ἐστιν Y... Poet: HZ 
add. μήκει Vb, m. 2 B. 21. ἐστιν] om, ΒῈ3. &*. XN 
ΝΣ’ F. ws d. πὸ NN 
΄ τὲ 
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πρὸς MP, ἡ ON πρὸς τὴν NP: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
7 ON τῇ NP. ἴση δὲ ἡ μὲν ON τῇ MN, ἡ δὲ ΝΡ 
τῇ ΝΞ" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΜΝ τῇ NU. καί 
ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΜΝ σύμμετρον τῷ ἀπὸ τῆς NA, καὶ 
5 ῥητὸν ἑκάτερον αἱ MN, NA ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. 
'H M& ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ καὶ δύναται 
τὸ AI" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


νε΄. 

10 — 'Eàv χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρας, ἡ τὸ χωρίον δυ- 
ναμένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο μέ- 
δὼν πρώτη. 

Περιεχέσϑω γὰρ χωρίον τὸ 4ΒΓΖ ὑπὸ ῥητῆς 

15 τῆς 48 καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρας τῆς 4.4 
λέγω, ὅτι ἡ τὸ AT' χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων 
πρώτη ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρα ἐστὶν ἡ Α 4, 
διῃρήσθω εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὥστε τὸ μεῖξον 

20 ὄνομα εἶναι τὸ 4Ε' αἴ AE, Ez ἄρα ῥηταί εἰσι Óv- 
νάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ AE τῆς ΕΖ μεῖξον δύ- 
ναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ τὸ ἔλαττον ὄνομα 
ἡ EA σύμμετρόν ἐστι τῇ AB μήκει. τετμήσϑω ἡ E 
δίχα κατὰ τὸ Z, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EZ ἴσον παρὰ τὴν 

9ὅ AE παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ 
τῶν AHE σύμμετρος ἄρα ἡ 4Η τῇ HE μήκει. καὶ 

1. τὸ MP V. οὕτως ἡ V. τήν] οχ. BFb.  MPFE. 
ἐστιν ἄρα F. 2. PN P. ΝΜ. 4. τῆς] (prius) om. Fb, 
m.2B. NE] ME F. ὅ. εἰσιν B. 6. povovoy P. 7. ἐκ Ϊ 


ἢ ἐκ Pb. 12. ἐκ] ἡ ἐκ b. 14. Post γαρ del. τό B. 18. 
puo] om. Fb, m. 2 B, 90. AEY (2M) EA P, corr. in 4 
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[prop. XI. uerum ON —— MN, NP-NA. quare 
MN, NA incommensurabiles sunt. et ΜΝ, ΝΕ" 
commensurabilia sunt, ei utrumque rationale. MN, 
ΝΕ igitur rationales sunt potentia tantum commen- 
surabiles. 

Ergo ΜΗ ex duobus nominibus est [prop. XXXVI], 
el ME? — 4Γ; quod erat. demonstrandum. 


LV. 


Si spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus secunda comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis es ex duobus mediis prima, quae 
uoeatur. 

Spatium enim A4BI'4 rationali 4B et recta ex 
duobus nominibus secunda 471 comprehendatur. dico, 
reciam spatio A4lI' aequalem quadratam ex duobus 
mediis primam esse. 

nam quoniam 4471 ex duobus nominibus secunda 
est, in E in nomina diuidatur ita, ut 44 E maius nomen 
sil. itaque 4, E. rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, οὐ 4 E? excedit EZf* quadrato rectae 
sibi commensurabilis, et minus nomen Ef rectae 4B 
longitudine commensurabile est [def. alt. 2]. iam EZ 
in Z in duas partes aequales secetur, et quadrato EZ? 
aequale rectae 4E adplicetur 4H »« HE figura qua- 
drata deficiens. itaque 4H, ΗΕ longitudine commen- 
surabiles sunt [prop. XVII]. et per H, E, Z rectis 
AB, I'4 parallelae ducantur HO, EK, Z 4, et paral- 


m. rec. εἰσιν PB. 21. τῆς EZ] mg.m.1P. 22. ἔλασσον 
comp. 23. AB] A4 ins. m. 1 F. 24. «à core. ex. 
τὸ m. 1 E 25. τό] τῷ V. 26. AH, HE N & οὔτι. 
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διὰ τῶν H, E, Z παράλληλοι ἤχϑωσαν ταῖς AB, ΓΖ 
αἱ ΗΘ, EK, ZA, καὶ τῷ μὲν 40 παραλληλογράμμῳ 
ἴσον τετράγωνον συνεστάτω τὸ ΣΝ, τῷ δὲ HK ἴσον 
τετράγωνον τὸ NTII, καὶ κείσϑω ὥστε ἐπ᾽ εὐθείας εἶναι 
δ τὴν ΜΝ τῇ NA' ἐπὶ εὐθείας ἄρα [ἐστὶ] καὶ ἡ PN 
τῇ ΝΟ. καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ ZII τετράγωνον᾽ 
φανερὸν δὴ ἐκ τοῦ προδεδειγμένου, ὅτι τὸ M P μέσον 
ἀνάλογόν ἐστι τῶν ΣΝ, NII, καὶ ἴσον τῷ Ε 4., καὶ 
ὅτι τὸ 4Γ χωρίον δύναται ἡ MA. δεικτέον δή. ὅτι 
10 ἡ ΜΗ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη. ἐπεὶ ἀσύμμετρός 
ἐστιν ἡ AE τῇ ΕΖ μήκει, σύμμετρος Ób ἡ ΕΖ τῇ 
AB, ἀσύμμετρος ἄρα ἡ AE τῇ 48. καὶ ἐπεὶ σύμμε- 
τρός ἐστιν ἡ AH τῇ ΕΗ, σύμμετρός ἐστι καὶ ἡ AR 
ἑκατέρᾳ τῶν 4Η, HE. ἀλλὰ ἡ AE ἀσύμμετρος τ 
i15 4B μήκει" καὶ α 4Η, HE ἄρα ἀσύμμετροί εἰσι c 3 
AB. αἱ ΒΑ, AH, HE ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει uóve»-v 
σύμμετροι" ὥστε μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 4Θ, H E. 
ὥστε καὶ ἑκάτερον τῶν ΣΝ, NII μέσον ἐστίν. ex 
αἱ ΜΝ, NA ἄρα μέδαι εἰσίν. καὶ ἐπεὶ σύμμετρος ὧ 
20 4 H τῇ ΗΕ μήκει, σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ 40 τῷ HF, 
τουτέστι τὸ ΣΝ τῷ NII, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς MEIN 
1. Γ4]) BT, P4 P, corr. m. 1; ΔΓ Bb. 2. Z4] mut. in 
AZ V, AZ Fb. 8. Post τετράγωνον del τὸ NII m. ἃ P. 
EN B,sed corr. ὅ. NA] mut. in NZ V. ἐστί) om. P, 
ἐστίν B. 8. NII] IIN οἷ inras. V. 9. ΜΞ] MN, Ν Ἐξ 
corr. ex MN V; mg. m. 1 yo. MN, NE b. δὲ V. 10. 
μέσον F, corr. m. 1. ἐπεὶ γάρ F. — 12. ἄρα] ἄρα καί V. 
ἄρα ἐστίν F. — Post 48 add. μήκει V, m. 2 B. ἐπεί] om. E?- 
18. 5 HE F. ἐστιν B. 14. ἀλλά — 15. καί] καί ἐσπ' 4 
(ἔστιν B) ῥητὴ ἡ AE: δητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν 4H (AEF D» 
HE. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ AB, σύμμετρος δ᾽ 47 
AE ἑκατέρᾳ τῶν AH, HE, καί (om. B) Theon (BF Vb. 15 - 
$e] m. 2 F. σύμμετροι BF, sed corr. εἶσιν PB.  1$9- 
Ὁ 


48 add. μήκει m. 2? B. B4] om. P. εἰσιν Β' 18 σ 
£es/ P V, comp. Fb. 19. εἰσί V, comp. Y V. — Aute ἡ add σ΄ 
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4 HE Z , lelogrammo 446 aequale con- 
struatur quadratum ΣΝ, par- 

| [di allelogrammo ΗΚ autem 
e K A N I1, eb ponantur ita, υὖὐ ΜΝ, 


NÀ in eadem recíia sint; 
itaque etiam PN, NO in 
eadem sunt recta. expleatur 
quadratum ΣΙ. ium ex iis, 
quae antea demonstrata sunt 

z o [prop. LIII lemma], adparet, 
MP medium esse proportionale inter ΣΝ, NII et 
— E4[p. 162, 1], et esse M3? — AT' [p. 162, 5]. 
iam demonstrandum est, M 5 ex duabus mediis primam 
esse. quoniam AE, EZ longitudine incommensura- 
biles sunt, οὐ EzZ1, 4B commensurabiles, 4E, 4B 
incommensurabiles erunt [prop. XIII]. et quoniam 
AH, EH commensurabiles sunt, etiam 4E utrique 
AH, HE commensurabilis est [prop XV]. uerum 
A E, AB longitudine incommensurabiles sunt. quare 
etiam 4H, HE reciae 4B incommensurabiles sunt 
[prop. XIII]. itaque B.4 et 4H, HE rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles. quare utrumque 4, 
HK medium est [prop. XXI]. quare etiam utrumque 
ΣΝ, ΝΠ medium est. ilaque etiam M N, NX mediae 
sunt. et quoniam .4H, HE longitudine commensura- 
biles sunt, etiam 440, HK, hoc est. ΣΝ, NII siue 
MN?, NX? commensurabilia sunt [VI, 1; prop. XI]. 
et quoniam AE, EZ longitudine incommensurabiles 
sunt, et 4E, 4H commensurabiles, οὐ Ezf, EZ com- 


M N 


ἐστιν B Vb, m. 2 F. 20. καὶ τὸ 40] eras. V. τῷ] τῇ Ρ. 
MK PF, corr. m. 2. 
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τῷ ἀπὸ τῆς ΝΕ [ὥστε δυνάμει εἰσὶ σύμμετροι αἱ .MN, 
NA] καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ ΕΖ μήκει, 
ἀλλ ἡ μὲν AE σύμμετρός ἐστι τῇ AH, ἡ δὲ ΕΖ τῇ 
ΕΖ σύμμετρος, ἀσύμμετρος ἄρα 7 AH τῇ EZ: ὥστε 
5 καὶ τὸ 40 τῷ EA ἀσύμμετρόν ἐστιν, τουτέστι τὸ ΣΝ 
τῷ ΜΡ, τουτέστιν 1] ON τῇ ΝΡ, τουτέστιν ἡ ΜΝ 
τῇ NA ἀσύμμετρός ἐστι μήκει. ἐδείχϑησαν δὲ αἱ MN, 
NE καὶ μέσαι οὖσαι καὶ δυνάμει σύμμετροι" αἱ ΜΝ, 
ΝΗ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. λέγω 
10 δή, ὅτι καὶ ῥητὸν περιέχουσιν. ἐπεὶ γὰρ ἡ 4Ε ὑπό- 
κειται ἑκατέρᾳ τῶν 4B, ΕΖ σύμμετρος, σύμμετρος 
ἄρα καὶ ἡ ΕΖ τῇ ΕΚ. καὶ ῥητὴ ἑκατέρα αὐτῶν᾽ ῥη- 
τὸν ἄρα τὸ EA, τουτέστι τὸ MP" τὸ δὲ MP ἐστι τὸ 
ὑπὸ τῶν ΜΝΞ. ἐὰν δὲ δύο μέσαι δυνάμει μόνον 
16 σύμμετροι συντεϑῶσι ῥητὸν περιέχουσαι, ἡ ὅλη ἄλογός 
ἐστιν, καλεῖται δὲ ἐκ δύο μέσων πρώτη. 
'H ἄρα ΜΗ͂ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη" ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


[4 


Ve. 

290 Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτης, ἢ τὸ χωρίον δυνα- 
μένη ἄλογός ἐότιν ἡ καλοὐμένη ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα. 

Χωρίον γὰρ τὸ ABI' A περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 

95 48 καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτης τῆς 44 διῃρη- 
μένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὦν !μεῖξόν ἐστι τὸ 
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mensurabiles, 4. H et EZ incommensurabiles sunt [prop. 
XIII. quare 460, E, hoc est ZN, MP, incommen- 
surabilia sunt, siue ON, NP, hoc est MN, N 5, lon- 
gitudine incommensurabiles (VI, 1; prop. XI]. demon- 
sirauimus autem, MN, ΝΞ et medias esse et potentia 
commensurabiles. itaque MN, N4 mediae sunt po- 
tentia tantum commensurabiles. iam dico, easdem 
spatium rationale comprehendere. nam quoniam sup- 
posuimus, zf E utrique 4B, EZ commensurabilem esse, 
etiam EZ, EK commensurabiles sunt. οὗ utraque 
rationalis est. quare ΕΖ“, hoc est M P, rationale est 
(prop. XIX]. uerum MP— ΜΝ» NA. sin duae 
mediae potentia tantum commensurabiles componuntur 
spatium rationale comprehendentes, tota irrationalis est, 
uocatur autem ex duabus mediis prima [prop. XXXVII]. 

Ergo M; ex duabus mediis prima est; quod erat 
demonstrandum. 


LVI. 

Si spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus tertia comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est ex duabus mediis secunda, 
quae uocatur. 

Spatium enim 4 BI'Z comprehendatur rationali 44 B 
εἰ recta ex duobus nominibus tertia 421 in nomina 
in E diuisa, quorum maius est 4E. dico, rectam 


ex EB m. rec. F. EZ] in ras. V. σύμμετρος] om. F. 12. 
ἄρα ἐστί P. EZ] mut. in ΖΕ V,ZEP. 18. τουτέστιν P. 
14. MN, ΝΞ V. μόνον om, BF V. 16. συντεθῶσιν 
PB. 7]|m.2F. 16. ἐστι V, comp. Pb. 17. MX] MHZ, 
del. Z, ἐστί] m. 2 F. 24, ῥητῆς] $Upra wer. $$. 
teens] sUpT& scr F. 26. ὧν] ὧν τό Y. ἔστω Ὅν. 
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ΔΕ" λέγω, ὅτι ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη ἄλογός 
ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 

Κατεσκευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. καὶ 
ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη ἡ 44, αἱ AE, EA 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ AE 
τῆς ΕΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ 
οὐδετέρα τῶν 4, E44 σύμμετρός [ἐστι] τῇ 418 μήκει. 
ὁμοέως δὴ τοῖς προδεδειγμένοις δείξομεν, ὅτι ἡ ΜΗ͂ 
ἐστιν ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη, καὶ αἱ MN, NA 
μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" ὥστε ἡ ΜΗ ἐκ 
δύο μέσων ἐστίν. 

Δεικτέον δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

[Καὶ] ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 4Ε τῇ 418 μήκει, 
τουτέστι τῇ ΕΚ, σύμμετρος δὲ ἡ AE τῇ ΕΖ, ἀσύμ- 
uevgog ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ EK μήκει. καί εἰσι ῥηταί" 
αἴ ΖΕ, EK ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
μέσον ἄρα [ἐστὶ] τὸ E.4, τουτέστι τὸ M P" καὶ περιέ- 
χεται ὑπὸ τῶν MNA: μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 

Ἢ ΜΕ ἄρα ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


4 


1. ἢ] supra scr. m. 1 b. 8. κατασκευάσϑω V b. γάρ] 
δέ V. — b. εἰσιν P. — Post 4Ε del. Ε4 ἄρα ῥηταί εἰσιν m. 
1P. 7. ond om. P. 8. τοῖς πρότερον δεδειγμένοις Theon 
CEA j| m. rec. P. 9. ἡ] postea ins. F. καὶ ὅτι 
αἴ BFV. 10. εἰν B. MXN] ΜΖ FV. 11. ἐστί BV, 
comp. Fb. 18. καί! m. 2 BF, om. Vb. ἐπεὶ οὖν V. 15. 
EZ| ZEP. EK] EH P. 16. εἰσιν PB. 17. ἐστί] om. 
BF V b. τουτέστιν P. 18. MN, N 5 b. μέσον — 19. 
MN 5X] mg. m. 2 F. 20. ΜΕ] MN, add. € m. 2 B; ΜΝ 
F'Vb. ἄρα] supra scr. m. 1 F. ἐστί] om. P. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι; om. ΒΡῪ 
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spatio 4I' aequalem quadratam irrationalem esse ex 
duabus mediis secundam, quae uocatur. 
Comparentur enim eadem, quae antea. οὗ quo- 
niam 4471 ex duobus nominibus tertia est, AE, EZ 
4 HEZ , rationales sunt potentia tan- 
tum  commensurabiles, et 
| | | | . A E? excedit Ez? quadrato 
ΘΑ A rectae sibi commensurabilis, 
P πῃ et neutra rectarum 21 E, E 4 
| - rectae 4.18 longitudine com- 
mensurabilis est [def. alt. 3]. 
iam eodem modo quo antea 
demonstrabimus, esse 
Σ Ο ΜΙ" -- 4Γ 
[dt. p. 162, 5], οὐ MN, NX medias esse potentia 
íantum commensurabiles [cfr. p. 166, 10 sq.]. quare 
M& ex duabus mediis est. 
iam demonstrandum est, eandem secundam esse. 
quonam ΖΕ, 4B, hoc est 4Ε, EK, longitudine in- 
commensurabiles sunt, et ΖΕ, EZ commensurabiles, 
EZ εἱ EK longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XIII] et rationales sunt; itaque Z E, EK rationales 
sub potentia tantum commensurabiles. quare E 4, 
hoe est MP, medium est [prop. XXI]. et rectis ΜΝ, 
ΝᾺ comprehenditur. itaque MN »« NX medium est. 
Ergo ΜῈ ex duabus mediis secunda est [prop. 
XXXVII]; quod erat demonstrandum. 
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vt. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς xol τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτης. ἡ τὸ χωρίον δυνα- 
μένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη μείξων. 

Χωρίον γὰρ τὸ AI' περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτης τῆς 44 διῃ- 
ρημένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ Ε, ὧν μεῖξον ἔστω 
τὸ AE' λέγω, ὅτι ἡ τὸ AI" χωρίον δυναμένη ἄλογός 
ἐστιν ἡ καλουμένη μείξων. 

Ἐπεὶ γὰρ ἡ 44 ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη, 
αἱ AE, EA ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
καὶ ἡ AE τῆς ΕΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἡ AE τῇ AB σύμμετρός [ἐστι] μήκει. τε- 
τμήσϑω ἡ 4Ε δίχα κατὰ τὸ Ζ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ 
ἴσον παρὰ τὴν AE παραβεβλήσϑω παραλληλόγραμμον 
τὸ ὑπὸ 4H, ΗΕ’ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AH τῇ 
ΗΕ μήκει. ἤχϑωσαν παράλληλοι τῇ 48 αἵ ΗΘ, ΕΚ, 
ZA, καὶ τὰ λοιπὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρὸ τούτου γεγονέτω᾽ 
φανερὸν δή, ὅτι ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη ἐστὶν 1 

A. δεικτέον δή, ὅτι ἣ ΜΗ ἄλογός ἐστιν ἡ καλου- 
μένη μείξων. ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AH τῇ EH 
μήκει, ἀσύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ 4Θ τῷ ΗΚ, τουτέστι 
τὸ ΣΝ τῷ ΝΠ’ αἱ MN, ΝΗ ἄρα δυνάμει εἰσὶν 


2. περιέχεται ῬΞΓ 4. μείζω V, sed corr. — 8. ἡ] om. Fb. 
AE P. χωρίον ἡ Fb. 10. ἐστίν P. 11. δἰσιν P. 12. 
τῆς] τῇ b. τῷ; corr. ex τό V. συμμέτρου, &- add. m. 2, 
BFb. 18. ἐστι om. P. 16. 4E| supra 4 scr. 4 b, E in 


ras. V. 16. ὑπὸ τῶν V. | AH]corr ex AE m. 1 F. 17. 
EH V. 18. ZA] in ras., seq. ras. 8 litt. V, Z in ras. m. 1 B. 


1οιπα] supra scr. V. ' ad] om. F'V. αὐτα] om. F. 21 
σύμμετρος F, corr. m. 2. ἐστιν] om. B. 22, τουτέστιτεστι P, 
corr, m, 1. 28, τῷ] corr. ex τό FV. ἄρα] om. b. εἰσὶ 


σύμμετρος V, corr. m. 2. 


ELEMENTORUM LIBER X. 113 
LVII. 


Si spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus quarta comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est maior, quae uocatur. 

Spatium enim ΑΓ rationali 4B comprehendatur 
οὐ 44 recla ex duobus nominibus quarta in E in 
nomina diuisa, quorum maius sib 4E. dico, rectam 
spatio 44I' aequalem quadratam irrationalem esse 
maiorem, quae uocatur. 

nam quoniam 42zf ex duobus nominibus quarta est, 
AE, EA ralonales sunt potentia tantum commensu- 

4 HE Z rabiles, et 4 E* excedit E.Zf* 


4 quadrato rectae sibi incom- 

| | | | mensurabilis, et 4E, 48 
8 Ka longitudine commensurabiles 

T H sunt [deff. alt. 4]. secetur 


4E in Z in duas partes 
aequales, et quadrato ΕΖ" 
aequale rectae 4 E adpli- 
m cetur parallelogrammum 
z o AH » HE. 
itaque 4H, H E longitudine incommensurabiles sunt 
[prop. XVIII]. rectae 4B parallelae ducantur ΗΘ, E K, 
Z.4, ei reliqua eodem modo, quo antea [p. 166, 1 sq.], 
fiant. manifestum igitur est, esse M E? — ΖΓ. iam demon- 
stirandum, M irrationalem esse maiorem, quae uocatur. 
quoniam 44 H, EH longitudine incommensurabiles sunt, 
etiam 440, H K, hoc est ΣΙΝ, NII, incommensurabilia 
sunt [VI, 1; prop. XI]. itaque MN, NX potentia 
incommensurabiles sunt. et quoniam 4E, 4B longi- 
tudine commensurabiles sunt, 4 K reXongie ew Nero. 
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ἀσύμμετροι. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἢ 4E τῇ AB 
μήκει. ῥητόν ἐστι τὸ A4K' καί ἐστιν ἴσον τοῖς ἀπὸ 
τῶν MN, ΝΕ" ῥητὸν ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MN, NA. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός 
[ἐστιν] d 4E τῇ AB μήκει, τουτέστι τῇ ΕΚ, ἀλλὰ 
ἡ 4Ε σύμμετρός ἐστι τῇ ΕΖ, ἀσύμμετρος ἄρα ἡ ΕΖ 
τῇ ΕΚ μήκει. αἱ ΕΚ, ΕΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι᾽ μέσον ἄρα τὸ 4E, τουτέστι τὸ MP. 
καὶ περιέχεται ὑπὸ τῶν MN, NAÀ' μέσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΜΝ, NA. καὶ ῥητὸν τὸ [συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MN, ΝΙΗ͂, καί εἰσιν ἀσύμμετροι αἵ 
ΜΝ, ΝΞ δυνάμει. ἐὰν δὲ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμ- 
μέτροι συντεϑώσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ vx αὐτῶν uécov, 
ἡ ὅλη ἄλογός ἐστιν, καλεῖται δὲ μείξων. 

'H ΜΗ ἄρα ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη μείξων, 
καὶ δύναται τὸ ΑΓ χωρίον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


νη΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτης; ἢ τὸ χωρίον δυνα- 
μένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ῥητὸν καὶ μέ- 
ὅον δυναμένη. 

Χωρίον γὰρ τὸ 4Γ περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτης τῆς 44 διῃ- 
ρημένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὥστε τὸ μεῖζον 
ὄνομα εἶναι τὸ 4 Ε' λέγω [δή], ὅτε ἡ τὸ 4Γ χωρίον 

1 EAP. 2. ἐστι] ἐστιν P, dein del. ἡ 4E τῇ AB τα.1. τό 
ecorrm.1V. 383. MN] NM P. ἐστί] om. B M 
om. b. b. ἐστιν] om. P. τουτέστιν P. F. 6. 


ἔστιν P. τῇ] τῆς P. 7. εἰσιν P. 8, τουτέστιν b. c0) 
corr. ex τῷ m. 1 F. 9. μέσον — 10. ΝΠ mg. m. 1P. 10. 
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XIX]. et 4K — MN?-- ΝΞ". quare etiam MN?-]- NA? 
rationale est. et quoniam ΖΕ, 4B, hoc est ΖΕ, EK, 
longitudine .incommensurabiles sunt [prop. XIII], et 
4E, EZ commensurabiles, EZ, EK longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. XIII]. itaque EK, EZ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. quare 
44 E, hoec est, MP, medium est [prop. XXI]. et rectis 
MN, NÀ comprehenditur. itaque MN »« NA medium 
est. et MN? -- NA? rationale est, et MN, NX po- 
tentia incommensurabiles sunt. sin duae rectae potentia 
incommensurabiles componuntur efíficientes summam 
quadratorum suorum rationalem, rectangulum autem 
medium, tota irrationalis est, uocatur autem maior 
[prop. XXXIX]. 

Ergo ΜΙ irrationalis est maior, quae uocatur, et 
MA? — AI' quod erat demonstrandum. 


LVIII. 


Si spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus quinta comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irralionalis est spatio rationali et medio 
aequalis quadrata, quae uocatur. 

Spatium enim “Γ᾽ comprehendatur rationali 4B 
et 44271 recta ex duobus nominibus quinta in E in no- 
mina diuisa, ita ut 4 E maius nomen sit. dico, rectam 
spatio “Γ᾽ aequalem quadratam irrationalem esse 


ὑπό] συγκείμενον ἐκ V. συγκείμενον) om. P. 11. ἐκ τῶν] 
supra scr. F. καί ἐστιν ἀσύμμετρος ἡ ΜΝ τῇ NX Theon 
(BFVb) 18. συντεϑῶσιν PB. 14, δέ comp. F. 16. ἐστι 
BV, comp. Fb. 19. καὶ τῆς] bis b. 26. δὴ] om. P. ἢ] 
supra scr. m. 1 P. 


10 


1ὅ 


20 


! 
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δυναμένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ῥητὸν καὶ μέσον 
δυναμένη. 

Κατεσκευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον δεδειγμέ- 
voig" φανερὸν δή, ὅτι ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη ἐστὶν 
ἡ MBA. δεικτέον δή, ὅτι ἡ ΜΗ͂ ἐστιν ἡ ῥητὸν καὶ 
μέσον δυναμένη. ἐπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἢ 4H 
τῇ ΗΕ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 40 τῷ O E, τουτ- 
ἕστι τὸ ἀπὸ τῆς ΜΝ τῶ ἀπὸ τῆς ΝΕ" αἱ MN, ΝΞ 
ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. καὶ ἐπεὶ ἡ 414] ἐκ 
δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη, καί [ἐστιν] ἔλασσον αὐτῆς. 
τμῆμα τὸ EZ, σύμμετρος ἄρα ἡ Ez τῇ AB μήκει. 
ἀλλὰ ἡ AE τῇ ΕΖ ἐστιν ἀσύμμετρος" xal ἡ 48 
ἄρα τῇ AE ἐστιν ἀσύμμετρος μήκει [αἱ B.4, AE 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι] μέσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ A4 K, τουτέστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΜΝ, 
NA. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ 4Ε τῇ AB μήκει, 
τουτέστι τῇ EK, ἀλλὰ ἡ AE τῇ ΕΖ σύμμετρός ἐστιν, 
καὶ ἡ ΕΖ ἄρα τῇ ΕΚ σύμμετρός ἐστιν. καὶ ῥητὴ ἡ 
EK: ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ EA, τουτέστι τὸ ΜΡ, τουτ- 
ἐστι τὸ ὑπὸ MNA: αἱ ΜΝ, NÀ ἄρα δυνάμει ἀσύμ- 
μετροί εἰσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. 


8. κατασκευάσϑω V, sed corr. — ydo] o9v.V. τοῖς προ- 
δεδειγμένοις Theon (BF Vb). 6. δέ F. 7. HE] corr. ex 
EH V. ἐστίν PB. 8. τῆς ΝΞῚ τῶν NX P. 9. σύμ- 
μετροι V, corr. m. 2. 4417 4 6 corr. V. 10. ἐστιν} om. P. 

19. ἀλλ F. 18. BA] mut. in 4B m. 2 V, AB FE. 14. 
slow B. 16. ἀσύμμετρος B, corr. m. 29. 1717. ἀλλ F. | 4E] 
eorr. ex BI', ut uidetur, V. ἐστι PBV, comp. F b. 18. 
Ante σύμμετρος ras. 1 htt. V. xol ῥητή] δητὴ 06 BF Vb. 

19. Post EX add. ῥητὴ ἄρα καὶ y EZ V. ΕΑ] supra add. 
44 m. 1b. τουτέστιν P. τουτέστιν P. 20. ὑπὸ vov F' V. 

2ZN, NA B. 21. εἰτιν PB. 242. δέ F. 
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spatio rationali e£ medio aequalem quadratam, quae 
uocatur. 
comparentur enim eadem, quae in superioribus de- 
monstrationibus. manifestum igitur est, esse ME? — AT' 
4 HE 7 Δ [Ρ. 162, 1 8q. J. lam de- 
monstrandum est, MA esse 
rectam spatio rationali et 
eK A medio aequalem quadratam. 
P mg nam quoniam 4H, HE in- 
U commensurabiles sunt [prop. 
" XVIII], 40, OE, hoc est 
MN?, NA?, incommensura- 
bilia sunt [VI, 1; prop. XI]. 
Σ O itaque MN, NX potentia 
incommensurabiles sunt. οὖ quoniam 447/ ex duo- 
bus nominibus est quinta, et minor pars eius est 
ΕΖ, ΕΖ εἰ AB longitudine commensurabiles sunt 
[deff. alt. 5]. uerum AE, Ezf incommensurabiles sunt. 
quare eliam 4B, AE longitudine incommensurabiles 
sunt [prop. XIITJ.?) itaque 4 K, hoc est MN? -- NA?*, 
medium est [prop. XXI]. et quoniam ZE, 4B, hoc 
est 4E, EK, longitudine commensurabiles sunt, et 
ΖΕ, EZ commensurabiles, etiam EZ, EK commensu- 
rabiles sunt [prop. XII. et EK rationalis est. itaque 
etiam E, hoc est MP siue MN»«N5, rationale est 
(prop. XIX]. itaque MN, ΝΕ potentia incommen- 
surabiles sunt summam quadratorum suorum mediam 
efficientes, rectangulum autem rationale. 


1) Cum lin. 13 ἄρα, quod edd. post AE habent, in 5. 
omittatur, malui delere αἱ ΒΑ — lin. 14 σύμμετροι. ἮΝ 


Huclides, edd. Heiberg et Menge. III. MN 


10 
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Ἢ ΜΗ ἄρα ῥητὸν xol uédov δυναμένη ἐστὶ καὶ 
δύναται τὸ 4 Γ χωρίον᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

νϑ'΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη 
ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη δύο μέσα δυναμένη. 

Χωρίον γὰρ τὸ 48 ΓΖ περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτης τῆς 44 διῃρη- 
μένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὥστε τὸ μεῖζον 
ὕνομα εἶναι τὸ 4Ε᾿ λέγω. ὅτι ἡ τὸ 4Γ δυναμένη ἢ 
δύο μέσα δυναμένη ἐστίν. 

Κατεσκευάσϑω [γὰρ] τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμένοις. 
φανερὸν δή, ὅτι [ἡ] τὸ AI? δυναμένη ἐστὶν ἡ ΜΆ, 
καὶ ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ ΜΝ τῇ NA δυνάμει. καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ ΕΑ τῇ 4B μήκει, αἱ ΕΑ, 
AB ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ μέσομ 
ἄρα ἐστὶ τὸ 4 K, τουτέστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΜΝ, ΝΗ. πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ ΕΖΔ 
τῇ 4 B μήκει, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΕ τῇ EK: 
αἱ ΖΕ, ΕΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ EA, τουτέστι τὸ ΜΡ, τουτέστι τὸ 
ὑπὸ τῶν MNA. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρος ἡ AE τῇ ΕΖ, 
καὶ τὸ ΑΚ và EA ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀλλὰ τὸ μὲν 

ἐστίν PB. 6. 1] postea ins. F. μέσας P, corr. m. E 


t. iris om. F. . ἡ — δυναμένη) mg. m. 1 P. 
(alt.) Aoyóg ἐστιν ἡ καλουμένῃ Vb,ecorr. F. 11. ἐστίν del. 
F, om. Vb. 19. κατασκευάσϑω V. γάρ om. P. 18. ἡ] 


om. PF. 16. ΕΑ] AE FVb. 

εἰσιν B. 17. ἐστίν P. “(ἀπὸ τῶν 'ix τῶν F. 18. NE) 

mut.in€N V. 19. Post 4B add. τουτέστιτῇ EK V. ἐστίν B. 
ΖΕ] EZ P. 20. αἴ καὶ αἱ BFb. εἰσι» P. 21. MP] 

corr. ex M E m. rec. b. τουτέστιν P. 22. 7] ἐστιν ἡ FV. 
28. σύμμετρος F. 


EA] AE' F, in ras. V. 16. 
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Ergo M5 recta spatio rationali et medio aequalis 
quadrata est [prop. XL], et ME? — AI'; quod erat 
demonsirandum. 

| LIX. 

Si spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus sexta comprehenditur, recta spatio quadrata 
aequalis irrationalis est duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata, quae uocatur. 

Spatium enim 4BI'4 comprehendatur recta ra- 
tionali 4B οὐ recta ex duobus nominibus sexta 4 Z 
in E in nomina diuisa, ita ut maius nomen sit 4E. 
dico, rectam spatio 4I' aequalem quadratam rectam 
esse duobus spatiis mediis aequalem quadratam. 

comparentur eadem, quae in superioribus demon- 
sirationibus. manifestum est igitur, esse ME? — AT, 

A HE Z et MN, ΝΗ potentia in- 


7 commensurabiles esse [p. 116, 
6 sq.] et quoniam EA, 
B — 6 K 4 1 AB longitudine incommen- 
Pg surabiles sunt [deff. alt. 6], 
EA eti AB rationales sunt 
M NOE 


potentia tantum commensu- 
rabiles. itaque 44K, hoc 
est MN?--NA?, medium 
Σ est [prop. XXI]. rursus quo- 
niam Ez, 4B longitudine incommensurabiles sunt 
[deff. alt. 6), ZE et EK incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. quare ZE, EK rationales sunt potentia tan- 
ium commensurabiles. itaque E, hoc est MP siue . 
MN»«NE, medium est [prop XXI] οὐ quoniam 
AE, EZ incommensurabiles suni, eüex AK, Wk 
3S | 
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AK ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπο τῶν MN, ΝΞ, 
τὸ δὲ EA ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν MNA: ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΜΝΑΕΗ͂ τῷ ὑπὸ 
τῶν ΜΝΞ. καί ἐστι μέσον ἑκάτερον αὐτῶν, καὶ αἵ 
5 ΜΝ, NA δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. 
'H ΜΗ ἄρα δύο μέσα δυναμένη ἐστὶ καὶ δύναται 
τὸ AI" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


[Δήμμα. 

᾿Εὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ εἰς ἄνισα, τὰ ἀπὸ τῶν 

10 ἀνίσων τετράγωνα μείξονά ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν ἀνί- 
σῶν περιεχομένου ὀρϑογωνίου. 

Ἔστω εὐθεῖα ἡ 48 καὶ τετμήσϑω εἰς ἄνισα 
κατὰ τὸ Γ, καὶ ἔστω μείξων ἡ ΑΓ' λέγω, ὅτι τὰ 
ἀπὸ τῶν ATI, ΓΒ μείξονά ἐστι vov δὶς ὑπὸ τῶν 

15 AI, ΓΒ. 

Τετμήσθω γὰρ ἡ 48 δίχα κατὰ τὸ 4. ἐπεὶ οὖν 
εὐθεῖα γραμμὴ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ 4, εἰς 
δὲ ἄνισα κατὰ τὸ D, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ ΓΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 4.4 ὥστε τὸ ὑπὸ 

20 τῶν 4Γ, ΓΒ ἔλαττόν ἐστι τοῦ ἀπὸ 44] τὸ ἄρα Ólg 
υπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ἔλαττον ἢ διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ 
A44. ἀλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ διπλάσιά [ἐστι] τῶν 
ἀπὸ τῶν 44, 4 Γ' τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ μείξονά 
ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, DB: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


26 S. 
To ἀπὸ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων παρὰ ῥητὴν 
2. ἐστι) m. 2 Ε. τῶν] om. BFb. 3. ΜΝ, NX V. τῷ] 


zó FV. 4 MN, NE m. 2 V. ἐστὶ ΡᾺ μέσον] μέν V. 
6. δυγαάμεε V. 8. λῆμμαλ m. 2 Ῥ- 19. ἴσων V, aed corr. 
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incommensurabilia sunt [VLÀ, 1; prop. XI] uerum 
AK —MN?--NÀS5, EA—MN»«N&A. ilaque MN? 
Ἔ ΝΕ" οὗ MN»« NA incommensurabilia sunt. et 
utrumque medium est, οὐ MN, N53 potentia incom- 
mensurabiles sunt. 

Ergo ME recta est duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata [prop. XLI], et M5? — ATI'; quod erat demon- 


strandum. 
[Lemma. 


Si recta linea in partes inaequales secatur, qua- 
drata partium inaequalium maiora sunt duplo rectan- 
4 gulo partibus inaequalibus comprehenso. 
Sit recta .4B et in I' in partes inaequales 
4 Secetur, et maior sit 4I. dico, esse 
P AI" --DIB δάΓνκ ΓΒ. 
| nam 44B in 4 in duas partes aequales secetur. 
^B ium quoniam recta linea in Ζ΄ in partes aequales secta 
est, in Il'autem in inaequales, erit A4I'»« I'B -]- L'zf? — 4A 7f? 
[11,5]. quare 4I'2«I'B « 4.425. itaque2 AD »« I'B«2 AZf*. 
est autem 4I? -]- ΓΒ“ —2(44 2f? - 4I?) [II, 9]. ergo 
AI*--DB*-24AID»IB;quod erat demonstrandum].) 


LX. 


Quadratum rectae ex. duobus nominibus rectae ra- 


1) Cum Euclides iam prop. XLIV p. 128, 17 hoc lemmate 
tacite usus sit, parum credibile est, id ab eo ipso hic demum 
additum esse. quare puto, lemma ab interpolatore adiectum 
esse, quem fugerit, id iam antea usurpatum esse. facile ad- 
paret res ipsa ex Il, 7. 


εἰσι V. ἀνίσων τῆς ὕλης τμημάτων V. 12. ἔστω γάρ F. — 18. 


μεῖξον τὸ ΑΓ Ῥ. 16. 47 corr. ex B F. 171. γραμμὴ ἡ AB V... 


19. ἀπὸ τῆς Vb. ΓΖῚ ἴῃ ras. V, 4T' P. τῆς 44 Y. 
20. ἔλασσον P, comp. Fb. τῆς Ad V. 22. τῆς 44 Xs; 
ἐστι] om. P. 234. τῶν] om. P. — 95. v8, coxe. τὰ S, V: 


Q 


10 


15 


20 


182 ZTOIXEISN ('. 


παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων πρώτην. 

Ἔστω ἐπ δύο ὀνομάτων ἡ 48 διῃρημένη εἰς τὰ 
ὀνόματα κατὰ τὸ I, ὥστε τὸ μεῖζον ὄνομα εἶναι τὸ 
AT, καὶ ἐκκείσϑω (qv, ἡ 4E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB 
ἴσον παρὰ τὴν 4E παραβεβλήσϑω τὸ 4 ΕΖΗ πλάτος 
ποιοῦν τὴν 4H: λέγω, ὅτε ἡ 4H ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ πρώτη. 

Παραβεβλήσϑω γὰρ παρὰ τὴν 4Ε τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς 4Γ ἴσον τὸ 40, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΓ ἴσον τὸ 
KA: λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ALD, ΓΒ ἴσον dor 
τῷ ΜΖ. τετμήσϑω ἡ MH δίχα κατὰ τὸ N, καὶ παρ- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΝΕ [ἑκατέρᾳ τῶν MA, HZ]. ἕἔκά- 
τερον ἄρα τῶν ME, ΝΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ἅπαξ ὑπὸ τῶν 
ΑΓΒ. καὶ ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4 B διῃρη- 
μένη εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ Γ, αἱ AI, ΓΒ ἄρα ῥη- 
ταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
AT, ΓΒ ῥδητά ἐστι καὶ σύμμετρα ἀλλήλοις᾽ ὥδτε καὶ 
τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ [σύμμετρόν 
ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ᾽ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ συγ- 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AD, DB) καί ἐστιν ἴσον 
τῷ 414: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 4.4. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
ΖΕ παράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 4 Μ καὶ σύμμετρος 
τῇ 4Ε μήκει. πάλιν, ἐπεὶ αἱ AD, ΓΒ ῥηταί εἰσι 


96 δυνάμει μόνον σύμμετροι, μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ 


τῶν 4Γ, ΓΒ, τουτέστι τὸ ΜΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
M A παράκειται" ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ MH ἐστι καὶ ἀσύμ- 


ὅ. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. 48] A ecorr. B. 9. τῷ] 
oorr. ex τό m. 1 F. 10. τό] mut. in τῷ m. 1 F. 49] 9 
e corr. V. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. 1l ἐστί} m. 9 F. 12. 
δίχα} ἢ τα. 2 V. 18. ΝΙΞῚ N eras. F, X b. κατέρᾳ — HZ] 
om. 14. Post ἄρα del. τῶν AH V. Ν Z] corr. ex NN 
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tionali adplicatum latitudinem efficit rectam ex duobus 
nominibus primam. 
Sit 4 B recta ex duobus nominibus in Γ᾽ in nomina 
diuisa, ita αὖ maius nomen siti 4I et ponatur ratio- 
4 KM N H nals ZE, ei quadrato 4 B! 
| | d aequale rectae 41 E adplicetur 
| ' | ΖΔ E ZH latitudinem efficiens Ζ H. 


E 54 5 2 dico, ΔΗ rectam esse ex duobus 
Ι----ς-- ------ ----- LEO . 
A D B nominibus primam. 


nam rectae Z1 E adplicetur 60 —| 4I? et K 4- BI". 
itaque reliquum [II, 4] 2 AI'5«I'B — MZ. iam MH 
in N in duas partes aequales secetur, et ΝΞ parallela 
ducatur. itaque ME — ΝΖ — AI'«TD'B. et quoniam 
ΑΒ ex duobus nominibus est in Γ᾽ in nomina diuisa, 
AT, ΓΒ rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles [prop. XXXVI]. itaque 41*?, I'B* rationalia 
sunt ei commensurabilia. quare etiam 4I? -]- ΓΒ" 
[prop. XV]. et AI?--I'B'-—.Z4. itaque etiam 21.4 
rationale est. et rectae rationali 7/ E adplicatum est; 
quare 7/4M rationalis est et rectae ΖΕ longitudine 
commensurabilis [prop. XX]. rursus quoniam 4I, 
I'B rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
92 ΑΓ;»«ΓΒ, hoc est MZ, medium est (prop. XXI]. 
οὐ rectae rationali M4 adplicatum est. itaque MH 
rationalis est et rectae ΜΖ, hoc est ΖΕ, longitudine 


m. 1 F. 15. AD, ΓΒ in ras. V. 16. ef] καὶ af V. 18. 
ἐστι] εἶσι ΒἘῈ Ὁ. καί] (410.) om. V. 19. Post ΓΒ del. καί ἐστιν 
ἴσον F. σύμμετρον --- 20. ΓΒ] mg. m. 1 P. 20. ῥητόν — 
91. DB] om. P. 232. 44] Ae corr. FV, 44 P. τό] τῷ F. 

44] corr. ex Z4 m. rec. P. 28. 4M] corr. ex 4H m. 
2 F. 97. ἄρα ἐστί BFVb.  xo/] om. V. ἐστι] om. BFVb. 

σύμμετρος F, corr. m. 3. ^ 
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μέτρος τῇ MA, τουτέστι τῇ 4, μήκει. ἔστι δὲ καὶ 

ἡ M ῥητὴ καὶ τῇ 4Ε μήκει σύμμετρος ἀσύμμετρος 

ἄρα ἐστὶν ἡ 4Μ τῇ ΜΗ μήκει. καί εἰσι ῥηταί αἵ 

4M, ΜΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
5 ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4H. 

Δεικτέον δή, ὅτι καὶ πρώτη. 

Ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ μέσον ἀνάλογόν ἔστι 
τὸ ὑπὸ τῶν 4ΓΒ, καὶ τῶν 40, Κὶ ἄρα μέσον ἀνά- 
λογόν ἐστι τὸ ME. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4100 πρὸς τὸ 

10 ΜΙ, οὕτως τὸ ΜΞ πρὸς τὸ ΚΑ, τουτέστιν ὡς ἡ ΖΚ 
πρὸς τὴν ΜΝ, ἡ ΜΝ πρὸς τὴν MK' τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 4Κ, KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ. καὶ ἐκεὶ 
σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ, συμ- 
μετρόν ἐστι καὶ τὸ 40 τῷ Kf: ὥστε καὶ ἡ AK τῇ 

i15 ΚΜ σύμμετρός ἐστιν. καὶ ἐπεὶ μείξονά ἐστι τὰ ἀπὸ 
τῶν AI, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ, μεῖξον ἄρα 
καὶ τὸ 4 4 τοῦ MZ: ὥστε καὶ ἡ 4M τῆς MH μείξων 
ἐστίν. καί ἐστιν ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν 44K, KM τῷ ἀπὸ 
τῆς ΜΝ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ΜΗ͂, καὶ 
σύμμετρος ἡ Z4 K τῇ ΚΜ. ἐὰν δὲ ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνι- 
σοι, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσδονος ἴσον 
παρὰ τὴν μείζονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ 
καὶ εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ, ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἕξαυτῇ᾽ ἡ 4 M ἄρα 

95 τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 
καί εἰσι ῥηταὶ αἱ 4M, MH, καὶ ἡ 4M μεῖξον ὄνομα 
οὖσα σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4Ε μήκει. 


2 


e 


1. MA] AM in ras. V. ἔστιν PB. 8. 4M) MA P. 

καί εἰσι e corr. V. εἰν B. 4. 4M, MH ἄρα] e 
corr. V. 6. ἄρα] supra scr. F, om. P. 7. Post ἐπεί add. 
qío BVb, F m. 2. 8. AD, ΓΒ m. 2 V. 10. 4K] X 
in ras, Y. 18. DB] ΒΓ ὃ ras. V. 15. KM μήκει σύμ- 
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incommensurabilis [prop. XXII]. uerum ΜΖ rationalis 
est et rectae 7/ E longitudine commensurabilis. itaque 
4 M, MH longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. et sunt rationales. itaque ΖΜ, M H rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. ergo Ζ H ex duo- 
bus nominibus est [prop. XKXVIJ. iam demonstrandum, 
eandem primam esse. quoniam 4I'»« ΓΒ medium est pro- 
portionale inter 4 I, I'B* [cfr. prop. XXI lemma], etiam 
MX medium est proportionale inter ΖΘ, K 4. itaque 
ΖΘ: ΜΈΞΞ. ΜῈ: K A,hocest[VI,1] 44K: MN— MN: MK. 
ilaque ZK »« KM -— MN? [VI, 17]. et quoniam 
AI?, ΓΒ" commensurabilia sunt, eliam ΖΘ, K 4 com- 
mensurabilia sunt. quare etiam ΖΚ, KM commen- 
surabiles sunt [VI, 1; prop. XI] et quoniam est 
AT? - LB? —2 AD »« IB [u. ad lemma], erit 4 47 MZ. 
quare etiam 77M MH [VI, 1; V, 14. et ᾿ 
AK 5 KM— MN* —1MH, 

et ΖΚ, KM commensurabiles sunt. sin datae sunt 
duae rectae inaequales, et quartae parti quadrati mi- 
noris aequale spatium maiori adplieatur figura qua- 
drata deficiens et eam in partes cormgmensurabiles 
diuidit, maior quadrata minorem excedit quadrato rectae 
sibi commensurabilis [prop. XVII]. itaque Z4 M? ex- 
cedit ΜΗ" quadrato rectae sibi commensurabilis. et 
ΖΜ, MH rationales sunt, et maius nomen ΖΜ, 
rectae rationali propositae 7/1 E longitudine commensu- 
rabilis est. 


KM add. μήκει V, m. 2 B. ὦσιν PB. 23. διαιρεὶ b. 
24. Ante μεῖξον ras. litt. F. — 25. τῷ] τό V. 26. καὶ ἡ — . 
41. ἐστι] in ras. F. — 26. 4M] MH P, HM Y. 1 
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H 4H ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
ξα΄. 


Τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων πρώτης παρὰ ῥη- 
τὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ. δύο 
ὀνομάτων δευτέραν. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων πρώτη ἡ 4B διῃρημένη εἰς 
τὰς μέσας κατα τὸ D, ὧν μείξων ἡ 4T, καὶ ἐκκείσϑω 
ῥητὴ ἡ 4 E, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν 44 E τῷ ἀπὸ 
10 τῆς 4 B ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ 41 πλάτος ποιοῦν 

τὴν 4H: λέγω, ὅτι ἡ 4 H ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα. 

Κατεσκευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρὸ τούτου. καὶ 

ἐπεὶ ἡ 48 ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη διῃρημένη κατὰ 
τὸ Γ, αἱ AI, ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον 
15 σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι" ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 

AT, ΓΒ μέσα ἐστίν. μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 4. καὶ παρὰ 

ῥητὴν τὴν 4Ε παραβέβληται" ῥητὴ ἄρα ἐστίν ἡ ΜΖ 

καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4 E μήκει. πάλιν, ἐπεὶ ῥητόν ἐστε 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ, ῥητόν ἐστι καὶ τὸ ΜΖ. καὶ 
20 παρὰ ῥητὴν τὴν M.Á παράκειται" ῥητὴ ἄρα [ἐστὶ] καὶ 

ἢ ΜΗ καὶ μήκει σύμμετρος τῇ M 4, τουτέστι τῇ 4 ΚΕ" 

ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4M τῇ ΜΗ μήκει. καί εἰσε 

ῥηταί, αἱ ΖΜ, MH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4H. 


σι 


1. ὀνομάτω b. ὄπερ ἔδει δεῖξαι] om. BF Ὁ, comp.P. 8. 
ξβ΄ F. 4. ῥητῆς B, sed corr. 7. ἔστω] e corr. m. 9 F. 9. 
παρὰ τὴν 4E παραβεβλήσθω P. 10. 4B] corr. ex 44 m. 
1 b. ἴσον τό P. 19. κατασκευάσϑω V. 14. αἴ] in ras. 
m. 9 B. εἰσίν B. 16. ἐστίν] ἐστί PB, comp. Fb, εἰσίν. 
17. παράκειται Theon (BF Vb). 19. ἐστι] om. B. 90. 9 
supra scr. τήν P. ἐστί] om. BF Vb. — 21. σύμμετρος μήκει V. 
MA) Fd e corr. V. 32. ἐστίν) om. V. μήκει τῇ MH V. 
“(σεν B. 
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Ergo 44H ex duobus nominibus prima est [deff. 
alt. 1]; quod erat demonstrandum. 


LXI. 

Quadratum rectae ex duabus mediis primae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit rectam ex 
duobus nominibus secundam. 

Sit 4B recta. ex duabus mediis prima in I' in 
ΜΝ diuisa, quarum maior sit 4I', et ponatur ra- 

KM N H tionalis Z/ E, et rectae 4 E adpli- 

[ " | ΝΙΝ cetur quadrato 4 B* aequale par- 
allelogrammum ZZ latitudinem 

Ξ efficiens ΖΗ͂. dico, ΔΗ ex duo- 

PR B bus nominibus secundam esse. 

nam comparentur eadem, quae in priore propositione. 
et quoniam 4B ex duabus mediis prima est in I' 
diuisa, A4I' ΓΒ mediae sunt potentia tantum com- 
mensurabiles spatium rationale comprehendentes [prop. 
XXXVII]. quare etiam 4I"?, I'B* media sunt [prop. 
XXI] itaque 4.4 medium est. et rectae rationali 4E 
adplicatum est. itaque Mf rationalis est et rectae 
4 E longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. rursus 
quoniam 2 A4I'»« ΓΒ rationale est, etiam MZ. rationale 
est. et rectae rationali ΜΔ adplicatum est. itaque 
etiam MH rationalis est; et rectae M4 longitudine 
commensurabilis [prop. XX], hoc est rectae ΖΕ. itaque 
4M, MH longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. et sunt rationales. itaque ΖΜ, M H rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. ergo ΖΗ ex 
duobus nominibus est [prop. XXXVI]. 
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Δεικτέον δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

Ἐπεὶ γὰρ τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μείξονά ἐστε τοῦ 
δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. μεῖξον ἄρα καὶ τὸ 4.4. τοῦ 
MZ: ὥστε καὶ 5 4M τῆς ΜΗ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν 

5 ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ, σύμμετρόν ἐστι 
καὶ τὸ 4Θ τῷ KA ὥστε καὶ ἡ 4Κὶ τῇ KM σύμμε- 
τρός ἐστιν. καί ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν 44K M ἴσον τῷ ἀπὸ 
τῆς MN: ἡ 4M ἄρα τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν ἡ MH σύμμετρος vij 4Ε 

10 μήκει. . 

Ἢ 4H ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα. 


ξβ΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων δευτέρας παρὰ 

ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ 
15 δύο ὀνομάτων τρίτην. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἡ 4B διῃρημένη εἰς 
τὰς μέσας κατὰ τὸ I, ὥστε τὸ μεῖξον τμῆμα εἶναι τὸ 
AT, ῥητὴ δέ τις ἔστω ἡ 4 E, καὶ παρὰ τὴν ΔΕ τῷ 
ἀπὸ τῆς 418 ἴσον παραλληλόγραμμον παραβεβλήσϑω 

90 τὸ ZZ πλάτος ποιοῦν τὴν 4H: λέγω, ὅτι ἡ 44 ἐκ 
δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη. 

Κατεσκευάσϑω «τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμένοις. καὶ 
ἐπεὶ ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἐστὶν ἡ AB διῃρημένη 
κατὰ τὸ Γ, αἱ 4Γ, ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον 

96 σύμμετροι μέσον περιέχουσαι" ὥστε καὶ τὸ συγκείμενον 


8. 4ΓῚ l'in ras. m. AP. 7. ἐστιν] ἐστι BV, comp. Fb. 
ἐστι] ἐστιν P. A4KM] Kcor.ex Mm. 1 P; 4K, KM con. 
ex 4dK, NM V. 8.MH]corr. ex MN m. 1b. δύναται 
μεῖξον V. 12. ξβ΄ corr. ex ξγ΄ F. — 15. óvonazov] corr. ex 
μέσων m. 2 B. τρίτην] in ras. m. 1 B. 10. ἔστω] in ras. 
m.1B. 18. ἔστω] γεγονέτω. AElinras m.1B. τήν] 
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iam demonstrandum est, eandem secundam esse. 

nam quoniam ZI*-| ΓΒ» 24Γ»«ΓΒ [prop. 
LIX lemma], erit etiam 4.4.» MZ. quare etiam 
4M MH. et quoniam AI", I'B* commensurabilia 
sunt, etiam 2/10, Καὶ 4 commensurabilia sunt. quare 
etiam ΖΚ, KM commensurabiles sunt [VI, 1; prop. 
ΧΙ]. et 4K»« KM — MN? [cfr. p. 184, 7 sq.]. itaque 
4 M? excedit M H? quadrato rectae sibi commensu- 
rabilis [prop. XVII]; et MH, 4 E longitudine com- 
mensurabiles sunt. 

Ergo z/H ex duobus nominibus secunda est [deff. 
alt. 2]. 

LXII. 


Quadratum rectae ex duabus mediis secundae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit rectam ex duo- 
bus nominibus tertiam. 

Sit 4B ex duabus mediis secunda in Γ᾽ in medias 
diuisa, ità ut maior pars sit A4I* rationalis autem sit 
4 KM N H 4E, eli rectae ΖΕ quadrato 4 B* 

| | | | | aequale parallelogrammum ZZ 
| &dplicetur latitudinem efficiens 
E 94 5 Z 2Η. dico, 4H ex duobus nomi- 

4 Dl . B  mibus terliam esse. 

comparentur eadem, quae in superioribus demon- 
sirationibus. et quoniam 4B ex duabus mediis se- 
cunda est in I' diuisa, ATI, ΓΒ mediae sunt potentia 
tantum commensurabiles spatium medium comprehen- 


δητὴν τήν F. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. 20. τήν corr. ex 

τὸ m. 1 B, τό F. 82. «al κατεσκευάσθω, del. καί, F; «cta- 

σκευάσθω ydo V. καί] postea ins. F. — 93. ἐστὶ δευτέρα P. 
24. DB) l'inras. V. μέσαι ἄρα. εἰσίν ῬᾺ. | 
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ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AD, ΓΒ μέσον ἐστίν. καί ἐστιν 
ἴσον τῷ 414’ μέσον ἄρα καὶ τὸ 44. καὶ παράκειται 
παρὰ ῥητὴν τὴν 4 E' ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ M4 καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 
5 MH ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ MA, τουτέστι τῇ 
ΖΕ, μήκει' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ΔΜ, MH 
καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμευρός 
ἐστιν ἡ 4Γ τῇ ΓΒ μήκει, ὡς δὲ ἡ AI πρὸς τὴν ΓΒ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4ΓΒ, ἀσύμ- 
10 μετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ τῷ vxo τῶν ATI'B. 
ὥστε xol τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ADI, ΓΒ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 4ΓΒ ἀσύμμετρόν ἐστιν, τουτέστι τὸ 
44 τῷ MZ: ὥστε καὶ ἡ 4M τῇ ΜΗ ἀσύμμετρός 
ἐστιν. καί εἰσι ῥηταί: ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν 
15 ἡ 4 H. 

Δεικτέον [δή], ὅτι xol τρίτη. 

Ὁμοίως δὴ τοῖς προτέροις ἐπιλογιούμεϑα, Ott μεί- 
tov ἐστὶν ἡ 4M τῆς MH, καὶ σύμμετρος ἡ 4Κὶ τῇ 
KM. καί ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΔΙ ΚΜ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 

20 MN: ἡ 4Μ ἄρα τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα. τῶν 44M, MH σύμ- 
μετρύς ἐστι τῇ 4Ε μήκει. 

Ἢ 4H ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


1. ἐκ τῶν] om. Fb, m. 2 B. ἐστίν) ἐστέ PBVb, comp. F. 
2. παράκειται] οἵα. V. 8. τὴν d E δητήν P. ἐστίν B. καί , 


om. B. 4MP. 4. διαὶ] καὶ διά F. 6. ῥητή — 1. μήκει 
mg. m. 2 V. 6. MN V. 8. τῇ 18 — ἡ 4ΓῚ supra scr. 
m. 2 F. 9. τῆρ] τῶ B. AT, BA B. σύμμετρον D, corr. 
m. 9. 10. τό] corr. ex τῷ V. τῷ] corr. ex τό m. 2 P. 


AT, DB V. 11. DB]om.P. 19. 4BI'P. ἐστι PBFYV, 
comp. b. τό] τῷ F. 18. 244] 44 F et, eras. 4, b. καί) 
om, B. 14. ἐστι PBV, comp. Fv. 316. 8| o. P. 17. 
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dentes [prop. XXXVIII]. quare etiam 4I? -ἰ ΓΒ 
medium est. est autem 4I? -L- I'B*-Z£4. itaque 
eliam 474 medium est. et rectae rationali ΖΕ ad- 
plicatum est. itaque Mf rationalis est οὖ rectae 4E 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII] eadem 
de causa etiam MH rationalis est et rectae ΜΖ, hoc 
est 2f E, longitudine incommensurabilis. itaque utraque 
4M, MH rationalis est et rectae Z1 E longitudine in- 
commensurabilis. et quoniam AI, I'B longitudine in- 
commensurabiles sunt, οὐ 4I':I'B-— 41?: AU»«I'B 
[prop. XXI lemma], etiam 4I"? et 4I'2«I'B incom- 
mensurabilia sunt [prop. XI]. quare etiam 4 Γἧ -ἰ I'B* 
et 24I'»«I'B, hoc est 7144 εἰ MZ, incommensura- 
bilia sunt. quare etiam Z7 M, MH incommensurabiles 
sunt [VI, 1; prop. XIJ. et sunt rationales. ergo ΖΗ 
ex duobus nominibus est [prop. XXXVI]. 

demonstrandum, eandem tertiam esse. 

eodem igitur modo, quo antea [p. 188, 2 seq.], con- 
cludemus, esse 4M MH, et Z4K, KM commensu- 
rabiles esse. et //KX»« KM-— MN*. itaque ΖΜ 
excedit M H* quadrato rectae sibi commensurabilis 
[prop. XVII]. et neutra rectarum ΖΜ, MH rectae 
4 E longitudine commensurabilis est. 

Ergo ZH ex duobus nominibus tertia est [deff. 
alt. 3]; quod erat demonstrandum. 


δή) δέ V. πρότερον BFb. ὅτι] corr. ex x; m. rec. P. 19. 
AKM) 4 e corr. V, corr. ex A4 m. rec. P. 21. συμμέτρου] 
c in ras. V. 22. ἐστιν PV. 238. ὕπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, 
om. BF V b. 


ex 


10 


15 


e 


2 
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ey. 

Τὸ ἀπὸ τῆς μείξονος παρὰ ῥητὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ την ἐκ δύο ὀνομάτων 
τετάρτην. 

Ἔστω μείξων ἡ AB διῃρημένη κατὰ τὸ D', ὥστε 
μείξονα εἶναι τὴν AT' τῆς ΓΒ. ῥητὴ δὲ ἡ ZE, καὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς 4B ἴδον παρὰ τὴν 4 Ε παραβεβλήσϑω 
τὸ 272 παραλληλόγραμμον πλάτος ποιοῦν τὴν ZH 
λέγω, ὅτι ἡ Z4 H ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη. 

Κατεσκευάσϑω τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμένοις. καὶ 
ἐπεὶ μείξων ἐστὶν ἡ AB διῃρημένη κατὰ τὸ I, αἵ AT, 
ΓΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγ- 
κείμενον ἐκ τῶν &z αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δὲ 
vx αὐτῶν μέσον. ἐπεὶ οὖν ῥητόν ἐστι τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AD, ΓΒ, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 4 
ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ 4M καὶ σύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. 
πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ, DB, 
τουτέστι τὸ ΜΖ, καὶ παρὰ ῥητήν ἐστι τὴν MA, ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ MH καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΜ τῇ ΜΗ μήκει. αἵ 
4M, ΜΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΔΗ. 

Δεικτέον [δή], ὅτι καὶ τετάρτη. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν τοῖς πρότερον, ὅτι μείξων ἐστὶν 


1. ξδ΄ F, et sic deinceps. 6. ó« supra scr. τή V. δέ 
τις V. 71. παρά — 8. 4Z] mg. m. 1 F. 8. 4H] corr. ex 
4E m.1F. 29.7 4H] corr.ex AH F. 10. κατασκευάσϑω 
V. Dein add. γάρ FV. προδεδειμένοις F, corr. m. 2; προ- 
δεδιδαγμένοις P, mg. m. 1 yàg. προδεδειγμένοις. 12. ΓΒ 
ἄφα V. εἰσὶ σύμμετροι B, corr. m. 2. μέν] supra scr. m. 
1F. 18. δ᾽ BFV. 16. 44] corr. ex 44 m. rec. P 6. 
4/HM]/Ma4BVb,"A4'M F. WM. ADBP. 18. ἐστι] om. 
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LXIII. 


Quadratum maioris rectae rationali adplicatum la- 
titudinem efficit rectam ex duobus nominibus quartam. 

Sit maior 4B in I'diuisa, ita ut sit 4Γ}» ΓΒ, 
et rationalis sit ΖΕ, et quadrato 44 B? aequale rectae 
4 KM N H ZEnadplicetur parallelogrammum 
22 lalitudinem efficiens 4H. 
dico, ZH ex duobus nominibus 
quartam esse. 

4 D B comparentur eadem, quae in 
superioribus demonstrationibus. et quoniam 4B maior 
est in I' diuisa, AI, ΓΒ potentia sunt incommensu- 
rabiles efficientes summam quadratorum rationalem, 
reclangulum autem medium [prop. XXXIX]. iam quon- 
iam .4I?-]-I'B? rationale est, 21.4 rationale est. 
quare 71M rationalis est et rectae Z/E longitudine 
commensurabilis [prop. XX |. rursus quoniam 2 AI'2«I'B 
medium est, hoc est MZ, οὐ rectae rationali MA ad- 
plieatum est, etiam MH rationalis est et rectae ΖΕ 
longitudine incommensurabilis (prop. XXII]. itaque 
4M, MH longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. quare Z4 M, M H rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. ergo ΖΗ ex duobus nominibus est - 
[prop. XXXVI]. 

demonstrandum, eandem quartam esse. 

iam eodem modo, quo antea, demonstrabimus, esse 


Theon (BFVb). MA] corr. ex M4 m. rec. b, M4 BF. 
Deinde add. παράκειται Theon (BF Vb). 19. ἐστέν V. 20. 
icy P. 4M|Mecor.m.1F. Antea del. xo/ F. 391. 
ἄφα] om. P. 248. δή] om. P. 244. δὴ τοῖς πρότερον ἐπι-. 
λογιούμεθα, ὅτι Theon (BFVb). 

Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. iS 
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ἡ 4M τῆς MH, καὶ ὅτι τὸ ὑπὸ 4KM ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΜΝ. ἐπεὶ οὖν ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 
ΑΓ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὶ 
40 τῷ ΚΑὝ' ὥστε ἀσύμμετρος καὶ ἡ Δ4Κὶ τῇ KM 

δ ἐστιν. ἐὰν δὲ ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παραλληλόγραμμον 
παρὰ τὴν μείζονα παραβληθῇ ἐλλεῖπον εἴδει τεῦρα- 
γώνῳ καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ, ἡ μείζων τῆς 
ἐλάσσονος μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 

10 μήκει" ἡ 4M ἄρα τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν ai 4M, ΜΗ ῥηταὶ δυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 4 Μ σύμμετρός ἐστι 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4Ε. 

'H 4Η ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη" ὅπερ 

16 ἔδει δεῖξαι. 

ξδ΄. 

Τὸ ἀπο τῆς ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένης πα- 
ρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ την ἐκ 
δύο ὀνομάτων πέμπτην. 

20 — "Eoro ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἡ 4B διῃρημένη 
εἰς τὰς εὐθείας κατὰ τὸ D', ὥστε μείζονα εἶναι τὴν 
AT, καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἡ 4E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB 
ἴσον παρὰ τὴν 4E παραβεβλήσθω τὸ AZ πλάτος 
ποιοῦν τὴν 4H: λέγω, ὅτι ἡ ΔΗ ἐκ δύο ὀνομάτων 

25 ἐστὶ πέμπτη. 


1, τῆς] τῇ νύ MN BV. ὑπὸ τῶν V. 4KM)] supra 
add. K V. 8. τό] corr. ex τὰν F. 4. ἀσύμμετρος  ο;α. 
Theon. (BFVb). KM ἀσύμμετρός ἐστιν Theon (BFVb). 

6. ὦσιν BF. 6. Fost icov del. παρὰ τὴν μείξονα F. παρ- 
αλληλόγραμμον Ἶ om. V. 1. παρὰ τὴν μείξονα] om. Fb, m. 
2 B. 8. διαιρεῖ F, διαιρεῖ μήκει V. 10. 4M] COIT. ex 
2H F 11. συμμέτρου F. 18. dEl|lcor. ex 4H F. 14. 
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ΖΜ» MH, e& 44K 5 KM — MN?. iam quoniam 
AI?, I'B? incommensurabilia sunt, etiam 210, K 4 
incommensurabilia sunt. quare ΖΚ, K M incommen- 
surabiles sunt [VI, 1; prop. XI]. sin datae sunt duae 
reciae inaequales, el quartae parti quadrati minoris 
aequale parallelogrammum maiori adplicatur figura 
quadrata deficiens et eam in partes incommensurabiles 
diuidit, maior quadrata minorem excedit quadrato 
reciae sibi incommensurabilis [prop. XVIII]. itaque 
41 M? excedit MH? quadrato rectae sibi incommensu- 
rabilis. et ΖΜ, MH rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, et ΖΜ rationali propositae ΖΕ 
commensurabilis est. 

Ergo ΖΗ ex duobus nominibus quarta est [deff. 
alt. 4]; quod erat demonstrandum. 


LXIV. 


Quadratum rectae spatio rationali et medio aequalis 
quadratae rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus quintam. 

Sib .4B recta spatio rationali et medio aequalis 
quadrata in Γ᾽ in n diuisa, ita ut 44I' maior sit, 
4 K M N et ponatuf Z1 E rationalis, οὐ qua- 
EIER drato 4B? aequale rectae ΖΕ 

adplicetur ZZ latitudinem effi- 
5 ciens ΖΗ. dico, ZH ex duobus 
4 D B nominibus quintam esse. 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. — 17. καί} postea ins. 
m.1F. 2540. ῥητή FE, sed corr. ἡ 4B] m. 2 V. . 


Δὸν 
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Κατεσκευάσϑω τα αὖτα τοῖς πρὸ τούτου. ἐπεὶ οὖν 
ῥητὸν καὶ μέδον δυναμένη ἐστὶν ἡ AB διῃρημένη 
κατὰ τὸ D, αἱ AT, ΓΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τετρα- 

5 γώνων μέσον, τὸ δ᾽ ox αὐτῶν ῥητόν. ἐπεὶ οὖν μέ- 
σον ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4, ΓΒ, 
μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ 241.4: ὥστε ῥητή ἐστιν ἡ 4M καὶ 
μήκει ἀσύμμετρος τῇ 4 Ε. πάλιν, ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν AI'B, τουτέστι τὸ ΜΖ, ῥητὴ ἄρα ἡ ΜΗ 

10 καὶ σύμμετρος vij 4Ε. ἀσύμμετρος ἄρα ἡ 4M τῇ 
MH: αἱ 4M, MH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4H. 

“Δέγω δή, ὅτι καὶ πέμπτη. 

Ὁμοίως γὰρ δειχϑήσεται, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΔΙ ΚΜ 

15 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ, καὶ ἀσύμμετρος ἡ 4Κ τῇ 
ΚΜ μήκει ἡ 4M ἄρα τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἕξαυτῇ. καί εἰσιν α 4M, MH [65- 
ταὶ] δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ ἐλάσσων ἡ ΜΗ 
σύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. 

90 Ἡ 4H ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

ξε΄. 


Τὸ ἀπὸ τῆς δύο μέσα δυναμένης παρὰ ῥη- 

τὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο 
25 ὀνομάτων ἕκτην. 

Ἔστω δύο μέσα δυναμένη ἡ 48 διῃρημένη κατὰ 
τὸ D, ῥητὴ δὲ ἔστω d 4Ε, καὶ παρὰ τὴν 4E τῷ 

1. κατασκευάσϑω V. Deinde add. ydo FV. πρὸ τούτου] 
δὲ pen corr. m. 2, F. 4. τετράγωνον F, corr. m. 2. 
δὲ F. 7. καὶ τό b. 8. τῇ] ἡ b. 9. AT, DB B et corr. 


in 4BI' V. 10. Post 4E add. μήκει m. 2 'B. 11. 4M] 
᾿ in ras. V. 17. συμμέτρου, Sed covr., ΒΕ Ὁ. ὄδηταί]7 om. P, 
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comparentur eadem, quae antea. iam quoniam 
“418 recta est spatio rationali et medio aequalis qua- 
drata in I' diuisa, AI, ΓΒ potentia incommensurabiles 
sunt efficienles summam quadratorum mediam, rect- 
angulum autem rationale [prop. XL]. iam quoniam 
AI? ]- ΓΒ" medium est, 7/44 medium est. itaque 
Z M rationalis est et rectae 7/ E longitudine incommen- 
surabilis [prop. XXII]. rursus quoniam 2 AI'»« ΓΒ, 
hoc est MZ, rationale est, MH rationalis est et rectae 
4E commensurabilis [prop. XX]. itaque ΖΜ, MH 
incommensurabiles sunt [prop. XIII]. quare ΖΜ, MH 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
4H ex duobus nominibus est [prop. XXXVI]. 

iam dico, eandem quintam esse. 

nam similiter demonstrabimus, esse Z4 K »5« K M — 
MN" et 4K, KM longitudine incommensurabiles. itaque 
Z1 M? excedit MH? quadrato rectae sibi commensura- 
bilis [prop. XVIII]. et ΖΜ, MH potentia tantum 
commensurabiles sunt, et minor MH rectae 4 E lon- 
gitudine commensurabilis est. 

Ergo ΔΗ ex duobus nominibus est quinta [deff. 
alt. 5]; quod erat demonstrandum. 


LXV. 


Quadratum rectae duobus spatiis mediis aequalis qua- 
draiae rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
reclam ex duobus nominibus sextam. 

Sit 4B recta duobus spatiis mediis aequalis qua- 


2 F. 20. 4H] 4M PBb, 4H in ras. V, mut. in ΖΜ 
m. 2 F. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, 9m. ὉΝῸ. 932. ἂν. 
sz») ῥητὴν zz» F. τῷ] corr. ex τό τὰ. i Y. 


ex 


10 


15 


20 


2 


cQ 
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ἀπὸ τῆς AB ἴσον παραβεβλήσϑω τὸ 4Z πλάτος 
ποιοῦν τὴν 4 Η͂' λέγω, ὅτι ἡ ΔΗ͂ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶν ἕκτη. 

Κατεσκευάσθω yap τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. καὶ 
ἐπεὶ ἡ 48 δύο μέσα δυναμένη ἐστὶ διῃρημένη κατὰ 
τὸ Γ, αἱ AT, ΓΒ ἄρα δυνάμει εἰσὺν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τετρα- 
γώνων μέσον καὶ τὸ ὑπὶ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μετρον τὸ ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων συγκείμενον 
τῷ ὑπ αὐτῶν' ὥστε κατὰ τὰ προδεδειγμένα μέσον 
ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 4.4, ΜΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
4 E παράκειται. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 4Μ, 
MH καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4E μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμε- 
τρόν ἔστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AD, ΓΒ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
44 τῷ MZ. ἀσύμμετρος ἄρα καὶ ἡ 4M τῇ MIT 
αἱ AM, MH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4H. 

“έγω δή, ὅτι καὶ Ext. 

Ὁμοίως δὴ πάλιν δείξομεν, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΚΜ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ, καὶ ὅτι ἡ 4Κ τῇ KM 
μήκει ἐστὶν ἀσύμμετρος" καὶ διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἣ 4M 
τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 
μήκει. καὶ οὐδετέρα τῶν 4M, ΜΗ σύμμετρός ἐστι 
τῇ ἐκκειμένῃ óqv τῇ 4Ε μήκει. 


1, ἴσον] ἴσον παραλληλόγραμμον V. 4. κατασκευνάσϑω V, 

ged cor. ὅ. δύο] ὃ corr. ex p F. 6. AD] AF. 59. 
τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων Thoon (BF V). 
10. τῷ] τῷ ἐκ τῶν P. τα om. b. προδεδειδαγμένα P, 
corr. m. 1. 12. παράκεινται P. ἐστίν] ἐστὶ καί BFV b. 
15. ἐστίν P. 16. ΜΖ] cor.ex MI'm. 1 F.— 17. 4M] 
COm. ex 4 }ὄὺἶῚἡ m. rec. P. i9. ój| om. BN. — 928. δήϊ γάρ 
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4 KM N 1H draia in I' diuisa, Z/4E autem 
rationalis sit, et rectae ΖΕ qua- 
$2 —E drato 4 B? aequale adplicetur ZZ 
latitudinem efficiens 41H. dico, 4H 
I — Jd —3À 
4 D Β  exduobus nominibus sextam esse. 
comparentur enim eadem, quae antea. et quoniam 
A B recta est duobus spatiis mediis aequalis quadrata 
in I' diuisa, AI, ΓΒ potentia incommensurabiles sunt 
efficientes summam quadratorum mediam et rectangulum 
medium et praeterea summam quadratorum rectangulo 
incommensurabilem [prop. XLI] quare ex iis, quae 
antea demonstrata sunt, 4.4 ei MZ media sunt. et 
rectae rationali ΖΕ adplicata sunt. quare utraque 
44 M, MH rationalis est et rectae 714 E longitudine in- 
commensurabilis (prop. XXII]. et quoniam 4I? -- ΓΒ“ 
et 24I'»« ΓΒ incommensurabilia sunt, 4144 et MZ 
incommensurabilia sunt. quare etiam ΖΜ, MH in- 
commensurabiles sunt (VI, 1; prop. XI]. itaque ΖΜ, 
MH rationales sunt potentia tantum commensurabiles. 
ergo 44H ex duobus nominibus est [prop. XXXVI]. 
iam dieo, eandem sextam esse. 
lam rursus similiter demonstrabimus, esse 12K »« KM 
— ΜΝ, et 4K, KM longitudine incommensurabiles 
esse. eadem igitur de causa 41M? excedit MH? qua- 
drato rectae sibi longitudine incommensurabilis [prop. 
XVIIIJ. et neutra rectarum 4 Μ, MH rectae rationali 
propositae z1E longitudine commensurabilis est. 


Theon (BF Vb). πάλιν] om. V. Deinde add. τοῖς πρὸ τούτου 
Theon (BFVb) ὄὅὄτι7 supra ser. F. 21. KM] MH F, corr. 
ln ΜΗ m. 9. 2422. διὰ ταῦτα BV. 28. συμμέτρου BE, 
sed corr. 23 
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Ἢ 4H ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἔκτη᾽" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. ᾿ 

ἕς΄. 

Ἡ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων μήκει σύμμετρος καὶ 

δ αὐτὴ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἡ 
αὐτή. 

Ἔστω ἐκ δύο ὀνομάτων ἡ 48, καὶ τῇ 48 μήκει 
σύμμετρος ἔστω ἡ Dzf: λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48. 

10 Ἐπεὶ γὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 48, διῃρήσϑω 
εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω μεῖξον ὄνομα vo 
AE: αἱ AE, EB ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι. γεγονέτω ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖΩ͂, οὕτως 1 
A E πρὸς τὴν ΓΖ᾽ καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΕΒ πρὸς λοιπὴν 

15 τὴν Z4 ἐστιν, ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖ. σύμμετρος 
δὲ ἢ AB τῇ D μήκει" σύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν 
AE τῇ ΓΖ, ἡ δὲ ΕΒ τῇ ZA. καί εἰσι ῥηταὶ αἵ AE, 
EB: ῥηταὶ ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ΓΖ, Ζ4. καὶ [ἐπεί] ἐστιν 
ὡς ἡ AE πρὸς ΓΖ, ἡ ΕΒ πρὸς ZZ. ἐναλλὰξ ἄρα 

20 ἐστὶν ὡς ἡ 4Ε πρὸς EB, ἡ ΓΖ πρὸς Z4. αἱ δὲ 
AE, EB δυνάμει μόνον [εἰσὶ] σύμμετροι" καὶ αἵ ΓΖ, 
Z4 ἄρα δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. καί εἰσι ῥηταί" 
ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΓΖ. 

Aéyo δή, ὅτι τῇ τάξει ἐστὶν ἡ αὐτὴ τῇ 48. 


ὕπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. — 5. ἐστίν P. 


ἡ P 2 7. ἡ — 8. ὀνομάτων mg.m.2 B. 11. ὄνομα) 
om. V. E Tj mut. in ΒΖ b. καί] in ras. V. 15. 
Z4] 4 42 ὃ L4] corr. ex ΕΖ F. σύμμετρος — 16. 
μήκει] m. στί] om. b, m. 2 B. 17. Z4] corr. 
ex 4Z v. P AE, EB] mg. m. 9 V. 18. εἰσίν B. ἐπεί 
om. P. 19. πρός ΓΖ — 90. AE] mg. m. 2 B. 19. τὴν ΓΖ 


BV. .'Z — πρός] supra scr. F. τὴν LA N. ἄραλου. F. 
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Ergo 41H ex duobus nominibus sexta est [deff. 
alt. 6]; quod erat demonstrandum. 


LXVI. 


Recta rectae ex duobus nominibus longitudine com- 
mensurabilis et ipsa ex duobus nominibus est et ordine 
eadem. 

Sit 4B ex duobus nominibus, et I'/ rectae 4B 


4 E B longitudine commensura- 
:---- - -  -.--- --- “79 . . 

μ-- " , bilis sit. dico, ΓΖ ex 
I Z 4 


duobus nominibus esse et 
ordine eandem ac 4B. 


nam quoniam 4B ex duobus nominibus est, in E 
in nomina diuidatur, οὖ maius nomen sit 4E. itaque 
A E, EB rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles [prop. XXXVI]. fiat [VI, 12] 4B:I'41 — AE: TZ. 
itaque etiam EB:Zz1 — AB: ΓΖ [V, 16; V, 19 coroll.]. 
uerum 48, ΓΖ longitudine commensurabiles suni. 
itaque etiam AE, ΓΖ et EB, ZZ longitudine com- 
mensurabiles sunt [prop. XI]. et 4E, EB rationales 
sunt. itaque etiam ΓΖ, Z4 rationales sunt. est 
aulem AE:I'Z-EB:Z.z [V,1l] itaque permu- 
tando [V, 16] 4E: EB—TI'Z:Zzl. uerum AE, EB 
potentia tantum commensurabiles sunt. itaque etiam 
ΓΖ, Z4 potentia tantum commensurabiles sunt [prop. 
XI] οὐ sunt rationales. ergo ΓΖ ex duobus nomi- 
nibus est [prop. XXXVI]. 


lam dico, eam ordine eandem esse ac 48. 


20. οὕτως ἡ ΓΖ. 21. εἰσί] om. P. 48. Γῆ d iu 
ras. V. 84. δή] om. V. ὕτὴ ou καί &YN. 
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'H γὰρ 4E τῆς EB μεῖξον δύναται ἤτοι τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. εἰ μὲν οὖν 
ἡ AE τῆς EB μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΓΖ τῆς Ζ4 μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ 
5 συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν ἡ AE 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἡ ΓΖ σύμμετρος αὐτῇ ἔσται, 
καὶ δια τοῦτο ἑκατέρα τῶν AB, ΓΖ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ πρώτη, τουτέστι τῇ τάξει ἡ αὐτή. εἰ δὲ ἡ ΕΒ 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἡ Z4 σύμ- 
10 μετρός ἐστιν αὐτῇ, καὶ διὰ τοῦτο πάλιν τῇ τάξει ἡ 
αὐτὴ ἔσται τῇ 4B' ἑκατέρα γὰρ αὐτῶν ἔσται éx δύο 
ὀνομάτων δευτέρα. εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν 4E, EB σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, οὐδετέρα τῶν ΓΖ, 24 
σύμμετρος αὐτῇ ἔσται, καί ἐστιν ἑκατέρα τρίτη. εἰ δὲ 
16 ἡ AE τῆς EB μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΓΖ τῆς Zl ustfov δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν ἡ AE σύμμετρός ἐστι τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἡ ΓΖ σύμμετρός ἐστιν αὐτῇ, και 
ἐστιν ἑκατέρα τετάρτη. εἰ δὲ ἢ EB, καὶ ἡ Z4, καὶ 
40 ἔσται ἑκατέρα πέμπτη. εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν AE, EB, 
καὶ τῶν ΓΖ, Ζ4 οὐδετέρα σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκει- 
μένῃ δητῇ, καὶ ἔσται ἑκατέρα ἕκτη. 
Ὥστε ἡ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων μήκει σύμμετρος ἐκ 


1. AE] corr. ex 4B m. 2 F. τῆς ] corr. ex τῇ m. 2 F. 

2. ἀσυμμέτρου corr. ex συμμέτρου m. 2 B. εἰ) corr. ex 

ῃ V. 8. τῆς} corr. ex τῇ m. 2 F. ἀσυμμέτρου b, à- supra 
add. m. 2 F. — 4. τῆς] corr. ex τῇ m. 2 V. 4Z V. δὲυ- 
ψήσηται b. 5. ἀσυμμέτρου Fb. 7. DI'4] postea add. F, dein 
del. ΒΓ. 8. εἰ7 postea ins. F. 9. 4Z Fb. 10. Post 
ἐστιν del. m. 1 P. τοῦτο] corr. ex τοῦ m. 2 Ε΄. 11. ἔσται] 
(alt) ἐστε b, om. V. 12. ἐστι δευτέρα V. δ᾽ F. 18. οὐδὲ 
οὐδετέρα BF. 14. τρίτη] ῥητή b. εἰ δὲ ἡ] ἡ δέ b. 16. 
z7£] corr. ex τῇ m. 2 F. συμμέτρου BY, *ed cor. 16. Z4] 
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nam 4E? excedit EB? aut quadrato reciae sibi 
commensurabilis aut incommensurabilis. iam si 4E? 
excedit EB? quadrato rectae sibi commensurabilis, 
eliam I'Z? excedet Z 41? quadrato rectae sibi commen- 
surabilis (prop. XIV]. et siue 44 E rationali propositae 
commensurabilis est, etiam ΓΖ ei commensurabilis 
erit [prop. XII]; quare utraque 4B, I'4 ex duobus 
nominibus prima est [deff. alt. 1], hoc est ordine 
eadem. siue EB rationali propositae commensura- 
bilis est, etiam Ζ 41 ei commensurabilis est (prop. XII]; 
quare rursus ordine eadem erit ac 44B; nam utraque 
earum ex duobus nominibus secunda erit [deff. alt. 2]. 
siue neutra rectarum 4E, EB rationali propositae 
commensurabilis est, neutra rectarum ΓΖ, Z 4 ei com- 
mensurabilis est (prop. XIII], et utraque tertia est 
[deff. alt. 3]. sin AE? excedit EB? quadrato rectae 
sibi incommensurabilis, etiam I'Z? excedit Ζ 415 qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis [prop. XIV]. et 
siue .4E rationali propositae commensurabilis est, 
etiam I'Z ei commensurabilis est [prop. XII], et utraque 
quarta est [deff. alt. 4]. siue EB, etiam Ζ “1 commen- 
surabilis est, et utraque quinta est [deff.alt. 5]. siue 
neutra rectarum 4E, EB, etiam neutra rectarum ΓΖ, 
Z4 rectae rationali propositae commensurabilis est, 
el utraque sexta est [deff. alt. 6]. 

Quare recta rectae ex duobus nominibus longitu- 


42 F. δυνήσεται Theon (ΒΕ Ὁ). συμμέτρου BF, sed 
corr. 17. ἐστι — 18. ῥητῇ} e corr. F. 19. ἐστιν ] supra 
scr. m. 1 P, ἔσται F Vb. ἢ] (prius) m. 2 P. καὶ ἔσται 
ἑκατέρα πέμπτη] mg. m. 1 P. 


bs 
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δύο ὀνομάτων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι 
ξξ΄. 


H τῇ ἐκ δύο μέσων μήκει σύμμετρος καὶ 
5 αὐτὴ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. 
Ἔστω ἐκ δύο μέσων ἡ 48, καὶ τῇ 48 σύμμετρος 
ἔστω μήκει ἡ ΓΖ" λέγω, ὅτι ἡ I4 ἐκ δύο μέσων ἐστὶ 
καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48. 
Ἐπεὶ γὰρ ἐκ δύο μέσων ἐστὶν ἣ 48, διῃρήσϑω 
10 εἰς τὰς μέσας κατὰ τὸ E* αἵ AE, ΕΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ γεγονέτω ὡς ἡ ΑΒ 
πρὸς ΓΖΩ͂, ἢ AE πρὸς ΓΖ' καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΕΒ 
πρὸς λοιπὴν τὴν Ζ4 ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς ΓΔ. 
σύμμετρος δὲ ἡ 48 τῇ DL μήκει" σύμμετρος ἄρα 
15 καὶ ἑκατέρα τῶν AE, EB ἑκατέρᾳ τῶν ΓΖ, Z4. 
μέσαι δὲ αἴ AE, EB: μέσαι ἄρα καὶ αἱ ΓΖ, Zz. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἣ AE πρὸς EB, ἡ ΓΖ πρὸς Zz, αἵ 
0à 4E, ΕΒ δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν, καὶ αἵ 
ΓΖ, Z4 [ἄρα] δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν. ἐδείχ- 
20 ϑησαν δὲ καὶ μέσαι" ἡ ΓΖΩ͂ ἄρα ἐκ δύο μέσων ἐστίν. 
“Μέγω δή, ὅτι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή ἐστι τῇ 418. 
Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς 5 AE πρὸς EB, ἡ ΓΖ πρὸς 
Z4, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
AEB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν D'Zzf: 
25 ἐναλλὰξ ὡς τὸ ἀπὰ τῆς AE προς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ, 
1. ὕπερ ἔδει δεῖξαι} om. BFVb. 8. ξζ΄ ξ in ras. " E 
τῇ) m. 2 B. καὶ αὐτή] om. Theon (BFVb). 7. 
μήκει V. 8. 4B] B4 PF. 9. διῃρημένη Theon ἤν, 
10. elg] ἐς V. E| EA PF. εἰσίν P. 19. τὴν I4 
, τὴ» DZV. 18. 24) i in ras. V, 42 B. τὴν I4 V. 14. 
rus δέ b, sed corr. 15. καὶ ἡ ἡ μὲν AE τῇ ΓΖ (ZI E), 


y? Z4 (corr. ex 4Z V) Theon (BFVb). 16. μέσαι 
V] xa ὧν μέσαι Theon (ΒΕ Ν Ὁ). κου οἷλ vut. it. AE] 
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dine commensurabilis ex duobus nominibus est et 
ordine eadem; quod erat demonstrandum. 


LXVII. 


Recta rectae ex duabus mediis longitudine com- 
mensurabilis et ipsa ex duabus mediis est et ordine 
eadem. 

Sit 4B ex duabus mediis, et rectae 4B longitu- 
dine commensurabilis sit ΓΖ. dico, I'z ex duabus 
mediis esse et ordine eandem ac 48. 
4A E B nam quoniam 4B ex duabus mediis est, 
LL a, im E in medias diuidatur. 4E, EB igitur 
I Z4 mediae sunt potentia tantum commensura- 
bile. et fiat 4B:I'4-— 4Ε: ΓΖ [ΥἹ, 12]. itaque 
etiam [V, 19 coroll; V, 16] EB:Zz — 4Β: ΓΖ. 
uerum 48. L'4 longitudine commensurabiles sunt; 
itaque etiam utraque 4E, EB uirique ΓΖ, Z1 com- 
mensurabilis est [prop. XI]. uerum AE, EB mediae 
sunt. itaque etiam ΓΖ, Ζ 4 mediae sunt (prop. XXIII]. 
el quoniam est 4E: EB — ΓΖ: Z4, et AE, EB po- 
tentia tantum commensurabiles sunt, etiam ΓΖ. Z4 
potentia tantum commensurabiles sunt [prop. XI]. 
demonstrauimus autem, easdem medias esse. ergo ΓΖ 
ex duabus mediis est. 

iam dico, eliam ordine eam eandem esse ac 48. 

nam quoniam est 4E:EB-—LIZ:Z.4, erit etiam 
[prop. XXI lemma] 4E? : AE »« ΕΒ--ΓΖ": ΓΖ;»«ΖΖ. 


AB B. τὴν EB V. τὴν Z4 V. 18. εἰσὶ σύμμετροι BF V b. 
19. ἄρα] om. P. εἰσὶ σύμμετροι BF Vb. 20. A4T'F. ἐστί 
BVb, comp. F. 29. τὴν EB BV. οὕτως ἡ F. ΓΖ 
Τά ἢ, 88. τὴν ΖΔ Υ, ΖΑ. 294 DZ|ZPTF. ΓΖΔ 
supra scr. Z m. 2 V. — 926. ὡς] ἄρα ὡς X. 
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οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 4ΕΒ πρὸς τὸ ὑπο τῶν IZ. 
σύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς AE τῷ ἀπὸ τῆς DZ' σύμ- 
μετρον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AEB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖΖ. 
εἴτε οὖν ῥητόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AEB, καὶ τὸ ὕπο 
τῶν DZ4 ῥητόν ἐστιν [καὶ διὰ τοῦτό ἐστιν ἐκ δύο 
μέσων πρώτη]. εἴτε μέσον, μέσον, καί ἐστιν ἑκατέρα 
δευτέρα. 
Καὶ διὰ τοῦτο ἔσται ἡ ΓΖΩ͂ τῇ AB τῇ τάξει ἣ 
αὐτή" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


10 ξη΄. 
H τῇ μείξονι σύμμετρος καὶ αὐτὴ μείξων 
ἐστίν. 
Ἔστω μείξων ἡ 48, καὶ τῇ 48 σύμμετρος ἔστω 
ἡ ΓΖΩ͂' λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ μείζων ἐστίν. 
i15 «ἁἰἼῃρήσϑω ἡ 48 κατὰ τὸ Ε' αἱ AE, EB ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον καὶ γεγονέτω τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως dj τε AE πρὸς 
20 τὴν ΓΖ καὶ ἡ ΕΒ πρὸς τὴν Z4, καὶ ὡς ἄρα ἡ AE 
πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EB πρὸς τὴν Ζ4. σύμμετρος 
0b ἡ AB τῇ D4' σύμμετρος ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν 
AE, ΕΒ ἑκατέρᾳ τῶν ΓΖ, Ζ4. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 
AE πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EB πρὸς τὴν ΖΩ͂, καὶ 
25 ἐναλλὰξ ὡς ἡ AE πρὸς EB, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς ΖΖΩ, 
καὶ συνϑέντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως 


1. l'Z4] 4 in ras. m. 1 b; I'AZ P, ye. ΓΖΔ mg. m. 1. 
2.02] corr. ex ἄρα m. 2 F, τό — 8. ἄρα] mg. m. 2 F. 4. 
ἐστιν B. 6. ἔσται BF b. καί — 6. πρώτη] om. P. — 6. otov] 
comp. post ras. 1 litt. F, ἔσται V. 6. εἶτε μέσον τὸ ὑπὸ τῶν 
AE B, μέσον καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ Δ Yuheon (BE VO). 8. ἔσται] 
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permutando [V,16] erit 4.5: ΓΖ — AE» EB:T'Z»«Z A. 
uerum 4.Ε", ΓΖ" commensurabilia sunt. itaque etiam 
AE EB, I'Z»« Z4 commensurabilia sunt [prop. 
XI]. itaque siue 4EP«EB rationale est, etiam 
IZ»«Z4 rationale est; siue medium, medium est 
[prop. XXIII coroll], et utraque secunda est [prop. 
XXXVII — XXXVIIT). 

Ea de causa ΓΖ, ordine eadem erit ac 4B; quod 
erai, demonstrandum. 


LXVIII. 


Hecta maiori commensurabilis ei ipsa maior erit, 
Sib 4B maior, et rectae 4B commensurabilis sit 
ΓΖ. dico, ΓΩ͂ maiorem esse. 
diuidatur 4B in E. itaque 4E, EB potentia in- 
commensurabiles sunt efficientes summam quadratorum 
rationalem, rectangulum autem medium [prop. XXXIX], 
4. p δ fiant eadem, quae antea. et quoniam est 
| AB:D4-— AE:TZ e& AB:T'A4 —EB:Z4 
Z [cfr. p. 204, 11 sq.], erit etiam AE: I'Z—EB:Z4 
E | 4 [V, 11]. uerum 418, Γ΄ commensurabiles 
sunt. quare etiam utraque 4E, EB ulirique 


B I'Z,Z4 commensurabilis est [prop. XI]. 


om. Vb. καὶ ἡ BFVb. Γ47] 44 Ὁ. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} 
comp. P, om. BFVb. 10. ξη΄] & seq. ras. 1 litt. F. 1. 
μείζονι} o eras. b. 14. ὅτι καί ΒΕ. Γ 4) 4 post ras. 1 
litt. Ὁ. ἐστί PV, comp. Fb; ἐστὶ καί B. 16. AE] corr. ex 
AB F. EB] m. rec. P. doe] m. 2 F. 17. δ᾽] δέ F. 
ὑπ᾽ αὐτῶν] corr. ex ὑπὸ τῶν m. 1 P. 18. καὶ γεγονέτω 
γεγονέτω γάρ P. 19. ve] om. F. 20. EB] ΒΕ’ F. τήν 
om. P. καὶ ὡς ἄρα] ἔστιν ἄρα καὶ ὡς ἴῃ ras. V. ἡ AE --- 21. 
Z4]inras V. 21. ΓΖ] EB V. ἘΒῚ DZ V. τήν] om. 
Bb. 22. AB] corr. ex EB m. 2 F. 24. τήν] (alt) am. P. 
25, τὴν EB V. τὴν ZA SN. 
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ἡ ΓΖ προς τὴν 4Z: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 48 
προς τὸ ἄπο τῆς BE, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς 4Ζ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι. καὶ ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς 48 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4E, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ 
ὅ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 48 
πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν 4E, ΕΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς L4 
πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ, Zzft καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν 
ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 48 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς D 4, οὕτως τὰ 
ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4. σύμ- 
10 μέτρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4 B τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ σύμμετρα 
ἄρα καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AE,EB τοῖς ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4. 
καί ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ ἅμα ῥητόν, καὶ τὰ ἀπὸ 
, τῶν ΓΖ, Z4á ἅμα ῥητόν ἐστιν. ὁμοίως δὲ καὶ τὸ δὶς 
ὑπο τῶν AE, EB σύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
15 ΓΖ, Z4. καί ἐστι μέσον τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AE, EB: 
μέσον ἄρα καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4. αἵ ΓΖ, Z4 
ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροί εἶδι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ἅμα ῥητόν, τὸ 
ὃὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον" ὅλη ἄρα ἡ DL ἄλογός ἐστιν 
90 7 καλουμένη μείξων. 
Ἢ ἄρα τῇ μείζονι σύμμετρος μείξων ἐστίν᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
£9". 
Ἡ τῇ ῥητὸν καὶ uécov δυναμένῃ σύμμετρος 
35 [καὶ αὐτὴ] ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν. 


9. ᾽τα] τό F, et B, sed corr. E EZ b, et F, sed. corr.; ; 
D inras B. — 11. AE] 4 e corr. b. TZ] EZ b, et F, sed 
com. 123, τά] τό F. ταὶ τό PF. 18. ἔσται V. 16. καί 

, 
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quoniam est 4 E: I'Z — EB: Z4 et permutando (V, 16] 

AE: EB — DUZ:Z4, eliam componendo erit [V, 18] 

AB:BE-—I'4:42Z. quare etiam 4 B': BE*—If*:427? 

[VI, 20]. iam similiter demonstrabimus, esse etiam 
AB? : AE? — UA? ZA. 

quare eliam 4B*: AE? -- EB* — Γ 45: ΓΖ" -ἰ 24. 

permutando igitur (V, 16] 

AB :D4—AEBE 4 EB:DZP-q-ZAZ; 
uerum 4183, I'Z? commensurabilia sunt. itaque etiam 
A E? -Ἐ EB? et. ΓΖ" - ZZ? commensurabilia sunt 
[prop. XI]. et 4 -- EB? rationale est, et!) LZ? 
Ἔ Z4? rationale eodem modo etiam 2 4 E »« EB 
et 2l'Z»« Z4 commensurabilia sunt. οὐ 24E»« EB 
medium est. itaque etiam 2 ΓΖ »« Z4 medium est 
[prop. XXIII coroll]. itaque ΓΖ, Zzf potentia incom- 
mensurabiles sunt [prop. XIII; cfr. p. 206, 15 et 22] effi- 
cientes summam quadratorum rationalem, rectangulum 
autem medium. itaque tota ΓΖ irrationalis est maior, 
quae uocatur [prop. XXXIX]. 

Ergo recta maiori.commensurabilis maior est; quod 
erat demonstrandum. 


LXIX. 


Recta rectae spatio rationali et, medio aequali qua- 
dratae commensurabilis ipsa spatio rationali et medio 
quadrata aequalis est. 


1) Post Z4 lin. 13 Augustus non male addidit ἄρα. 


ἐστι μέσον] μέσον δὲ V. 16. ΓΖ] supra add. E b. [2] 

Γ ἴῃ ras. m. 2 P, supra scr. E b. 17. εἰσὶν ἀσύμμετροι BF V 
εἶσιν P. 19. ἡ ὅλη Vb. 21. ὅπερ ἔδει δεῖξαιϊ com. 

om. ΒΡΥ͂Ρ. 24. ῥητόν] -ov inras, B. — 95. νὰ οὐτὸλ S. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. TIY. bs 
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Ἔστω ῥητὸν καὶ μέδον δυναμένη 7 48, καὶ τῇ 
AB σύμμετρος ἔστω ἡ ΓΩ͂' δεικτέον, ὅτι καὶ ἡ ΓΖ 
ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν. 

Διῃφήσϑω ἡ 48 εἰς τὰς εὐθείας κατὰ τὸ Ε' a 

5 4Ε, ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ 
μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγ 'vov μέσον, 
τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν" καὶ τὰ αὐτὰ κατεσκευάσθω 
τοῖς πρότερον. ὁμοίως δὴ δείξομεν. ὅτι καὶ αἱ ΓΖ, 
Ζ4 δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, καὶ σύμμετρον τὸ μὲν 

10 συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, EB τῷ συγκειμένῳ 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4, τὸ δὲ ὑπὸ AE, EB τῷ ὑπὸ 
ΓΖ, Z4: ὥστε καὶ τὸ [μὲν] συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΓΖ, Z4 τετραγώνων ἐστὶ μέσον, τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶν 

ΓΖ, Ζ4 ῥητόν. 

186 Ῥητὸν ἄρα καὶ μέσον δυναμένη ἐστὶν ἡ Γ4Ω͂ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

ο΄. 

Ἢ τῇ δύο μέσα δυναμένῃ σύμμετρος δύο 
μέσα δυναμένη ἐστίν. 

20 ἌἜστω δύο μέσα δυναμένη ἡ AB, καὶ τῇ AB 
σύμμετρος ἡ D'zf* δεικτέον, ὅτι xol ἡ ΓΖ δύο μέσα 
δυναμένη ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ δύο μέσα δυναμένη ἐστὶν ἡ AB, διῃ- 
ρήσϑω εἰς τὰς εὐθείας κατὰ τὸ Ε' αἱ AE, EB ἄρα 

86 δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον 

1. καὶ τῇ 4B] supra scr. m. 1 F. — 2. δεικτέον] λέγω M 

8. ἐστί B, comp. Fb. 7. δέ F. κατασκευάσθϑω b 
αἴ 4 V. — 11. 0 P. τῶν AE V. 12. τῶν Γ΄ (corr. ex 
IH) S. Mé»] om. P. 18. τετράγωνον P. δέ. 15. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BF Vb. 17. o'] Seq. ras. 1 
lit F. 18. xol αὐτὴ δύο V. 21. ἡ] ἔστω ἡ V. δεικτέον) 


λέγω V. δὴ ὁ ὅτι B. 24, κατὰ τὸ E εἰς τὰς εὐθείας V. εὐ- 
9g] m. 2 B 
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Si5 4 B spatio rationali et medio aequalis quadrata, 
et rectae 44 B commensurabilis sit ΓΖ. demonstrandum, 
eliam I'4 spatio rationali et medio aequalem esse 
quadratam. 

.A DT diuidatur 4B in rectas in E; itaque .4 E, 
EB potentia incommensurabiles sunt effi- 
l2 cientes summam quadratorum mediam, rect- 


E | angulum autem rationale [prop. XL]; et com- 
| ^4 parentur eadem, quae antea, iam similiter 
-B demonstrabimus, ΓΖ, Z4 potentia incommen- 


surabiles esse et 4E? --- EB?, I'Z? -- Zzf* commen- 
surabilia et 4E »« EB, ΓΖ »« Z4 commensurabilia. 
quare etiam I'Z? -|- Z 4? medium est, ΓΖ »« Z 41 autem 
rationale. 

Ergo ΓΖ spatio rationali et medio aequalis est 
quadrata; quod erat demonstrandum. 


LXX. 


Recta rectae duobus spatiis mediis aequali quadratae 
commensurabilis ipsa duobus spatiis mediis quadrata 
est aequalis. 

Sit 4B duobus spatiis mediis aequalis quadrata, 
et rectae 4B commensurabilis ΓΖ. demonstrandum, 
etiam I'4 duobus spatiis mediis aequalem esse qua- 
dratam. 2 
14 T nam quoniam 4B duobus spatiis mediis 
aequalis est quadrata, in E in rectas diuidatur, 
i2, itaque 4E, EB potentia incommensurabiles 
TE | sunt efficientes summam quadfatorum mediam , 
| et rectangulum medium et praeterea 4E? -|- EB*, 


^B AE» EB incommensurabes WVoroo. EX 
ANS 
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ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν [τετραγώνων] μέσον καὶ τὸ vox 
αὐτῶν μέσον καὶ ἔτει ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ τετραγώνων τῷ ὑπὸ τῶν AE, 
EB: καὶ κατεσκευάσϑω τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. ὁμοίως 

5 δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ ΓΖ, Ζ4 δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
μξτροι καὶ σύμμετρον τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν AE, EB τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, 
ZA, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Ζ4᾽ 
ὥστε καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, Ζ4 

10 τετραγώνων μέσον ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4 μέσον 
καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
ΓΖ, Ζ4 τετραγώνων τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4. 

'H ἄρα DI'4 δύο μέσα δυναμένη ἐστίν' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. , 

15 oc. 

Ῥητοῦ xal μέσου συντιϑεμένου τέσσαρες 
ἄλογοι γίγνονται ἔτοι ἐκ δύο ὀνομάτων ἢ ἐκ 
δύο μέσων πρώτη ἢ μεέξων ἢ ῥητὸν καὶ μέσον 
δυναμένη. 

90 — "Eovo ῥητὸν μὲν τὸ AB, μέσον δὲ τὸ ΓΩ͂᾽ λέγω, 
ὅτι ἡ τὸ 44] χωρίον δυναμένη ἥτοι ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὴν ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη ἢ μείξων ἢ ῥητὸν καὶ 
μέσον δυναμένη. 

Τὸ γὰρ 48 τοῦ I4 ἤτοι μεῖξόν ἐστιν 1j ἔλασσον. 

25 ἔστω πρότερον usifov: καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ EZ, καὶ 
παραβεβλήσθω παρὰ τὴν ΕΖ τῷ 48 ἴσον τὸ EH 

πλάτος ποιοῦν τὴν EG* τῷ δὲ A4T' ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ 


1, τετραγώνων] οἵα. Ῥ- ὑπ᾽] mut ἴῃ ἀπ᾽ πι. 3 Ε', ἀπ᾿ b. 8. 

4E (prius) corr. bx 4B m. 2 F. — 5. ΓΖ] in ras. m.1P. 8 
ὥστε καὶ τό P. 9. 4,42 P. 12. «d vo V. 193.4 

I4] 4 postea ins. V. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. 

dn 16. 102 B eras. F. — 1". γίγνονταιλ γίνονται FVb et , 
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ei comparentur eadem, quae antea. iam similiter de- 
monstrabimus, ΓΖ, ZZ! potentia incommensurabiles 
esse, οὐ AE? - ΕΒ", D'Z* - Z4 commensurabilia, 
εὐ 4E» EB, L'Z5« Z4 commensurabilia. quare 
etiam I'Z? -- Zzf* medium est et ΓΖ »« Zzf medium 
ei praeterea ΓΖ'᾽ -J- Z4, DZ»« Z4 incommensu- 
rabilia. 

Ergo ΓΖ duobus spatiis mediis aequalis est qua- 
drata; quod erat demonstrandum. 


LXXI. 

Spatiis rationali et medio compositis quattuor ir- 
rationales oriuntur, aut recta ex duobus nominibus 
&ut ex duabus mediis prima aut maior aut spatio ra- 
tionali et medio aequalis quadrata. 

4 r E e kx Sit 4B retionale, ΓΖ 
| | autem medium. dico, rectam 
spatio 4421 aequalem qua- 

| dratam aut ex duobus nomi- 

| mibus esse aut ex duabus 

Ζ H I mediis primam aut maiorem 
aut spatio rationali et medio 


aequalem quadratam. 

est enim aut 4B 7» ΓΖ aut 4B « ΓΖ. sit prius 
AB I4. et ponatur rationalis EZ, et rectae EZ 
spatio .4B aequale adplicetur EH latitudinem efficiens 
ΕΘ; spatio autem ZI'aequale rectae EZ adplicetur ΘΙ 
latitudinem effieiens ΘΚ. et quoniam .4 B rationale est 


supra add.;m.i, P. ἤτοι] corr. in jj «e m. rec. P, corr. ex à 
τῇ V, ex ἡ Fi ἢ ve B. 21. ἡ] m. 2 F.— 44] A4 e corr. V. 

ἤτοι] 7| V. 21. τῷ] corr ex τό m. 1 F. — Pos& ἘΤ. «A. 
Theon: zovréer: τὴν 0H (BEVV. 


b 


10 


15 


20 
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παραβεβλήσϑω τὸ OI πλάτος ποιοῦν τὴν OK. καὶ 
ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ AB καί ἐστιν ἴσον τῷ ΕΗ, ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ EH. καὶ παρὰ [ῥητὴν] τὴν ΕΖ παραβέ- 
βληται πλάτος ποιοῦν τὴν ΕΘ' ἡ ΕΘ ἄρα ῥητή ἐστι 
καὶ σύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ 
τὸ ΓΖ καί ἐστιν ἴσον τῷ OI, μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ΘΙ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος 
ποιοῦν τὴν O0 K* ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 9 K καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ I'4, ῥητὸν δὲ 
τὸ 48, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 48 τῷ D ὥστε 
καὶ τὸ EH ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ OI. ὡς δὲ τὸ EH 
πρὸς τὸ Ol, οὕτως ἐστὶν ἣ ΕΘ πρὸς τὴν OG K* ἀσύμ- 
μδτρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΕΘ τῇ ΘΚ μήκει. καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ῥηταί: αἱ ΕΘ, ΘΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EK 
διῃρημένη κατὰ τὲ Θ. καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι τὸ 48 
τοῦ ΓΖ, ἴσον δὲ τὸ μὲν AB τῷ EH, τὸ δὲ ΓΖ τῷ 
OI, μεῖξον ἄρα καὶ τὸ EH τοῦ OI' καὶ ἡ ΕΘ ἄρα 
μείξων ἐστὶ τῆς OK. ivo. ovv ἡ ΕΘ τῆς ΘΚ usitov 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει ἢ τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου. δυνάσθω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ" καί ἐστιν ἡ μείξων ἡ ΘΕ σύμμετρος τῇ ἐκκει- 
μένῃ ῥητῇ τῇ EZ: ἡ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο ὀνοματων ἐστὶ 
1. OI] mut.in ΘΗ͂ F, I eras. V. 8. καί7 (prius) τὰ. 3 F. 
éqvj»] om. P. 4. ΕΘ] (prius ΘΕ F. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
E60 Theon (BFVb) ἐστιν P. 6. OI] Im ras. F. 7. 
ΘΙ] I in ras. F. Post παράκειται add. Theon: τουτέστι 
(uv V) vi» 9H (BFVb). 8. ἄρα] corr. ex ἔσται F. 9. 
EZ] Z postea ins. m. 1 V. Γ Δ] eras. V. 11. EH] ZH 
e corr. V. el] corr. ex GI' P, I in ras. F. 12. GI] I 
in ras. F. 18. ἐστίν B. 16. EK] corr. ex EO m. rec. b. 


16. Post € ras. 1 litt. B. μεέξων V, sed corr. — 18. OI 
Jecorr F. »oí]m.2F. OI|Iinras.F. 20, ἑαυτῇ μήκει 


om. V. 21, ἐσυμμέτρου] συμμέτρῳ Y, corr. τὰ. δι, συμμέτρου B, 
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el 4B — EH, etiam EH rationale est. et rectae EZ 
adplicatum est latitudinem efficiens EO. itaque ΕΘ 
rationalis est et rectae EZ longitudine commensurabilis 
[prop. XX]. rursus quoniam I'Z/ medium est et ΓΖ — 601, 
etiam ΘΙ medium est. et rectae rationali EZ adpli- 
calum est latitudinem efficiens ΘΚ. itaque O6 K ra- 
lionalis est et rectae EZ longitudine incommensurabilis 
[prop. XXII]. et quoniam I'Z/ medium est, 4B autem 
rationale, 4B et I'/ incommensurabilia sunt. quare 
etiam EH, OI incommensurabilia sunt. uerum 
EH:01I — ΕΘ: ΘΚ [VI, 1. quare etiam ΕΘ, ΘΚ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. XI]. et 
uiraque rationalis est. itaque E69, 0 K rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles. ergo EK ex duobus 
nominibus est in € diuisa [prop. XXXVI]. et quoniam 
48» Γ4ώ et 4B — EH, I'4—901, erit etiam EH 7 0I. 
ilaque etiam E60 — 69K [V, 14]. iam EO* excedit 
€ K? quadrato rectae aut sibi commensurabilis aut 
incommensurabilis. prius excedat quadrato rectae sibi 
commensurabilis; et maior € E rationali propositae 
EZ commensurabilis est. ergo EK ex duobus no- 
minibus est prima [deff. alt. 1. EZ autem rationalis 
esl. sin spatium recta rationali et recta ex duobus 
nominibus prima comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata ex duobus nominibus est [prop. LIV]. itaque 
recta spatio EI aequalis quadrata ex duobus nominibus 
esi; quare eliam recta spatio 4421 aequalis quadrata 
ex duobus nominibus est. iam uero EO? excedat 9 K* 
quadrato rectae sibi incommensurabilis; et maior E6- 


corr. m. 2. 922. ἐστιν ἡ] ἐστι B. EG F. 88. ἡ1 πα. ἃ P- 
ἐκ) supra scr. b 
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πρώτη. ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ 
ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης, ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. ἡ ἄρα το ΕΙ δυνα- 
μένη ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν: ὥστε καὶ y vo 44 
δυναμένη ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. ἀλλὰ δη δυνάσϑω 
ἡ ΕΘ τῆς ΘΚ μεῖξον τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ καί 
ἐστιν ἡ μείξων ἡ ΕΘ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
τῇ ΕΖ μήκει᾽ ἡ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τε- 
τάρτη. ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ 
ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτης, ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη μείξων. ἡ ἄρα τὸ 
EI χωρίον δυναμένη μείζων ἐστίν" ὥστε καὶ ἡ τὸ 44 
δυναμένη μείξων ἐστίν. 

᾿Δλλὰ δὴ ἔστω ἔλασδον τὸ 48 τοῦ If: καὶ τὸ 
EH ἄρα ἔλασσόν ἐστι τοῦ ΘΙ ὥστε καὶ ἡ ΕΘ ἐλάσσων 
ἐστὶ τῆς ΘΚ. ἤτοι δὲ ἡ ΘΚ τῆς EO μεῖξον δύναται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. Óv- 
νάσϑω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" xat 
ἐστιν ἡ ἐλάσσων ἡ ΕΘ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
τῇ ΕΖ μήκει" ἡ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευ- 
τέρα. ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὗπο 
ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρας, ἡ τὸ χωρέον 
δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη. ἡ ἄρα τὸ ΕΙ 
χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη" ὥστε καὶ 


€ 


ἡ τὸ 414 δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη. ἀλλὰ 


2. δητῶν V. 8. éx] ἡ ἐκὰ|Ε.- ἐστί P. 7) ἄρα] corr. 
ex παρὰ m. 2 P.  El|linras F. ὅ. δυναμένη] corr. ex 
ἀδυναμένη V. 6. Ante ἡ ras. 3 litt. F. ΘΚ] corr. ex OZ 
m.2 F. μείξων b. συμμέτρου B, sed corr. 7. ἐστιν} 
ἐστι, supra scr. o, B; ἔστω P. ἢ] (prius) om. B. 11. μεῖξον 
V, sed corr. 12. EI] Iin ras. F. 15. 91] ΘΚ b et corr. 
ex 8T'F. ἘΘ ἄρα Ὁ. ἔλασσον Ὁ. 171. συμμέτρου — ἀπό] mg. 


,. Ὁ, 1P. συμμέτρου) ἀσυμμέτρου V, wed c eros. ἀσυμμέτρου] 
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raiionali propositae EZ longitudine commensurabilis 
esl. itaque EK ex duobus nominibus est quarta [deff. 
alt. 4. EZ autem rationalis est. sin spalium recta 
rationali et recta ex duobus nominibus quarta com- 
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata irrationalis 
esi maior, quae uocatur [prop. LVII]. itaque recta 
spatio EI aequalis quadrata maior est. ergo etiam 
recta spatio 4427/1 aequalis quadrata maior est. 
iam uero sii 4B « I'4. quare etiam EH « OI. 
itaque eliam ΕΘ « ΘΚ [VI, 1; V, 14]. uerum 6 K? 
excedit E9? quadrato rectae aut sibi commensurabilis 
aut incommensurabilis. prius excedat quadrato rectae 
sibi longitudine commensurabilis. et minor EO ra- 
tionali propositae EZ longitudine commensurabilis est. 
ilaque EK ex duobus nominibus est secunda [deff. 
alt. 2]. EZ autem rationalis est. sin spatium recta 
rationali et recta ex duobus nominibus secunda com- 
prehenditur, recia spatio aequalis quadrata ex duabus 
AT mediis est prima [prop. L V]. 
ΠῚ itaque recta spatio EI aequalis 
| quadrata ex duabus mediis est 
B | 4 prima. ergo eiiam recta spatio 
E | Ζ AZaequalis quadrata ex duabus 
6— — — — Ἢ mediis prima est. iam uero 0 K? 
K 1 excedat G6 E? quadrato rectae 
sibi incommensurabilis; et minor EO rationali pro- - 
positae EZ commensurabilis est. itaque EK ex duobus 
nominibus est quinta [deff. alt. 5]. ΕΖ autem ratio-, 


συμμέτρου BV, sed corr. 19. 7] (prius) m. 2 F, om. B. 
δέ] (alt. m. 2 F, περιέχεται P. 38. EI| I in τϑ8. F. 
χωρίον») om. V. |. 26. 44 χωρίον BY. 
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δὴ ἡ ΘΚ τῆς € E μεῖξον δυνάσθω τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. καί ἐστιν ἣ ἐλάσσων ἡ ΕΘ σύμμετρος τῇ ἐκ- 
κειμένῃ δητῇ τῇ EZ: ἡ ἄρα EK ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ πέμπτη. ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται 

6 ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτης, ἡ τὲ 
χωρέον δυναμένη ῥητον καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν. 
᾿ἡ ἄρα τὸ EI χωρίον δυναμένη ῥητὸν καὶ μέδον Óv- 
ναμένη ἐστίν." ὥστε καὶ ἡ τὸ 44] χωρίον δυναμένη 
ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστέν. 

10 Ρητοῦ ἄρα καὶ μέσου συντιϑεμένου τέσσαρες ἄλογοι 
γίγνονται ἥτοι ἐκ δύο ὀνομάτων ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη 
ἢ μείξων ἢ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


οβ΄. 

Δύο μέσων ἀσυμμέτρων ἀλλήλοις συντιϑ'ε- 
16 μένων αἷ λοιπαὶ δύο ἄλογοι γίγνονται ἥτοι ἐκ 
δύο μέσων δευτέρα ἢ [ἡ] δύο μέσα δυναμένη. 
Συγκείσϑω γὰρ δύο μέσα ἀσύμμετρα ἀλλήλοις τὰ 
AB, I'4* λέγω, ὅτι ἡ τὸ 44 χωρίον δυναμένη ἥτοι 

ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα ἢ δύο μέσα δυναμένη. 
90 Τὸ γὰρ 48 τοῦ ΓΖ ἥτοι μεῖξόν ἐστιν ἢ ἔλασσον. 
ἔστω, εἰ τύχοι, πρότερον μεῖξον τὸ .4B τοῦ Df καὶ 


1. ΘΕῚ supra scr. » b, ΘΗ͂ e corr. F, EO V (E in ras). 
συμμέτρου F, et B, sed corr. m. 2 2. ἡ] (prius) om. B. 4. 


ἐστί] posten ins. F, ἐστίν P. 1. δυναμένη - -- 8. It Pb. 
9. δητόν — δυναμένη] mg. τι. 2 Β 
10. ἀνάλογοι P, sed corr. m. rec. ἔνονται F V b. ἥτοι 


à V. 12.1] δητόν] m. 9 V. m δει δεῖξαι} comp. P, 
. BFVb. 13. ογ΄, sed corr. m. 2, F. 14. συμμέτρων, 
corr. m. 2, F. συντεθέντων Theon (BFY); συντιϑεμένων 
Supra scr. m. 2 B. 16. Post δύο ras. 2 litt. V. γίγνονται 
Fb, et supra ser. y, ἡ. ix] ἡ ἐκ V. 16. ἡ] deleo. 17. 
evyxeiob 3 P τὰ] τό b. 18. 44] corr. ex ΓΖ m. 2 F. 
19. 2] ἢ 91. εἰ to30t| om. 'Tueon. (BYN V). 
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nalis est. sin spatium recía rational et recta ex 
duobus nominibus quinta comprehenditur, recta spatio 
aequalis quadrata recta spatio rationali et medio ae- 
qualis quadrata est [prop. LVIII]. itaque recta spatio 
EI aequalis quadrata recta spatio rationali et medio 
aequalis quadrata est. quare etiam recta spatio 44 
aequalis quadrata recta spatio rationali et medio ae- 
qualis quadrata est. 

Ergo spatiis rationali et medio eompositis quattuor 
irrationales oriuntur, aut recta ex duobus nominibus 
aut ex duabus mediis prima aut maior aut spatio ra- 
lionali et. medio aequalis quadrata; quod erat demon- 
strandum. 

LXXII. 

Duobus mediis sibi incommensurabilibus compositis 
reliquae duae irrationales oriuntur, aut recta ex duabus 
mediis secunda aut duobus spatiis mediis &equalis 
quadrata. 

Componantur enim duo media sibi incommensurabilia 
A B, ΓΖ. dico, rectam spatio 471 aequalem quadratam 
aut ex duabus mediis secundam esse aut duobus spatiis 
mediis aequalem quadratam. 

nam aut 4B ΓΖ aut 48 « DA. situerbi gratia 
prius 4B — ΓΖ, et ponatur recta rationalis EZ, et 


4 r spatio 4B aequale rectae EZ 

| | adplicetur EH latitudinem effi- 

| ciens EO, spatio autem I'4 ae- 

|... B 4 quale ΘΙ latitudinem efficiens 
E———————————Z OK. et quoniam utrumque 4 B, 


" I'4 medium est, etiam utrumque: 
I EH, GI ον ex, SX τοῦ 


mot 


τε 
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ἐκκείσθω δητὴ ἡ EZ, καὶ τῷ μὲν AB ἴσον παρὰ τὴν 
EZ παραβεβλήσϑω τὸ EH πλάτος ποιοῦν τὴν ΕΘ, 
τῷ δὲ ΓΩ͂ ἴσον τὸ ΘΙ πλάτος ποιοῦν τὴν OK. καὶ 
ἐπεὶ μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν AB, ΓΖΩ͂, μέσον ἄρα 
ὅ καὶ ἐκάτερον τῶν EH, ΘΙ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΕ 
παράκειται πλάτος ποιοῦν τὰς ΕΘ, ΘΚ᾽ ἑκατέρα ἄρα τῶν 
ΕΘ, ΘΚ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ 
ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ 48Β τῷ D, καί ἐστιν ἴδον vo 
μὲν 48 τῷ ΕΗ, τὸ δὲ L'A τῷ ΘΙ, ἀσύμμετρον ἄρα 
10 ἐστὶ καὶ τὸ EH τῷ ΘΙ. ὡς δὲ τὸ EH πρὸς τὸ OI, 
οὕτως ἐστὶν ἡ ΕΘ πρὸς ΘΚ' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΕΘ τῇ ΘΚ μήκει. αἱ ΕΘ, ΘΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΕΚ. 
ἤτοι δὲ ἡ ΕΘ τῆς OK μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ dvu- 
15 μέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. δυνάσθω πρό- 
τερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" καὶ οὐδετέρα 
τῶν ΕΘ, ΘΚ σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 
ΕΖ μήκει" ἡ ΕΚ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρέτη. 
ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς 
90 καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτης, ἡ τὸ χωρίον δυνα- 
μένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα ἡ ἄρα τὸ EI, τουτ- 
ἔστι τὸ 414], δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα. 
ἄλλα δὴ ἡ ΕΘ τῆς ΘΚ μεῖξον δυνάσϑω τῷ ἀπο 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει καὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἕκα- 
25 τέρα τῶν ΕΘ, ΘΚ τῇ ΕΖ μήκει" ἡ ἄρα EK ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶν ἔκτη. ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ 
ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτης, ἡ τὸ χωρίον 


1. τις ῥητή F. τῷ] corr. ex τό m. 2 P. 3. EH] EZ b. 

8. Post ἴσον add. παρὰ τὴν ΘΗ V, del. m. 2. — 4. ἐπεί — 
ἄρα καί) om. b. 6. τῶν] corr. ex τό m. 2b. | EH] supra 
&dd. Θ᾽ b. 61] GI,supra adà. H, V. "τα 2 V. 6. 
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ralionali EZ adplicata sunt latitudines efficientia ΕΘ, 
OK. itaque utraque EO, 6 K raüonalis est et rectae 
EZ longitudine incommensurabilis [prop. XXIT]. et 
quoniam 24 B, ΓΖ incommensurabilia sunt, et 4B — EH, 
DI4-—01, etiam EH, ΘΙ] incommensurabilia sunt. 
uerum EH:01 — ΕΘ: ΘΚ [VI, 1]. itaque etiam 
ἘΘ, ΘΚ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XI]. quare EO, 9 K rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. ergo EK ex duobus nominibus est 
[prop XXXVI]. uerum ΕΘ“ excedit 0 K? quadrato 
rectae aut sibi commensurabilis aut incommensurabilis. 
prius excedat quadrato rectae longitudine commensura- 
bilis. et neutra rectarum E9, 9 K rectae rationali propo- 
sitae EZ longitudine commensurabilis est. itaque EK 
ex duobus nominibus est tertia [deff. alt. 3][. uerum EZ 
ralionalis est. sin spatium recta rationali et recta ex 
duobus nominibus tertia comprehenditur, recta spatio 
aequalis quadrata ex duabus mediis est secunda [prop. 
LVI]. itaque recta spatio EI, hoc est 4471, aequalis 
quadrata ex duabus mediis est secunda, iam uero 
EO? excedat 9 K* quadrato rectae sibi incommensu- 
rabilis; et utraque ΕΘ, ΘΚ rectae EZ longitudine 
incommensurabilis est. itaque EK ex duobus nominibus 
est sexta [deff. alt. 6]. sin spatium recta rationali et 
recta ex duobus nominibus sexta comprehenditur, recta 
παράκειτα P, παράκεινται V. ποιοῦντα Vb. 71. OK Geo V. 

ἐστιν P. 8. ἀσύμμετρος P, corr. m. rec. ἔστιν P. AB 
supr add. H V. ἐστιν] m. 2 F. 10. πρόρ] m. 2 F. 4 

Q F. 11. πρὸς τήν V. 12. εἶσιν P. 14. ἀσυμμέτρου 
τοῦ corr. 15. συμμέτρου BV, corr. m. 2. 16. después 


V, sed corr.; &- suprà add. b m. 1. 17. ἐστιν P. 


corr, p óqvj m. rec. b. 25. vj] corr. ex rig B. ἐκὶ m»: 
rec. 


ὄ 


10 


15 


20 


222 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ γ΄. 


δυναμένη ἡ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν" ὥστε καὶ ἡ τὸ 
A4 χωρίον δυναμένη ἡ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν. 

[Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἔλαττον y τὸ AB 
τοῦ ΓΩ͂, ἡ τὸ 414 χωρίον δυναμένη ἢ ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα ἐστὶν ἤτοι δύο μέσα δυναμένη]. 

Δύο ἄρα μέσων ἀσυμμέτρων ἀλλήλοις συντιϑεμένων 
αἱ λοιπαὶ δύο ἄλογοι γίγνονται ἤτοι ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα ἢ δύο μέσα δυναμένη.᾽ 


Ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων καὶ αἱ μετ᾽ αὐτὴν ἄλογοι οὔτε 
τῇ μέσῃ οὔτε ἀλλήλαις εἰσὶν αἱ αὐταί. τὸ μὲν γὰρ 
ἀπὸ μέσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ 
ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ παρ᾽ ἣν παράκειται μήκει. 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων παρα ῥητὴν παρα- 
βαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων πρώτης παρὰ ῥητὴν παρα- 


βαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευ- 


τέραν. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων δευτέρας παρὰ 
ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων τρίτην. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς μείξονος παρὰ ῥητὴν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων 
τετάρτην. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένης 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο 
ὀνομάτων πέμπτην. τὸ ὃὲ ἀπὸ τῆς δύο μέσα δυνα- 
μένης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν 


1. ἡ δύο] δύο BV. ὥστε καὶ 1i] jé4oe V. 2.4Bb.  xo- 
e/o»] om. V. $]om. BFV. δύο, B P, P, óso m.rec. μέσας F. 
8. ὁμοίως — b. δυναμένη] Qu 4. τὸ A4 χωρίον] τὸ 
χωρίον τὸ A4 V. 7| om. F. 5. ἤτοι δύο μέσα] ἢ ῥητὸν 
καὶ μέσον B. 6. ἡ δύο ΕΒ, 7. γίνονται PFVb. ἤτοι ἡ V. 
& 7) 7 ἡ V. δύο] ἴῃ ras m. 1 P. 9. ογ΄, y in ras., F. 
af "7 Supr& Scr. b. 11. ἀπὸ τῆς Y. A9. «V eorr. ex 
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spalio aequalis quadrata recta est duobus spatiis mediis 
aequalis quadrata [prop. LIX]. quare recta spatio 44 zf 
aequalis quadrata recta duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata est. 

Ergo duobus spatiis mediis sibi incommensura- 
bilibus compositis reliquae duae irrationales oriuntur, 
aut recta ex duabus mediis secunda aut duobus spatiis 
mediis aequalis quadrata. 


Recta ex duobus nominibus et irrationales ab ea 
deriuatae neque mediae neque inter se eaedem sunt. 
nam quadratum mediae rectae rational adplicatum 
latitudinem efficit rationalem et rectae, cui adplicatum 
est, longitudine incommensurabilem [prop. XXII). qua- 
dratum autem rectae ex duobus nominibus rationali 
adplicatum latitudinem efficit rectam ex duobus no- 
minibus primam [prop. LX]. quadratum autem rectae 
ex duabus mediis primae rationali adplicatum latitu- 
dinem efficit rectam ex duobus nominibus secundam 
[prop. LXI]. quadratum autem rectae ex duabus mediis 
secundae rationali adplicatum latitudinem efficit rectam 
ex duobus nominibus tertiam [prop. LXII]. quadratum 
autem maioris rationali adplicatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus quartam [prop. LXIII]. 
quadratum autem rectae spatio rationali et medio ae- 
qualis quadratae rationali adplicatum latitudinem efficit 
reciam ex duobus nominibus quintam [prop. LXIV]. 


viv V. ἤν] corr. ex ἧι F. 4138. δέ] δ᾽ P. παραβαλό-. 
16. 


μενον P. 1. τὸ δέ — 19. τρίτην] img. m. 2 V. 
om. V. 17. δέ] 0 P. 19. δέ] δ᾽ P. aL ad δ᾽ P. 


^ 
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τό] ecorr. V. δέ] δ᾽ P. 234. πλάτοφρλ corr. ex ivo. S 
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ἐκ δίο ὀνομάτων ἕκτην. τὰ δ᾽ εἰρημένα πλάτη δια- 
φέρει τοῦ τε πρώτου καὶ ἀλλήλων, τοῦ μὲν πρώτου, 
ὅτι ῥητή ἐστιν, ἀλλήλων δέ, ὅτι τῇ τάξει οὐκ εἰσὶν 
αἵ αὐταί" ὥστε καὶ αὐταὶ αἴ ἄλογοι διαφέρουσιν ἀλλήλων. 


ογ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ ῥητῆς δητὴ ἀφαιρεϑῇ δυνάμει 
μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, ἡ λοιπὴ ἄλογός 
ἐστιν καλείσϑω δὲ ἀποτομή. 

"nó γὰρ ῥητῆς τῆς AB ῥητὴ ἀφῃηρήσϑω ἡ ΒΓ 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ λέγω, ὅτι ἡ 
λοιπὴ ἡ 4Γ' ἄλογός ἐστιν T) καλουμένη ἀποτομή. 

Ἐπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 48Β τῇ ΒΓ μήκει, 
καί ἐστιν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
AB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς 48 τῷ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ. ἀλλὰ τῷ μὲν 
ἀπὸ τῆς 48 σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τε- 
τράγωνα, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ σύμμετρόν ἔστι τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν 4B, BI. καὶ ἐπειδήπερ τὰ ἀπὸ τῶν 
A B, BI' ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς υπὸ τῶν 4.8, BI' μετὰ τοῦ 
ἀπὸ ΓΑ, καὶ λοιπῷ ἄρα τῷ ἀπὸ τῆς 4Γ' ἀσύμμετρά 
ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 48, BI. ῥητὰ δὲ τὰ ἀπο τῶν AB, 


1. τὰ δ᾽ ἐπεὶ οὖν τά Theon (BF Vb) εἰρημένα εἶς Θ 
corr. V. 8. τῇ] om. F. 4. dove] δῆλον ὡς Theon (ΒΕ Ὺ Ὁ). 

ὅ. Seq. δευτέρα τάξις ἑτέρων λόγων (om. b) τῶν κατὰ ἀφαί- 
ρεσιν PB V b (uidetur fuisse in F, sed sust. reparatio); ἀρχὴ 
τῶν κατ᾽ ἀφαίρεσιν ἑξάδων m. 2 B. ογ΄ postea add. F (ab 
initio haec prop. a praecedentibus dirempta non erat). T. 
vj] om. b. ἢ λοιπή] λοιπῆι F. 8. ἐστι BV, comp. Fb. 

δέ] δή B. — 9. ῥητῆς] διττῆξς ΕΞ — BI'] DI'BF. 11. ἡ 
καλουμένη] καλείσθω δέ V. 12, ἀσύμμετρος  ΟΟΥΥ. ex ἄρα 
σύμμετρος m. rec. P, ex σύμμετρος m. 2 B. ἡ 48 τῇ ΒΓ 
ἀσύμμετρός ἐστι V. 18. τὴν] τάς F. 14. ἀσυμμετρον] -ov 
Θ corr. V, corr. ex -og m. rec. V. i$. σύνμετοα — τῶν] 
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quadratum autem rectae duobus spatiis mediis aequalis 
quadratae rationali adplicatum latitudinem efficit rectam 
ex duobus nominibus sextam [prop. LXV]. latitudines 
autem, quas signifioauimus, differunt et a prima et 
inter se, a prima, quia ea rationalis est, inter se autem, 
quia ordine non sunt eaedem. ergo etiam ipsae rectae 
irrationales inter se differunt. 


LXXIII. 


Si a recta rationali rationalis aufertur potentia 
tantum toti commensurabilis, reliqua irrationalis est, 
uocetur autem apotome. 

Α rationali enim 4B rationalis auferatur BI' po- 
lentia tantum toti commensurabilis. dico, reliquam 
ΑΓ irrationalem esse apotomen, quae uocatur. 

i ——Ó—— ————4 nam quoniam 4B, BI' longi- 
4 Fr B udine incommensurabiles sunt, et 
es& 4B: BI'— AB*':4B »« BI' [prop XXI lemma], 
etiam 4B*, 4B»« BI' incommensurabilia sunt [prop. 
XI]. uerum 48 et AB?-|- BI? commensurabilia 
sunt [prop. XV], et 4B»« BI, 24B»« BI' commen- 
surabilia [prop. 1]. et quoniam est [II, 1] 

AB? -- BI? ——2 AB»« ΒΓ ΓΑ" 
etiam AI", 4 B? -]- BI? incommensurabilia sunt [prop. 
XIIIL,.XVI] uerum 4B*-l- BI* rationale est. ergo 


mg. m. 2 B. 17. τῷ τό corr. ex τά m. 1 b. :ó] τῷ b. 
18. ΒΓῚ e corr. V. καὶ ἐπειδήπερ τα] τὰ ἄρα Theon 

(BF V). 19. ἴσα] ἀσύμμετρα Theon (BFVb). μετὰ i. 

ἀπὸ ΓΑ] om. Theon (BFVb). 20. καί] in ras. V 

μέτρα B, corr. m. 2. 21. Post ΒΓ add. Theon: ἐπεὶ καὶ “τὰ 

ἀπὸ τῶν AB, BI' ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΤ' «exo. ταῦ 

ἀπὸ (τοῦ add, Y) P4 (BFVb). 


Euclides, edd. Helberg et Menge. Yit. YS 
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BI* ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἣ AI" καλείσϑω δὲ ἀποτομή. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
οδ΄, 
Ἐὰν ἀπὸ μέσης μέση ἀφαιρεθῇ δυνάμει 
ὅ μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς 
ὅλης ῥητὸν περιέχουσα, ἡ λοιπὴ ἅλογός ἐστιν" 
καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ πρώτη. 
“πὸ γαρ μέσης τῆς 4B μέδη ἀφῃρήσϑω ἣ ΒΓ 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ 418. μετὰ δὲ τῆς 
10 4B ῥητον ποιοῦσα τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI* λέγω, ὅτι 
ἡ λοιπὴ ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν᾽ καλείσϑω δὲ μέσης ἀπο- 
᾿ τομὴ πρώτη. 
Ἐπεὶ γὰρ αἱ 48, ΒΓ μέσαι εἰσίν, μέσα ἐστὶ καὶ 
τὰ ἀπὸ τῶν 4B, BI. ῥητὸν δὲ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, 
15 BI" ἀσύμμετρα ἄρα τὰ ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ τῷ δὶς ὑπο 
τῶν 48, BI* καὶ λοιπῷ ἄρα τῷ ἀπὸ τῆς AI' ἀσύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI, ἐπεὶ κἂν τὸ 
ὅλον ἑνὶ αὐτῶν ἀσύμμετρον 1j, καὶ τὰ ἐξ ἀρχῆς μεγέϑη 
ἀσύμμετρα ἔσται. δητὸν δὲ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI* 
20 ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AI* ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 Γ΄ 
καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ πρώτη. 


οδ΄. 
Ἐὰν ἀπὸ μέσης μέδη ἀφαιρεθῇ δυνάμει 
μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλη, μετὰ δὲ τῆς 


1. ἄλογον in ras. V. ἐστιν ἄρα b. ἐστὶν ἡ AT xoi 
τὸ ἀπὸ τῶν AI" ὥστε καὶ ἡ AD' in ras, m. 2 V. 2. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BFVb. — 3. οδ΄] corr. ex oe' F. 

" 6. περιεέχῃ Theon (BVb, περιέχει ἘΝ. ἐστι PBV, comp. 
M b. o ple V (seq. ras. 1 litt.) et P, corr. m. rec. — 10. 
joa] P V b, «reet gown B sb mg. m. 1 Fb, add. yo. Post 

y add, καί b, m. "EM ἐστι N, comp. Ἐ. καϊεῖται P. 
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AT' irrationalis est [def. 4]; uocetur autem apotome; 
quod erat demonstrandum. 


LXXIV. 


Si a recta media aufertur media potentia tantum 
commensurabilis toti, cum tota autem spatium rationale 
comprehendens, reliqua irrationalis est; uocetur autem 
prima apotome mediae. 

Α media enim 4B media auferatur BI' potentia 
lantum reciae 4B commensurabilis, cum 4B autem 
spatium rationale comprehendens 4B »« ΒΓ [prop. 
XXVII]. dico, reliquam AT' irrationalem esse, uocetur 
autem prima apotome mediae. 
1B nam quoniam 4B, BI' mediae sunt, etiam 

A B*, BI? media sunt. uerum 2.4B »« ΒΓ ra- 

lionale est. itaque 4B? -- BI? οἱ 2 4B»« BI 

incommensurabilia sunt. quare etiam 2 4 B»« ΒΓ 

r reliquo [cfr. II, 7] A41"? incommensurabile est, 

quoniam, si totum alterutri incommensurabile est, 

4 etiam magnitudines ab initio sumptae incommen- 

surabiles erunt [prop. XVI]. uerum 2.4 B»« ΒΓ ra- 

iionale est. quare ΑΓ" irrationale est. ergo 4Γ 

irrationalis est [def. 4]; uocetur autem prima apotome 
mediae. 

LXXV. 

S1 a media media aufertur potentia tantum toti 

commensurabilis, cum tota autem spatium medium 


μέση seq. ras. 1 litt. V, supra scr, g F. 18. εἰσέ V, comp. 
Fb. ἐστί) m. 2 F. 14. Ante δέ del. có P. 15. ἄρα 
ἐστί b. τῷ — 16. ΒΓῚ mg. m. 1 P. 11. ἐστι] corr. ex 
ἄρᾳ F. τῶν] om. P. 21. δέ] δή P. μέση Ὁ. “ὦ 

" F, sed corr. 
ΔῸΣ 
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ὅλης μέσον περιέχουσα, ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστιν" 
καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα. 

πὸ γὰρ μέσης τῆς 48Β μέση ἀφῃρήσϑω ἡ ΓΒ 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ τῇ 48, μετὰ 
0$ τῆς ὅλης τῆς 48 μέσον περιέχουσα τὸ ὑπὸ τῶν 
AB, BI* λέγω, ὅτι 9 λοιπὴ ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν κα- 
λείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα. 

Ἐκχκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ 411, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
AB, ΒΓ ἴσον παρὰ τὴν 41 παραβεβλήσϑω τὸ AE 
10 πλάτος ποιοῦν τὴν 4H, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 

ἴσον παρὰ τὴν 41 παραβεβλήσθω τὸ 210 πλάτος 

ποιοῦν τὴν 4Z: λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 4Γ. καὶ ἐπεὶ μέσα καὶ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 

AB, ΒΓ, μέσον ἄρα καὶ τὸ 4E. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
15 41 παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν Ζ Η' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ 4H καὶ ἀσύμμετρος τῇ ZI μήκει. πάλιν, ἐπεὶ μέσον 
ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ, καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν 
AB, ΒΓ uécov ἐστίν. καί ἐστιν ἴσον τῷ 4Θ' καὶ 
τὸ 410 ἄρα μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 41 
παραβέβληται πλάτος ποιοῦν τὴν 4Ζ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ 4Z καὶ ἀσύμμετρος τῇ ZI μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ AB, 
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1. περιέχῃ Theon (ΒΕ, περιέχει F). ἐστι BV, comp. 

Fb. 92. μέση V, P (corr. m. rec.) F (supra scr. o m. 2). 
μέση] supra scr. m.1V. LB]ecom. V. ὅ. δὲ τῆς] δέ P 
6. ὅτε ἡ] ὅτι καί V. ἐστι PBV, comp. b. 7. μέση P 
(corr. m. rec.) F (corr. m. 2), e corr. V. 8. 4K b, et FV, 
sed corr. 9. ZI| Iin ras. B, 4K FVb (in V corr.) AE] 
E in ras. B. 10. AH) corr. ex Hd m. 2 F. 11. 4K 
F'V b, sed corr. Ante 40 del. 4E πλάτος ποιοῦν τὴν ΔΗ 
(corr. ex ΗΖ m. 2), τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI' (supra scr. 
- m. 9) ἴσον παρὰ τὴν AK (corr. ex 41) παραβεβλήσϑω Ε. 12. 
-- 4Z]Zinras F.  ZE] ZO F. ἐστί) om. F. 18. καὶ 
Kk. Φόμμετρα] om. Theon (BFVb). ἐστιν P. 14. καί] (alt.) postea 
Kus, m. 1 F. — 16. AI] AK FVb, sed corr. παράκειται 
om, b. * Ánte ΔῊ del. Z YF. 16.Pok AH δι. LY. ΔΙ 
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comprehendens, reliqua irrationalis est; uocetur autem 
mediae apotome secunda. 

À media enim 4B media auferatur ΓΒ potentia 
tantum toti 4 B commensurabilis, cum tota autem 4B 
medium comprehendens 4B »« BI' [prop. XXVIII]. 
dico, reliquam ΑΓ irrationalem esse, uocetur autem 
mediae apotome secunda. 

ponatur enim rationalis Z/I, et quadratis 4B? -|- BI? 
aequale rectae 41 adplicetur 4 E latitudinem efficiens. 
4A Tr p 4H,spatio autem 2 4B »« ΒΓ 
σις ἢ aequale rectae 411 adplicetur 

| 409 latitudinem efficiens ΖΖ. 

| | itaque reliquum. ZE — AI? 

| ' ΠῚ], 7]. et quoniam 4.85, BI? 

| | media sunt et commensura- 
e E bilia, etiam 4 E medium est.) 
et rectae rationali Ζ1 adplicatum est latitudinem ef- 
fiiens ΖΗ. itaque 4H rationalis est et rectae ZI 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. rursus 
quoniam 4B »« BI' medium est, etiam 2.4B »« ΒΓ 
medium est [prop. XXIII coroll]. et est — 216. itaque 
eliam 2/0 medium est. et rationali ZI adplicatum 
est latitudinem efficiens 7/Z. quare 71 Z rationalis est 
et rectae 47] longitudine incommensurabilis [prop. 
XXIIJ οὐ quoniam 418, BI' potentia tantum com- 


“σι ΟΝ 


1) Sequitur ex prop. XV et prop. XXIII coroll ceterum 
ijdem tacite usurpatur p. 2206, 13 sq. 
4K FVb, sed corr. 17. καὶ τό — 18. BI']in ras. F. 18. 
ἐστίν] ἐστί PBV, comp. b; cum proximis sustulit rep. in F. 
19. ἐστί PBV, comp. Fb. | 4X FVb, sed corr. 930. παρά- 
κειται F. 4H F, corr. m. 2. 21. 4H F. 41] 4K b. 
et V, ged corr.; corr. ex 41 m. 2 X. 


σι 


10 


15 


20 


26 


[sf dic ὁπὸ τῶν AB, BI 
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ΒΓ δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἣ AB τῇ ΒΓ μήκει: ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἀλλὰ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 48 σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 48, 
ΒΓ, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, BI' σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν 48Β, BI" ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν 48. ΒΓ τοῖς ἀπὸ τῶν 48, BI. ἴσον δὲ 
τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ τὸ 4E, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 


B, ΒΓ τὸ 40* ἀσύμμετρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ 4E τῷ 


40. ὡς δὲ τὸ 4Ε πρὸς τὸ 210, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς 
τὴν 4Ζ᾽ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΖ τῇ 412. καί 
εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί' αἱ ἄρα ΗΖ, 412 ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ ZH ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 
ῥητὴ δὲ ἡ 4I: τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀλόγου περι- 
δχόμενον ἄλογόν ἐστιν, καὶ 7 δυναμένη αὐτὸ ἄλογός 
ἐστιν. καὶ δύναται τὸ ΖΕ ἡ AI" ἡ 4Γ ἄρα ἄλογός 
ἐστιν᾽ καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
ος΄. 

Ἐὰν ἀπὸ εὐϑείας εὐθεῖα ἀφαιρεθῇ δυνάμει 
ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης 
ποιοῦσα τὰ μὲν ἀπ᾿ αὐτῶν ἅμα ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ 
αὐτῶν μέσον, ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστιν" καλείσϑω 
δὲ ἐλάσσων. 

“πὸ γὰρ εὐθείας τῆς 48 εὐθεῖα ἀφῃφήσϑω ἡ ΒΓ 


1. ΒΓῚ ΓΒ F. ἀσύμμετρος μετρος Ὁ. 2, καὶ 
ῇ P. 8. τῆς 4B] om. b. 4. ἐστιν Md ,5. và] corr. ex 
m.1F. 6. ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ (om. V) τὰ ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ 
pA (BFVb). 7. ὑπό] ὃ- m. ras. m. 

ἴσον — ὃ. 'BT] mg. m. 2 B. 8. τό] τῷ F. 9. ἐστί] 
"BFVb. 11. H4] ΔῊ P.  4Z]cor. ex Z4 V. 15. 
“ἔων B, 18. ἐστι BV, comp. Yo. 14. AIV d K ΕΥ̓, 
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mensurabiles sunt, 4B, BI' longitudine incommen- 
surabiles sunt. itaque etiam 485, 4B»« BI' incom- 
mensurabilia sunt [prop. XXI lemma, prop. XI]. uerum 
AB*, AB* -]- BI? commensurabilia sunt [prop. XV] 
eti 4B»« ΒΓ, 24B»« BI' commensurabilia [prop. VI]. 
itaque 24 B»« ΒΓ et 483 - BI? incommensurabilia 
sunt [prop. XIII]. est autem ΖΕ — AB* -- ΒΓ", 
40 —24B»« BI. itaque ZE, 4409 incommensura- 
bilia sunt. uerum ΖΕ: 416 - Η4: 42 [ΥἹ, 1]. 
iiaque H4, 4Z incommensurabiles sunt [prop. XI]. 
et utraque rationalis est. itaque H 71, 412 ralionales 
sunt potentia tantum commensurabiles. quare ZH 
apotome est [prop. LXXIII]. uerum ZI rationalis est. 
spatium autem recta rationali et irrationali compre- 
hensum irrationale est [prop. XX], et recta ei aequalis 
quadrata irrationalis est. et 4I? — ZE. ergo AT 
irrationalis est [def. 4]; uocetur autem mediae apotome 
secunda; quod erat demonstrandum. 


LXXVI. 


Si & recta aufertur recta potentia incommensura- 
bilis toti et cum tota efficiens summam quadratorum 
rationalem, rectangulum autem medium, reliqua irratio- 
nalis est; uocetur autem minor. 

! | À recta enim 4B recta au- 
4 r B feratur BI' potentia toti incom- 


sed corr. — 15. ἐστι PV, comp. Fb. ἄρα αὐτό Theon (BF Vb). 
16. ἐστιν "| ἐστι PBV, comp. Fb. 5 ALTI] (alt) m.8 
ἐστι PBV, comp. Fb. δέ] δὲ ἐκ F μέση P, et Y 
corr. m. 3. ὕπερ ἔδει δεῖξαι comp. P, m, ΒΕΥ͂Ρ. 
δέ F. 23, ἐστι BV, comp. ἘὉ. 
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δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ ποιοῦσα τὰ προκεί- 
ὠξνα. λέγω, ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ AT ἄλογός ἐστιν ἡ κα- 
λουμένη ἐλάσσων. 
᾿Επεὶ γὰρ τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, 
5 ΒΓ τετραγώνων ῥητόν ἐστιν, τὸ δὲ δὲς ὑπὸ τῶν 48, 
ΒΓ μέσον, ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν. 48, BI* καὶ ἀναστρέψαντι λοιπῷ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΑΓ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ. 
ῥητὰ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν AB, BI* ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ 
10 τῆς 4Γ' ἄλογος ἄρα ἡ AI" καλείσϑω δὲ ἐλάσσων. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


of. . 
Ἐὰν ἀπὸ εὐθείας εὐθεῖα ἀφαιρεϑῇ δυνάμει 
ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης 
15 ποιοῦσα τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν, 
ἢ λοιπὴ ἄλογός ἐστιν" καλείσϑω δὲ ἡ μετὰ ῥητοῦ 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦδα. 
"mà γὰρ εὐϑείας τῆς 48 εὐθεῖα ἀφῃρήσϑω ἡ ΒΓ 
20 δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ 41Β ποιοῦσα τὰ προκεί- 
μενα᾿ λέγω, ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν ἡ προει- 
ρημένη. 
Ἐπεὶ γὰρ τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
4B, ΒΓ τετραγώνων μέσον ἐστίν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 


τῇ δὲ M ὑπὸ τῶν AB, ΒΤ ἅμα ἘΣ Theon a) 4. 


. 6. τῶν] m. rec. P. AB] jn ras. m. 1 P. 
ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 48, BI'(m.2 F) τῷ ἀπὸ εἶτῆς Α Τ' 
(baec 4 uerba om. F) Theon (BF VY). 9. Me. γα. δητὸν δὲ 
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mensurabilis et proposita efficiens [prop. XXXIII]. dico, 
reliquam AT' irrationalem esse minorem, quae uocatur. 

nam quoniam 4B?-]- BI? rationale est, et 2 4B»« ΒΓ 
medium, incommensurabilia sunt 4B? -- BI? et 
24B»« BI. et e contrario reliquo [II, 7] AI* in- 
commensurabile est 4 B? -]- BI" [prop. XVI]. uerum 
AA B? -- BI* rationale est. itaque 4I irrationale est. 
ergo 4I' irrationalis est [def. 4]; uocetur autem minor; 
quod erat demonstrandum. 


LXXVII. 


Si a recta aufertur recta potentia incommensura- 
bilis toti, cum tota autem efficiens summam quadra- 
iorum mediam, duplum autem rectangulum rationale, 
reliqua irrationalis est; uocetur autem recta cum 
rationali totum medium efficiens. 

Α recta enim .4B auferatur recta BI' poklentia 
rectae 44 B incommensurabilis proposita efficiens [prop. 
XXXIV]. dico, reliquam ATI" irrationalem esse, quam 
significauimus. 

nam quoniam 4 B* -ἰ- BI? medium est, 24 B»5« ΒΓ 


τὸ συγκείμενον Fb. ἄρα] ἐστι P. 10. ἄλογος — AT] om. P. 
11. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BFVb. 12. om E. 17. 
ἐστι PBV, comp. Fb. δὲ ἡ] δέ BFVb. Supra μετὰ scr, ἀπό 
comp. m. 1 b. 19. 48] corr. ex 4AI' m. 2 F. — 20. ἀσύμ- 
μετρος οὖσα δυνάμει V. τῇ ὅλῃ vj Theon (BFVb). τὰ 
προκείμενα] τὸ μὲν συγκείμενον ix τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI' τε- 
τραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4Β, ΒΓ ῥητόν Theon 
(BFVb) 21. ἐστι BV, comp. F. 7) προειρημένη) καλείσθω 
καλεῖται B) δὲ ἡ (om. Vb) μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 
heon (BFVb). 84. ἐστί PBV, comp. Fb. 


eX 


Ld 
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AB, ΒΓ ῥητόν, ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 48, 
ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI* καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὶ 
τῆς 4Γ ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. 
καί ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ῥητόν" τὸ ἄρα ἀπὸ 
5 τῆς 4Γ ἄλογόν ἐστιν᾽ ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἢ AI" κα- 
λείσϑω δὲ ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
οη΄. 
Ἐὰν ἀπὸ εὐθείας εὐθεῖα ἀφαιρεϑῇ δυνάμει 

10 ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης 
ποιοῦσα τό te συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον τό τε δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον 
καὶ ἔτι τὰ ἀπ’ αὐτῶν τετράγωνα ἀσύμμετρα 
τῷ δὶς ὑπ᾽’ αὐτῶν, ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστιν" κα- 

16 λείσϑω δὲ ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

“πὸ γὰρ εὐθείας τῆς 48 εὐϑεῖα ἀφῃρήσϑω ἡ 
ΒΓ δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ 4B ποιοῦσα τὰ προ- 
κείμενα" λέγω, ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ ΑΓ ἄλογός ἐστιν ἡ κα- 

. λουμένη ἡ μετὰ μέσου μέδον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

20 Ἐκκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ 41, xol τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
AB, ΒΓ ἴδον παρὰ τὴν 41 παραβεβλήσϑω τὸ 4E 
πλάτος ποιοῦν τὴν 4H, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 
ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ 41 [πλάτος ποιοῦν τὴν ZZ]. 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AI" ὥστε 

2. ΒΓ τετράγωνα ΒΕΡ. — BI'] Bm. 2 V. καί] om. P. 

8. σύμμετρον F. — 4. καί — ΓΝ ῥητὸν δὲ τό V. ὄδητόν) 

m. V. 686. δὲ 7] δέ b. T. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BF'V b, 

| MR 8. o0 F. — 10. δέ] om. P. 11. ze] in ras. V, 
. ἀπ ἀπὸ τῶν V. 12. τε] in ras. V, δέ BF b. 

a7" 18. καὶ ἔτι] ἔτι τε Theon (BFVb). 14. 7] λέγω ὅτι ἡ V. 

τὰ ἦσει ΒΥ, οορ. Fb. 15.7] om. FVb. 17. τὰ προκεί- 


ipa] τὸ μὸν evyxs(uevoy ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ' τετραγώνων 
, φὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΤ' μέσον ἔτι τε (ou. V, m. 2 F) 
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.4 autem rationale, 4B*-]- BI? et 2 4B»« ΒΓ in- 
commensurabilia sunt. itaque etiam reliquum [II, 1] 
AI" et 2. 4B»« ΒΓ incommensurabilia sunt [prop. 
XVI]. et 2 4B »« BI' rationale est, itaque “ΓΞ 

DT irrationale est. ergo 44I' irrationalis est [def. 4]; 
uocetur autem recta cum rationali totum medium 

"B efficiens; quod erat demonstrandum. 


LXXVIII. 


S1 à recta aufertur recta potentia incommensurabilis 
loti, cum tota autem efficiens et summam quadratorum 
mediam et duplum rectangulum medium praetereaque 
summam quadratorum duplo rectangulo incommensura- 
bilem, reliqua irrationalis est; uocetur autem recta 
cum medio totum medium efficiens. 

Α reclaà enim 4B recta auferatur BI' potentia 
rectae 44 B incommensurabilis proposita efficiens [prop. 
XXXV]. dico, reliquam AI' irrationalem esse, quae 
uocetur reca cum medio totum medium efficiens. 

ponatur enim rationalis ZI, et quadratis 4B? -|- BI? 
aequale rectae Z/I adplicetur 4f E latitudinem efficiens 
4H, spatio autem 2 4B»« ΒΓ 


4 Z H ^ 

aequale auferatur ΖΘ. itaque 
I e Eg reliquum ZE — AI" [II, 7]. 
i i4 quare AT' spatio ΖΕ quadrata 
Α΄ Γ Β 


aequalis est. et quoniam 4 Β5 


τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΤ' ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI? Theon 

(BFVb) 18. ἐστι BV, comp. F.  ῴἧ καλουμένη] καλείσθω 

δέ Theon (BFVb). 19. μέσου] supra scr. F. 20. 41] 4K - 

in ras. V, item lin. 231. — 21. ἴσον] ἴσον τὸ 4E V. πτήκϊ -: 

corr. ex ῥητήν m. 1 P, ῥητὴν τήν V, m. 29 B. τὸ 4 El em. Wo 
28. πλάτος — 22] om. P. 
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ἡ 4Ἅ4Γ δύναται τὸ ΖΕ. καὶ ἐπεὶ vo συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI' τετραγώνων μέσον ἐστὶ καί 
ἐστιν ἴσον τῷ 4E, μέσον ἄρα [ἐστὶ] τὸ ΖΕ. καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν 41 παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΔΗ" 
5 ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 4H καὶ ἀσύμμετρος τῇ 411 μήκει. 
πάλιν, ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI' μέσον ἐστὶ καί 
ἐστιν ἴσον τῷ 40, τὸ ἄρα 410 μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν 41 παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν AZ: 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4Z καὶ ἀσύμμετρος τῇ 411 μήκει. 
10 καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν 4B, ΒΓ, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ΔΕ τῷ 
40. ὡς δὲ τὸ 4Ε πρὸς τὸ 40, οὕτως ἐστὶ καὶ ἡ 
AH πρὸς τὴν A4Z: ἀσύμμετρος ἄρα ἡ 4H τῇ 41Ζ. 
καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί. αἱ ΗΖ, 42 ἄρα ῥηταί 
16 εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἀποτομὴ ἄρα ἐστίν ἡ 
ZH: ῥητὴ δὲ ἣ ΖΘ. τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς 
περιεχόμενον [ὀρϑογώνιον] ἄλογόν ἐστιν, καὶ ἡ δυνα- 
μένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν. καὶ δύναται τὸ ΖΕ ἡ AI" 
ἡ ΑΓ ἄρα ἄλογός ἐστιν' καλείσϑω δὲ ἡ μετὰ μέσου 
80 μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


| o8". 
Τῇ ἀποτομῇ μία [μόνον] προσαρμόξει evt eta 
ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ. 


1. 4ΓῚ 4Γ μεῖξον b. καί m. 2 Ε. — 8. ἐστί] om. P. 

4. 41] 4K in ras. V, itemlin.5,8,9; 4H P. ὅ. σύμμετρος 

B, corr. m. 2. 7. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. ἐστίν} ἐστί PB V, 
eomp.Fb. 9. ἐστίν PB. »ofí](prius) om. B. 10. ἀσύμμετρός Ε΄ 

. . ὄστιν P. 11. τό] correx τῷ m. 2 F. τῷ] corr. ex τό m. 
. €$F. 12. 46] (alt) 9, add. Z m. 2, F. ἐστίν PB. καί] 
cn. P. 18. τήν] om. P. 4H] 4inras. V, Had Fb. 14. 
17 m.2F. 16. εἰσιν Ῥ.  16.L0| AK ims. V. δέ] δ᾽ P. 
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Ἔ BI? medium est et — ΖΕ, 4Ε medium est. οὐ 
rationali ZI adplicatum est latitudinem efficiens Zf H. 
itaque ΔΗ͂ rationalis est et rectae Ζ΄1 longitudine 
incommensurabilis [prop. XXII]. rursus quoniam 
24B»« ΒΓ medium est et. — 710, 410 medium est. 
el rationali 411 adplicatum est latitudinem efficiens 
22. itaque ZZ rationalis est et rectae z/I longi- 
tudine incommensurabilis (prop. XXII]. et quoniam 
A B? -- BI? et 24B »« BI' incommensurabilia sunt, 
eliam 24 E, 410 incommensurabilia sunt. uerum 
Z4E:40 — 4H: 4Ζ [VI, 1) itaque 4H, 4Z in- 
commensurabiles sunt (prop. XI]. et utraque rationalis 
est. itaque Hf, ZZ rationales sunt potentia tantum 
commensurabile. quare ZH apotome est [prop. 
LXXIII]. ZO autem rationalis est. spatium autem 
recta rationali et apotome comprehensum irrationale 
est [prop. XX], et recta ei potentia aequalis irrationalis 
est. est autem 41" —ZE. ergo AT irrationalis est; 
uocetur autem recta cum medio totum medium efficiens. 
quod erat demonstrandum. 


. LXXIX. 


Apotomae una tantum congruit recta rationalis 
potentia tantum toti commensurabilis. 


17. ὀρθογώνιον] om. P. ἐστι PBV, comp. Fb. 18. 
ἐστι PBV, comp. Fb. 19. ἐστι BV, comp. Fb. ἡ . 

20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. — 21. o9"] corr. 
ex π΄ m. 2 F. 29. μόνον] om. P, μόνη V et F supra sor. 
ov m. 1. 


s 


10 


15 


20 
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e Ἔστω ἀποτομὴ ἡ 48, προσαρμόζουσα δὲ αὐτῇ ἢ 
ΒΓ' αἱ 4Γ, ΓΒ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μξτροι λέγω, ὅτι τῇ .4B ἑτέρα οὐ προσαρμόξει ῥητὴ 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ Β4 καὶ αἵ 
44, 48 ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
καὶ ἐπεί, ὦ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν 44, 48 τοῦ ὃὶς 
ὑπὸ τῶν 44, 4B, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, I'B: τῷ γὰρ αὐτῷ τῷ 
ἀπὸ τῆς 4.Β ἀμφότερα ὑπερέχει" ἐναλλὰξ ἄρα, ᾧ ὑπερ- 
ἔχει τὰ ἀπὸ τῶν 424, 4B τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, 
τούτῳ ὑπερέχει [καὶ] τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4241, 4B τοῦ 
δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. τὰ δὲ ἀπὸ τῶν 44, 48Β τῶν 
ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ" ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα. 
καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν 424, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει δητῷ᾽ ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ μέσα 
γὰρ ἀμφότερα, μέσον δὲ μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 
τῇ ἄρα 48 ἑτέρα οὐ προσαρμόξει ῥητὴ δυνάμει μόνον 
σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ. 

Μία ἄρα μόνη τῇ ἀποτομῇ προσαρμόξενι ῥητὴ δυ- 
νάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


τ. e 
Τῇ μέσης ἀποτομῇ πρώτῃ uí« μόνον προσ- 
αρμόξει εὐϑεῖα μέδη δυνάμει μόνον σύμμετρος 


8. ῥητή] m. 2 F. b. προσαρμοξέσϑω b. καί] om. B. 

6. 4B] B4 F. 9. τῷ ἀπὸ τῆς] τι τό F. . 10. 48 — ὑπερ- 
ἔχει! ἀπ ἀμφοτέρων ὑπεροχῆς τῷ ἀπὸ τῆς 4B ΒΕΌ; in B del. 
, mg. τῷ γὰρ αὐτῷ — ὑπερέχει τα. 2. ᾧ] ὡς Ὁ. 11. AZ, 

Z5] AT, DÉFP,corr.m.2. ἀπό — 12. ὑπερέχει] i inrasF. 12. 
om. P. 4B] m.9? F. 14. ῥητά) corr. ex ῥητή V et 

ib. rec, B. Post γὰρ add. εἶσιν FVb, ἐστιν B. — 15. τό] corr. 
er ταῦ m. 1F. ἄρα] om. V. 11. Yos γὰρ 933, εἶσιν Vh, 
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Sit .4B apotome, ei autem congruens BI. 
ilaque A4I', ΓΒ rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles (prop. LXXIII]. dico, nullam 

B aliam rationalem potentia tantum toti commen- 

surabilem rectae 4B congruere. 
nam si fieri potest, congruat Bf. itaque etiam 

D 424, 4B rationales sunt potentia tantum com- 
^7 gqmensurabiles [prop. LXXIII]. et quoniam 
(A Z? -- 4B?) —2 44»« AB —( AI?--I'B)) —-2 ADSIT B 
(nam utrumque excedit eodem spatio 4 B? (II, 1]), per- 
mutando erit 
(.A Z? - 4B*) —- (AI? --D'B) —2 44» AB --2 4Γ ΓΒ. 
uerum 4 Zf* -]- 41 B* excedit AI'* -]- I'B? spatio rationali; 
nam utraque rationalia sunt. itaque etiam 2.471 »« 4B 
excedit 2 4I'»« I'B spatio rationali; quod fieri non 
potesí; nam utrumque medium est [prop. XXT], me- 
dium autem non excedit medium spatio rationali [prop. 
XXVI]. itaque rectae 24B nulla alia rationalis po- 
lentia tantum toti commensurabilis congruit. 

Ergo una tantum recta rationalis potentia tantum 
toti commensurabilis apotomae congruit; quod erat 
demonstrandum. 


LXXX. 


Mediae apotomae primae una tantum congruit recta 
media potentia tantum toti commensurabilis, cum tota 
autem spatium rationale comprehendens. 


ἐστιν BF. 18. vj] corr. ex τά m. 2 ΒΕ. ῥδητῆι V., 30. 
μέα — 21. ὅλῃ} bis F, sed corr. — 20. μόνον BF b. προσ- 
αρμόσει BF Vb. — 21. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BFVb. 

22. πα΄ F, et sic deinceps. 98. μέσης] corr. ex μέσης m. 
rec. P, μέσηε BF V, μέση b. Uie | oro. Ὁ. 


b 


240 ZTOIXEION /'. 


οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης ῥητὸν περι- 
éy0v6 a. 

Ἔστω γὰρ μέδης ἀποτομὴ πρώτη ἡ AB, καὶ τῇ 
AB προσαρμοζέτω ἡ BI* αἱ AI, ΓΒ ἄρα μέδαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι τὸ ὑπὸ 
τῶν 4Γ, ΓΒ᾽ λέγω, ὅτι τῇ 48 ἕτέρα οὐ προσαρμόζξει 
μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ 
τῆς ὅλης ῥητὸν περιέχουσα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοζέτω καὶ ἡ 4B: al ἄρα 


10 421, 48 μέσαι εἰσὶ δυνάμει μένον σύμμετροι ῥητὸν 


1 


σι 


20 


2ὅ 


περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν 44, 4B. καὶ ἐπεί, c) ὑπερ- 
ἔχει τὰ ἀπὸ τῶν 44, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 48, 
τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν AI, ΓΒ᾽ τῷ γὰρ αὐτῷ [πάλιν] ὑπερέχουσι τῷ 
ἀπὸ τῆς 4B: ἐναλλὰξ ἄρα, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν 
A4, 48 τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ, τούτῳ ὑπερέχει καὶ 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 421, 48 τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. 
τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 421, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, 
ΓΒ ὑπερέχει δητῷ" ῥδητὰ γὰρ ἀμφότερα. καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν 44, 48 ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ [τετραγώνων] 
ὑπερέχει δητῷ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον μέσα γάρ ἐστιν 
ἀμφότερα, μέσον δὲ μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Τῇ ἄρα μέσης ἀποτομῇ πρώτῃ μία μόνον προσ- 
αρμόξει εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα 
τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης ῥητὸν περιέχουσα᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


8. μέση BVb, om. F. 4. προσαρμόξει F, corr. m. 2. αἱ] 
corr. ex e m. 1 F. ἄρα AT, ΓΒ BFVb. εἰσίν B. 5. 
σύμμετρος V, corr. m. 1. 6. προσαρμόσει V. 8. περιέχουσαι 
V, corr. m. 1. 10. 44] m. 2 F. εἰσιν LB. 12. τά] corr. 
ex τό m. 2 F. τοῦ] vov F. | AI, BF. 18. ὑπερεῖχε b, 
corr. m. 1. 14, τῷ] corr. ex τό ἡ. πάλιν om. P. ὕὑπερ- 
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L4 Sit enim 4B mediae apotome prima, et rectae 
AB congruat BI. itaque 4Γ,, ΓΒ mediae sunt 
1B potentia tantum commensurabiles spatium rationale 
comprehendentes 4I'2«I'B [prop. LXXIV]. dico, 
rectae 4B nullam aliam mediam potentia tantum 
ΤΊ ὑοῦ] commensyrabilem congruere cum tota spatium 
^4 rationale comprehendentem. 
nam 81 fieri potest, etiam ΖΒ congruat. 421, 21B 
igitur mediae sunt potentia tantum commensurabiles 
spatium rationale comprehendentes 47 »« 4B [proP. 
LXXIV]. et quoniam est 
(A Z8 -- ABI) 5- 2 A4»« AB (AT*-- B?) 2 AT» T'B 
(nam eodem spatio 4B? excedunt [II, 7]), permutando 
erit 
(AP - ABT) -(AI?--DB)-—244»4B--2 AT B. 
uerum 2 44 »« 4B excedit 24D »- ΓΒ spatio rationali; 
nam uirumque rationale est. itaque etiam 4 2f? -- 71 B? 
excedit 4I? -- I'B* spatio rationali; quod fieri non 
potest; nam utraque media sunt [prop. XXIV], medium 
autem non excedit medium spatio rationali [prop. XXVI]. 
Ergo mediae apotomae primae una tantum recta 
media congruit potentia tantum toti commensurabilis, 
eum tota autem spatium rationale comprehendens; $ 
quod erat demonstrandum. 


ἔχουσιν LBF. τῷ] τά b. 15. τά] καὶ τά LB. τὸ 
«€ P. 18. τὸ δέ — 19. I'B] καί V. 30. τετραγώνων] om. 
"21. ὑπερέξει P, B supra ser. B. 22. δέ] γάρ L. 238. μέση 

gel μέσῃ LBFVb. 25. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 11. AS 
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, 


πα΄. 

Τῇ μέσης ἀποτομῇ δευτέρᾳ μέα μόνον προσ- 
αρμόξει εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος 
τῇ ὕλῃ; μετὰ δὲ τῆς ὅλης μέσον περιέχουσα. 

b ὋἜἜστω μέδης ἀποτομὴ δευτέρα ἡ 48 καὶ τῇ AB 
προσαρμόξουσα ἡ ΒΓ' αἱ ἄρα 41’, ΓΒ μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον περιέχουσαι τὸ ὑπὸ - 
τῶν AI, DB: λέγω, ὅτι τῇ 4.8 ἑτέρα οὐ προσαρμόσει 
εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ; 

10 μετὰ δὲ τῆς ὅλης μέσον περιέχουσα. 

Ei γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ Bt καὶ αἱ Α 4, 
248 ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον 
περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν 44, 4B. καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ 
ἡ ΕΖ, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ἴσον παρὰ τὴν 

15 ΕΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΕΗ πλάτος ποιοῦν τὴν EM": 
τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ ΘΗ 
πλάτος ποιοῦν τὴν O M* λοιπὸν ἄρα τὸ EA ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς 4B: ὥστε 5$ AB δύναται τὸ EA. πάλιν 
δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν 42, 4B ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ παρα- 

20 βεβλήσϑω τὸ EI πλάτος ποιοῦν τὴν EN: ἔστι δὲ καὶ 
τὸ EA ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 4.Β τετραγώνῳ᾽ λοιπὸν ἄρα 
τὸ ΘΙ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B. καὶ ἐπεὶ 
μέσαι εἰσὶν αἱ 4Γ, ΓΒ, μέσα ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ. καί ἐστιν ἴσα τῷ EH: μέδον ἄρα καὶ τὸ 

25 EH. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος ποιοῦν 


προσαρμόξει LBb. 11. 4B F. καί] om. B. i9. εἰσίν 
B. 16. 4B, BI'b. 20. EI] supra scr. Z Ε. ἔστιν L. 
21. καὶ Aoxóv V. 92. ἴσον — 94. τῷ EH mg. m. 1 F. 
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Mediae apotomae secundae una tantum recta media 
congruit potentia tantum toti commensurabilis, cum 
tota autem spatium medium comprehendens. 

4 B Ta Sit .4B mediae apotome 
^, L . ' geeunda etrectae 4B congruens 


j 2 BI. itaque ΑΓ, ΓΒ mediae 
sunt potentia tantunt commen- 
surabiles medium comprehen- 
dentes A4I'»«I'B [prop. LXXV ]. 

M dico, rectae 4B nullam aliam 


rectam mediam congruere po- 
I N tentia tantum toti commensu- 
rabilem, cum tota autem medium comprehendentem. 
nam si fieri potest, congruat Bf. itaque eliam 
A 4, 4 B mediae sunt potentia tantum commensurabiles 
medium comprehendentes 4712« 4B [prop. LXXV]. 
eb ponatur rationalis EZ, et quadratis AI? - Il'B? 
aequale rectae EZ adplicetur EH latitudinem efficiens 
EM; spatio autem 2 4Γ»ε ΓΒ aequale auferatur ΘΗ͂ 
latitudinem efficiens € M. itaque reliquum E.4 — 4 B* 
[II, 7]. itaque 4B spatio E.4 aequalis est quadrata. 
jam rursus quadratis 44 2f! - 4B? aequale rectae EZ 
adplicetur EI latitudinem efficiens EN. est autem 
E 4 — A B*. itaque reliquum ΘΙ —2 44 »« 4B [II, 1]. 
el quoniam AI, ΓΒ mediae sunt, etiam AI? -|- I'B? 
media sunt. et 41I?--I'B'—EH. quare etiam EH 
medium est. et rectae rationali EZ adplicatum est 
latitudinem efficiens EM. itaque EM rationalis est 
22. ἐστίν L. Post ἐπεὶ del. m. 1: ἴσον ἐστὶ τῷ δίς P. 38. 


ἐστίν L, εἰσί Fb. — 24. EH] seq. ἴσον ἐστὶ τῷ *W*. 
AS 


e 


10 


15 


20 
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τὴν EM: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ EM καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
ΕΖ μήκει. πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AI, 
ΓΒ, καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ μέσον ἐστίν. καί 
ἐστιν ἴσον τῷ OH^ καὶ τὸ ΘΗ ἄρα μέσον ἐστίν. καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν 
ΘΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΘΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ 
μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ 4Γ, ΓΒ δυνάμει μόνον σύμμετροί 
εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4Γ τῇ ΓΒ μήκει. ὡς 
δὲ 5 4Γ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AD 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AD, DB: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς 4Γ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς AT' σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ, τῷ δὲ 
ὑπὶ τῶν AD, ΓΒ σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ' ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ 
τῷ δὶς ὑπο τῶν AI, ΓΒ. καί ἐστι τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ ἴσον τὸ EH, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ 
ἴσον τὸ HO: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ EH τῷ OH. 
ὡς δὲ τὸ EH πρὸς τὸ ΘΗ, οὕτως ἐστὶν ἡ EM πρὸς 
τὴν ΘΜ' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EM τῇ ΜΘ μήκει. 
καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί. αἱ EM, ΜΘ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΕΘ, προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ ΘΜ. ὁμοίως δὴ δεί- 
ἕξομεν, ὅτι καὶ ἡ ΘΝ αὐτῇ προσαρμόξει" τῇ ἄρα ἀπο- 
τομῇ ἄλλη καὶ ἄλλη προσαρμόξει εὐθεῖα δυνάμει μόνον 


95 σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 


Τῇ ἄρα μέσης ἀποτομῇ δευτέρᾳ μία μόνον προσ- 


1. EM] (alt) EN L?, ME b. 2. ἐστίν L. 8. δὶς &qo V. 
ἐστίν} L, comp. Fb, ἐστί PBV. — 4. τῷ ΘΗ] om. L, m. 
3 B. ἐστίν] L, comp. Fb, ἐστί PBV. 8. ἐστίν L. — 7. 
D'B]in ras. V. ἀσύμμετροί F, sed corr. — 9. ἐστίν L, ἄρα 
desi. B. 10. ἀσύμμετρον — 11. ΓΒῚ m. 2 V. 10. ἐστὶ 


Eod B. 11. 4] (prius) φ (non Y, bebo B). 18. ἐστιν P. 
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et reciae EZ longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII]. rursus quoniam 4Γ »« ΓΒ medium est, etiam 
2 ΑΓ »«ΓΒ medium est [prop. XXIII coroll.] οὐ 
ΘΗ -—24LI»cIB. itaque eliam 6H medium est. 
et rectae rational EZ adplicatum est latitudinem ef- 
fieiens ΘΜ. itaque €9.M rationalis est οὐ rectae EZ 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. et quon- 
iam .4I', ΓΒ potentia tantum commensurabiles sunt 
AT et ΓΒ longitudine incommensurabiles sunt. uerum 
ADI:DB-—2AI*:AD»«I'B[prop. XXI coroll]. quare 
AI? et AI'»« ΓΒ incommensurabilia sunt [prop. XI]. 
uerum 44I*?, AI*-- ΓΒ“ commensurabilia, et 4 I'»« ΓΒ, 
2A4I'-IB commensurabiia. quare 4I? -ἰ ΓΒ, 
2.4I'»« ΓΒ incommensurabilia sunt [prop. XIII]. est 
aulem EH — AI*--I'B H9-—24I»xLIB. itaque . 
EH, 0H incommensurabilia sunt. est autem ΕΗ: ΘΗ 
— EM:6M [VL 1] itaque EM, MO longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. XI]. et utraque rationalis 
esi. quare E.M, MO rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. itaque ΕΘ apotome est [prop. LX XIII], 
ei autem congruens 9M. iam similiter demonstrabimus, 
eliam ΘΝ ei congruere. ilaque apotomae rectae di- 
uersae congruunt potentia tantum toti commensurabiles; 
quod fieri non potest [prop. LXXIX]. 

Ergo mediae apotomae secundae una tantum recia 


16. ἐστιν P. — 17. HO] in rae. V. EH] mut. in HE m. 
1 V, HE Bb. 18. τό] (alt.) om. b. 19. M6] in ras. m. 
1 B, eM P. 20. ἄφα] postea ins. m. 1 V. 21. εἰσι] om. g. 
σύμμετροι] τοι e corr. P. 28. ON] N in ras. V. πσροσ- 
αρμόττει, V. ἀποτομῇ τῇ EO V. 24. μόνον] supra scr. 


m. 1 F 25. ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον] om. V. φᾷ. qéeq 
BF V b. 
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αρμόξει εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα 
τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης μέσον περιέχουσα᾽ ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

πβ΄. 


δ Τῇ ἐλάσσονι μία μόνον προσαρμόξει εὐθεῖα 
δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ ποιοῦσα μετὰ 
τῆς ὅλης τὸ μὲν ἐκ τῶν ám αὐτῶν τετραγώνων 
ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπ’ αὐτῶν μέσον. 

Ἔστω ἡ ἐλάσσων ἡ 48, καὶ τῇ 4 B προδαρμόξουσα 

10 ἔστω ἡ BI* αἵ ἄρα AT, ΓΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετρα- 
γώνων ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ox αὐτῶν μέδον᾽ λέγω, ὅτι 
τῇ 48 ἑτέρα εὐθεῖα οὐ προσαρμόσει τὰ αὐτὰ ποιοῦσα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ Bzf: καὶ αἱ 44, 

15 4B ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ προ- 
ειρημένα. καὶ ἐπεί, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν 44, 48 
τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὸ δὲς 
ὑπὸ τῶν 44, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ, τὰ δὲ 
ἀπὸ τῶν 44, 48 τετράγωνα τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ 

80 τετραγώνων ὑπερέχει ῥητῷ" ῥητὰ γάρ ἐστιν ἀμφότερα" 
καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 424, 4B ἄρα τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AI, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" μέσα 
γάρ ἐστιν ἀμφότερα. 

Τῇ ἄρφα ἐλάσσονι 'μία μόνον προσαρμόξει εὐϑεῖα 

26 δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ καὶ ποιοῦσα τὰ μὲν 

1. εὐθεῖα --- μόνον] om. P. 23. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. 

B, om. BFVb. 4. πβ΄] corr. ex πγ΄ Β. 5. μόνη V, μόνη F. 
9. ἡ] (prius) ins. m. 2 F. 10. ἄρα] supra scr. m. 1 V. 
σύμμετροι F. 18, cj] corr. ex ἡ m. 2 F. ἑτέραι εὖ- 
ϑείαι F. σπροσαρμόξει b. 14. καί] om. B. αἱ] om. b. 
15. Ánte εἰσίν ras. 4 litt. V. τα vo V, et F, corr. m. 2. 


. WwootiQnuéva] μὲν ἀπὸ τῶν 441, 4B (m. 9 ΕἾ τετράγωνα 
(-y)so» FV) dua ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AA, 4B μέσον 
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media congruit potentia tantum toti commensurabilis, 
cum tota autem spatium medium comprehendens; quod 
erat demonstrandum. 


LXXXII. 


Rectae minori una tantum recta potentia toti in- 
commensurabilis congruit cum tota efficiens summam 
quadratorum rationalem, rectangulum autem duplum 
medium. 

Sit 4B minor, et rectae 4B congruat BI. itaque 
4Γ, ΓΒ potentia incommensurabiles sunt efficientes 
y B summam quadratorum ratio- 
! —— — — — —34  malem, rectangulum autem du- 
plum medium [prop. LXXVI]. dico, rectae 4.8 nullam 
aliam rectam congruere eadem efficientem. 

nam si fieri potest, congruat Bf. itaque etiam 
A4, 4B potentia incoommensurabiles sunt efficientes, 
quae diximus [prop. LXXVI]. et quoniam est [II, 7; 
cfr. p. 238, 7 sq.] | 
(Af? - ABO) -(AT?-- DB?) 244» 4B--2 ΑΓ». ΓΒ, 
οὐ 4425 -Ἰ 4B* excedit AI" -ἰ ΓΒ" spatio rationali 
(nam utraque rationalia sunt), etiam 2 44 »« 4B 
excedit 2 4I'2« I'B spatio rationali; quod fieri non 
potest (prop. XXVI]; nam utrumque medium est. 

Ergo rectae minori una tantum recta congruit po- 
tentia toti incommensurabilis et cum tota efficiens 


Theon (BFVb). 16. τὰ] in ras. m. 1 P. 17. τό] τά B; 

τῷ F, sed corr. m. 1. 18. ὑπό — δέ] mg. m. 2 B. τοῦ 

- 19. 4B] ecorr. m. 1F. 19. 4.47] Zecorr. m. V. 230. 

ὑπερέχει] m. 2 B. εἰσιν b. 21. ἄρα] ΤΩ. M B, om. FVb. 
28. ἐστιν} m. 2 F. 24. ἄρα] om. P. nte μέα del de. τῇ 

AB m. 92 V. όνη V. 80. δυνάμει μόνον F 

petoog E'YV b, et B, corr m. 2. — wa(| oa, N..— SN τὸ YYX 
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ἀπ᾽ αὐτῶν τετράγωνα ἅμα ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν 
uécov: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πγ΄. 
Τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ μίέα 
ὅ μόνον προσαρμόξει εὐϑεῖα δυνάμει ἀσύμμετρος 
οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης ποιοῦσα τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων 
μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ’ αὐτῶν ῥητόν. 
Ἔστω ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 48, 
10 xal τῇ 4B προσαρμοξέτω ἡ BI" αἵ ἄρα ΑΙ, ΓΒ 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ προκείμενα" 
λέγω, ὅτι τῇ 48 ἕτέρα οὐ προσαρμόσει τὰ αὐτὰ 
ποιοῦσα. | 
Ei γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ B 41 καὶ αἵ A4 4, 
15 4B ἄρα εὐϑεῖαι δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι 
τὰ προκείμενα. ἐπεὶ οὖν, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν 4 2, 
4B τῶν ἀπὸ τῶν ADI, ΓΒ. τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ vov 4Γ, ΓΒ 
ἀχολούϑως τοῖς πρὸ αὐτοῦ, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 
20 28 τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AD, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ ῥητὰ 
γάρ ἐστιν ἀμφότερα᾽ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 421, 4B ἄρα 
τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ". ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον᾽ μέσα γάρ ἐστιν ἀμφότερα. οὐκ ἄρα τῇ AB 
ἑτέρα προσαρμόσει εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα 


1. τετράγωνον P, τετραγώνων V, et F, corr. m. 2. — Post 
ῥητόν add. μετὰ τῆς ὅλης V. 42. ὕπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, 
om. BFV 8. πδ΄ 4. μετὰ τοῦ V. — Post ῥητοῦ add. 
καί m. 2 F. — 5. μόνη V. 10. xol τῇ AB] om. B. προσ- 
αρμόξουσα Vb, προσαρμόξουσα δέ B, ἀρμόξουσα F. 11. τὰ 
«ροκείμενα)] τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AD, ΓΒ τε- 
spaydror μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AD, ΓΒ δητόν Theon 
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summam quadratorum rationalem, rectangulum autem 
duplum medium; quod erat demonstrandum. 


LXXXIII. 


Rectae cum rationali totum medium efficienti una 
tantum recta congruit potentia toti incommensurabilis, 
cum tota autem summam quadratorum mediam efficiens, 
rectangulum autem duplum rationale. 

Sit 4 B recta cum rationali totum medium efficiens, 
et rectae 4B congruat BI. itaque AI, ΓΒ potentia 
A4 B incommensurabiles sunt propo- 
| —— — — ——-1— gita efficientes [prop. LXXVII]. 
dico, rectae 4B nullam aliam congruere eadem effi- 
cientem. | 

nam si fieri potest, congruat Bf. itaque etiam 
4 4, 4 B rectae potentia incommensurabiles sunt pro- 
posita efficientes [prop. LXXVII]. iam quoniam, sicut 
in priore propositione [p. 246, 16 sq.] 

(AZ - 4B?) (AT? -DB?) 244» 4B--9 AUS TB, 
et 2445« 4B excedit 2 AI'»« ΓΒ spatio rationali 
(nam utrumque rationale est) etiam 442f?-|- 4 B? ex- 
cedit 4Γ"- I'B* spatio rationali; quod fieri non 
potest; nam utraque media sunt [prop. XXVI]. itaque 
rectae 44B nulla alia recta congruet potentia toti in- 
commensurabilis, cum tota autem efficiens, quae dixi- 


(BFVb) 12. λέγω — 16. προκείμενα) om. P. 12. roovo. V. 
14. 44] 4 e corr. m. 1 b. 16. τὰ προκείμενα] τὸ μὲν ovy- 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν Ad, 4B τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ 
δὶς ὑπὸ τῶν 44, 48 (48, Β4 q) ῥητόν Theon (BFVb) τὰ] 
corr ex τό F. 18. Post ΓΒ uacat una linea et spat. 6 litt. b. 
21. ἐστιν} om. V, m. 2 F. — 93. γάρ slow YN. ' 


et 


10 


15 


20 
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τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης ποιοῦσα τὰ προειρημένα" 
μία ἄρα μόνον προδαρμόσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
πδ΄. 

Τῇ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ μία 
μόνη προδσαρμόξει εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετρος 
οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης ποιοῦσα τό τε 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽’ αὐτῶν τετραγώνων 
μέσον τὸ τε δὶς ox αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μετρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν. 

Ἔστω ἡ μετὰ μέδου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 48, 
προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ BI" αἵ ἄρα 4Γ, ΓΒ àv- 
νάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ προειρημένα. λέγω, 
ὅτι τῇ 41Β ἑτέρα οὐ προσαρμόσει ποιοῦσα τὰ προει- 
ρημένα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ Bi, ὥστε καὶ 
τὰς 424, 48 δυνάμει ἀσυμμέτρους εἷναι ποιούσας τά 
τε ἀπὸ τῶν 44, 428 τετράγωνα ἅμα μέσον καὶ τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B μέσον καὶ ἔτι τὰ ἀπὸ τῶν A A, 
4B ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4 Β' καὶ ἐκκείσϑω 
ῥητὴ ἡ EZ, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ ἴσον παρὰ 
τὴν ΕΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΕΗ πλάτος ποιοῦν τὴν 

1. τὰ προειρημένα] τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν Theon (ΒΕ). 

2. μία ἄρα] τῇ ἄρα μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ μία 
BVb οὐ F, om. μέαβ. προσαρμόξει Vb, καὶ τὰ ἑξῆς F. ὄπερ 
ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. 8. πδ΄] sio m. 2 Ε. 5. 
μόνον BFb. — Post δυνάμει del. μόνον m. 1 P. X 8. τό τα} 
καὶ τό Theon (BF Vb). ὑπὸ τῶν b. ἀσύμμετρος F, se 
corr. 9. τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τῷ δὶς Um αὐτῶν 
Theon (BF Y b). 11. αὐτῇ} om. Theon (BF Vb). 18. τὰ 
προειρημένα] τό vs (μέν F) συγκείμενον ix τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τε- 
τραγώνων μέσον καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AD, ΓΒ (ὑπ᾽ αὐτῶν V) 


μέσον, ἔτει (corr. ex ἐστι F) δὲ τὰ ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ τετράγωνα 
(τα add. F) ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AT, T'B Theon (BFY b). 
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mus. ergo una tantum congruei; quod erat demon- 
sirandum. 
LXXXIV. 


Rectae cum medio totum medium efficienti una 
tantum congruit recta potentia toti incommensurabilis, 
cum tota autem efficiens summam quadratorum mediam 
et duplum rectangulum medium praetereaque summae 
quadratorum incommensurabile. 

4 B Td Sit .4 B recia cum medio 
p ———————— totum medium efficiens, ei 
E 9 — ΜΝ autem congruens ΒΓ. itaque 
AI, ΓΒ potentia incom- 
mensurabiles sunt efficien- 
les, quae diximus [prop. 
Ζ 4 H I [XXVIII]. dico, rectae 4B 
nullam aliam congruere efficientem, quae diximus. 
nam si fieri potest, congruat B./, iia uti eliam 
444, 4B potentia incommensurabiles sin efficientes 
A Zf? -Ὁ 485 medium et 2 421 »« 4B medium et prae- 
lerea 42f*-- 485, 244»« 4B incommensurabilia 
[prop. LXXVIII]. et ponatur rationalis EZ, et qua- 
dratis 4I* -Ἐ l'B* aequale rectae EZ adplicetur EH 
latitudinem efficiens EM, spatio autem 2 AI'2« IB ae- 
quale rectae EZ adplicetur ΘΗ latitudinem efficiens 9 M. 


13. Post προσαρμόσει add. Theon: δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα 
τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης $234); προειρημένα] -ει- in ras. 
1 P, προκείμενα Theon (BFVb) 16. εἶν ναι ἀσυμμέτρους 
BFV, εἰσιν ἀσυμμ. b. τά τε M τε P, τὰ μέν BFb, τὸ τε 
συγκείμενον ecorr. V. 171. ἀπὸ] ἐκ V. | 44,4B]in ras, V. 
τετραγώνων P et V (supra -ov ras. est). ua] gupra acr. V. 
τό" supra scr. V. 18. ὑπό — 4B] ox αὐτῶν V. τά 
om. 19. Post 4B del. m. 2 τετράγωνα V. ἀσύμμετρον P. 
20. roig] corr. ex τούς m. 1 V. 


Θι 


10 


1ὅ 
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EM, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἴσον παρὰ τὴν EZ 
παραβεβλήσϑω τὸ ΘΗ πλάτος ποιοῦν τὴν O M* λοιπὸν 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AB ἴσον ἐστὶ τῷ E. ἡ ἄρα AB 
δύναται τὸ E. πάλιν τοῖς ἀπὸ τῶν 444, 48 ἴσον 
παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΕΙ πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΕΝ. ἔστι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AB ἴσον τῷ EJ 
λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B ἴσον [ἐστὶ] τῷ 
ΘΙ. καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν AI, ΓΒ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΕΗ, μέσον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ EH. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος 
ποιοῦν τὴν EM: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ EM καὶ ἀσύμ- 
μετρος τῇ ΕΖ μήκει. πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὲς 
ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΘΗ, μέσον ἄρα 
καὶ τὸ ΘΗ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται 
πλάτος ποιοῦν τὴν ΘΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΜ καὶ 


ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι 


τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AI,I'B, ἀσύμ- 
μετρόν ἐστι καὶ τὸ EH τῷ OH: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἡ EM τῇ ΜΘ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί" 


20 αἱ ἄρα EM, MO ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 


25 


ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ EO, προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ 
GM. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι ἡ ΕΘ πάλιν ἀποτομή 
ἐστιν, προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ ΘΝ. τῇ ἄρα ἀποτομῇ 
ἄλλη καὶ ἄλλη προσαρμόζει ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμ- 
μδτρος οὖσα τῇ ὅλῃ ὅπερ ἐδείχϑη ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
τῇ AB ἑτέρα προσαρμόσει εὐϑεῖα. 


1. παρὰ — 2. παραβεβλήσθω! ἀφῃρήσϑω V. 2. ΗΘ B. 

MO inras. V, ON F. λοιπόν — 6. EN] mg. m. 1F. 4. 
τοῖς μέν P. 6. τήν] bis V. — 7. ἐστί] ἐστίν. P, om. FVb, 
m. 2 B. 9. τῷ] τό F. μέσον — 10. EH] mg. m. 2 V, 
Om. καί. 18. τῷ] corr. ex τό V, τ F. ΘΗ] HO' F. 15. 
— ΘΗ] mg. m. 1 P (ἐστὶ τὴ. 11. ἀσύμμετρον — 18, 
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itaque reliquum (II, 7] 4B*— EA. quare 4B spatio 
E.A aequalis est quadrata. rursus quadratis 4 2f? -]- 4 B? 
aequale rectae EZ adplicetur EI latitudinem efficiens 
EN. uerum etiam 4B* — E. itaque reliquum [II, 7] 
2442 4B -— 9l. 
ei quoniam AI* -|- I'B?* medium est, et 4I? -]-- ΓΒ“ — EH, 
eliam EH medium est. et rectae rationali EZ adpli- 
catum est latitudinem efficiens E.M. itaque EM ra- 
lionalis est et rectae EZ longitudine incommensura- 
bilis [prop. XXII] rursus quoniam medium est 
2 AU»«I'B, et 2 AI'S« ΓΒ — 6 H, etiam 9H medium 
est. et rationali EZ adplicatum est latitudinem efficiens 
GM. itaque €.M rationalis est et rectae EZ longi- 
. tudine incommensurabilis [prop. XXII]. et quoniam 
AI?--IDIB? et 2 AU»«I'B incommensurabilia sunt, 
etiam EH, 9H incommensurabilia sunt. itaque etiam 
EM, MO longitudine incommensurabiles sunt [VI, 1; 
prop. XI] et uiraque ralionalis est. itaque E M, ΜΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. quare 
EO apotome est [prop. LXXIII] et ΘΜ ei congruens. 
iam similiter demonstrabimus, rursus ΕΘ apotomen 
esse, ei autem congruentem € N. itaque apotomae 
diuersae rectae congruunt potentia tantum toti com- 
mensurabiles; quod demonstratum est fieri non posse 
[prop. LXXIX]. itaque rectae 4B nulla alia recta 
congruet. 


OH]mg.m.1V. 18. ἄρα ἐστί BFb. ΘΗ] ΗΘ’ F. ἐστίν 

PB. 19. μήκει] om. b. 21. προσαρμόττουσα V. 2932. 9M) 

HO b, et F, corr. ex M6. 28. ἐστι PBV, comp. Fb. 84. κα 

ἄλλη ῥητή B. ῥητή] m. 9 B. 25. ἀδύνατον ἐδεέχϑη V. 
26. Post AB del. εὐθεῖα m. 1 V. προσαρμόξει b. 
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Τῇ ἄρα 48 μία μόνον προσαρμόξει εὐϑεῖα δυνάμει 
9 , 4 ^" e LI “- e ^" 
ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς OÀqg ποιοῦσα 
τά τὲ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράγωνα ἅμα μέσον καὶ τὸ δὶς ὑπ᾽ 
αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράγωνα ἀσύμ- 
^ e 9 9 “- e , L 
5 μετρα τῷ δὶς vx αὐτῶν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ὅροι τρίτοι. 


, 


α΄. Ὑποκειμένης ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς, ἐὰν μὲν ἡ ὅλη 
τῆς προσαρμοξούσης μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει, καὶ ἣ ὅλη σύμμετρος. ἦ τῇ ἐκκειμένῃ 

10 ῥητῇ μήκει, καλείδϑω ἀποτομὴ πρώτη. 

β΄. Ἐὰν δὲ ἡ προσαρμόξουσα σύμμετρος 7 τῇ ἐκ- 
κειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἡ ὅλη τῆς προσαρμοξούσης 
μεδῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καλείσϑω ᾿ 
ἀποτομὴ δευτέρα. 

15 γ΄. Ἐὰν δὲ μηδετέρα σύμμετρος T τῇ ἐκκειμένῃ 
ῥητῇ μήκει, ἡ δὲ ὅλη τῆς προσαρμοζούσης μεῖξον δύ- 
νηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καλείσϑω ἀποτομὴ 
τρίτη. 

δ΄. Πάλιν, ἐὰν ἡ ὅλη τῆς προσαρμοζούσης μεῖξον 

20 δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει], ἐὰν μὲν 
ἡ ὅλη σύμμετρος ἦ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καλείσϑω 
ἀποτομὴ τετάρτη. 

ε΄. ᾿Εξὰν δὲ ἡ προσαρμόξουσαγ πέμπτη. 
σ΄, 'Eàv δὲ μηδετέρα, ἕκτη. 


1 μόνη V. προσαρμόσει BF V. ὃ. τα] om. b, τό P. 


τετράγωνον P. μέσα V. 4. καὶ ἔτι: ἔτι τε BFVb. 5. 
δίς ] om. b. αὐτῶν] eras. B. ὅπερ | δει δεῖξαι} om. BV. 
6. ὅροι τρίτοι] P V, mg. 2 B, om. F; πε’ b, mg. m. 2 B. 
numeros om. codd. 1. ἡ], om. B. 8. δύναται g. ἀσυμ- 


μέτρου BV, sed corr. 9. ἢ] supra scr. m. 1 b, om. V. 411. 
e? V. — 12. xol ἡ — 18. ἑαυτῇ] om. Fb, mg. m. 2 B. 12. 
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Ergo rectae 4 B una tantum congruit recta potentia 
toii incommensurabilis, cum tota autem efficiens sum- 
mam quadratorum mediam et duplum rectangulum me- 
dium praetereaque summam quadratorum duplo rectan- 
gulo incommensurabilem; quod erat demonstrandum. 


Definitiones tertiae. 


1. Datis recta rationali et apotome, si tota qua- 
drata congruentem excedit quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, et tota rationali propositae longitudine 
commensurabilis esi, uocetur apotome prima. 

2. Sin congruens rationali propositae longitudine 
commensurabilis est, et tota quadrata congruentem 
excedit quadrato rectae sibi commensurabilis, uocetur 
apotome secunda. 

9. Sin neutra rationali propositae longitudine com- 
mensurabilis est, et tota quadrata congruentem excedit 
quadrato rectae sibi commensurabilis, uocetiur apotome 
tertia. 

4. Rursus si tota quadrata congruentem excedit: 
quadrato rectae sibi incommensurabilis, si tota rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, uocetur 
apotome quarta. 

5. Sin congruens ei commensurabilis est, quinta. 

6. Sin neuira, sexta. 


καί] supra scr. m. 1 V. 13. δύναται PV. — Post καλείσϑω 
ras. 2 htt. V. 16. εἰ V. — 16. ἡ δὲ ὅλη — 11. ἑαυτῇ] om. 
Fb, m. 2 B. 16. δύναται V. 19.5] m. 2 B. τῆι προσ- 
αρμοξούσηι B, sed corr. (ante τῆι ras. 1 litt.) 20. ov μέτρου 
B, corr. m. 2. μήκει] om. P. μέν] supra scr. m. 1 91. 
7] m. 2 B. — 94. -ρὰ £- in ras. m. 1 ? 
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πε΄. 
Εὑρεῖν τὴν πρώτην ἀποτομήν. 
Ἐκκείσϑω ῥητὴ ἢ 4, καὶ τῇ 4 μήκει σύμμετρος 
ἔστω ἡ ΒΗ: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΗ͂. καὶ ἐκκείσθωσαν 
5 δύο τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4E, EZ, ὧν ἡ ὑπεροχὴ ὃ 
Ζ4 μὴ ἔστω τετράγωνος" οὐδ᾽ ἄρα ὃ ΕΖ πρὸς τὸν 
4Ζ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
yovov ἀριϑμόν. καὶ πεποιήσϑω ὡς 0 ΕΖ πρὸς τὸν 
4Z, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
i0 τῆς ΗΓ  τετράγωνον᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
BH τῷ ἀπὸ τῆς HI. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς BH 
ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HI" ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 
ΗΓ. καὶ ἐπεὶ ὁ ΕΖ πρὸς τὸν 4Z λόγον οὐκ ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ 
15 ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BH τῇ ΗΓ μήκει. καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ῥηταί" αἱ BH, HI' ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἡ ἄρα ΒΓ ἀποτομή ἐστιν. 
90 4A£yo δή, ὅτι καὶ πρώτη. 
Ὧι γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς O. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ὁ ΕΖ 
πρὸρ τὸν Z4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΓ, καὶ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ ὁ 4 E πρὸς 
95 τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς HB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ. 


1. πε΄} om. BFb. δῃτή] m.2 B. μήκει] οχα. . 4. 
ἔστω] ἔσται F, corr. m. 5 evo μήκει V. ct» P. ΒΗ 
corr ex HB V. ὅ. 7] m. 2 F. 6. dZ BVb. ) oxF 

7T. 421’ 24’ F. 8. πεποιείσθω F. ὁ] πὶ. 8 ΡΒ. 10. 
τετράγωνον] om. V. σύμμετρος V, corr. m. 1. ἐστίν V. 
11. HB HI' supra scr. O b; ΘΙ' Ἐς, sed corr. (?). 


ῥητόν — BH] m. 9 B. 13. HI']in ras. V, corr. ex ΓΖ 
m, 1b. 14. ἀριϑμός om. V. e$ uv om. V. οὐδέ 
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LXXXV. 


Inuenire apotomen primam. 

Ponatur rationalis 4, et rectae 4 longitudine com- 
mensurabilis si& BH. itaque etiam BH rationalis est. 
eti ponantur duo numeri quadrati ΖΕ, EZ, quorum 
B rn H differentia Z1 quadratus 


Αι πὶ ! . 
e numerus ne sit [prop. 


-ι .------.--.-.-.- -:ἢ 
Ζ 4 XXVIII lemma I]. itaque 
E 4:42 rationem non habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. etfiat EZ: 22 —BH?: HI? 
[prop. VI coroll]. itaque ΒΗ", HI? commensurabilia 
sunt [prop. VI]. uerum BH? rationale est. itaque 
eliam HI" rationale est. quare etiam HI' rationalis 
est. et quoniam EZ : 4Z rationem non habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum, ne BH? 
quidem ad HI? rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. itaque ΒΗ, HT' lon- 
gitudine incommensurabiles sunt. οὖ utraque rationalis 
est. itaque BH, HI' rationales sunt potentia tantum 
commmensurabiles. ergo BI'apotome est [prop. LXXTIT]. 

Iam dico, eandem primam esse. 

sit enim 9? — BH?—-- HI? [prop. XIII lemma]. et 
quoniam est 

Ed:Z4-—BHB?: ΗΓ", 
eliam conuertendo [V, 19 coroll.] est 
AE: EZ — HB! Θ.. 

uerum 4 Ε : EZ ralionem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum; nam uterque quadratus 


FVb. 156. ἄρα supra scr. m. 1 V. HI'jecor. V. 17. 

BH] ΗΒ φ. 18. εἶσιν P. 19. ἐστι V, comp. b, eie: comp. s 

D e! in spat. 2 litt. g. — E41] AE V. 8. τόν! «ὁ ἃ. 
BVb. 84. 4Ε] in ras. m. 1 V. 


uelidon edd. Heiberg et Menge. Yi. bh 
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ὁ δὲ 4E πρὸς τὸν EZ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ ἑκάτερος γὰρ τε- 
τράγωνός ἐστιν καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἄρα πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
ὅ τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BH τῇ 
Θ μήκει. καὶ δύναται ἡ ΒΗ τῆς ΗΓ μεῖξον τῷ ἀπὸ 
τῆς Θ' ἡ ΒΗ ἄρα τῆς ΗΓ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἡ ὅλη ἡ ΒΗ σύμ- 
μεῦρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ Α. ἡ BI' ἄρα 
10 ἀποτομή ἐστι πρώτη. 
Εὕρηται ἄρα ἡ πρώτη ἀποτομὴ ἡ BI* ὅπερ ἔδει 
εὑρεῖν. 


4 


ZS. 
Evgsiv τὴν δευτέραν ἀποτομήν. 

15 Ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4 καὶ τῇ 4 σύμμετρος μήκει 
ἡ HI. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΓ. καὶ ἐκκείσϑωσαν δύο 
τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἱ 4E, EZ, ὧν ἡ ὑπεροχὴ ὁ 4Z 
μὴ ἔστω τετράγωνος. καὶ πεποιήσϑω ὡς ὁ Ζ 2 πρὸς τὸν 
ΖΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ͂ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 

20 ΗΒ τετράγωνον. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ͂ τε- 
τράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς ΗΒ τετραγώνῳ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΗ͂. ῥητὸν ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HB: ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΒΗ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς Η Γ' τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΗΒ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 

25 τετράγωνον ἀριϑμόν, ἀσύμμετρός ἐστιν ἣ ΓΗ͂ τῇ ΗΒ 

. μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί. αἱ ΓΗ, ΗΒ ὥρα 
1. ΕΖ] ἴῃ ταβ8. V. Ῥοϑβ λόγον del οὐκ Ε. 2. τετράγωνος 
τετράγωνον F, sed corr. 8. ἐστι PBV, comp. Fb. ἄρα] om. g. 
4. 0] ΗΘ b. ὅ. BH) HB P. 8. τῆς] τῇ b. — 7. Θ. 7 


ΘΗ b; HO. ἡ F. 8. ἀσυμμέτρου P, et eras. ἀ- V. ἡ 
(prius) om. BV. 9. μήκει] om. F. τῇ 4 μήκει ΒΥ. 18. 


sg) om. F, in figura πε΄. 14. τήν] supra scr. m. 1 P. 15. 
fuuetQog 'P, cOrr. m. rec. σύμμετρος ἔστω N. — 1$. ἐςτὶν 
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est. itaque etiam H B* : ΘΣ rationem habet, quam nu- 
merus quadratus ad numerum quadratum. quare B H, 9 
longitudine commensurabiles sunt [prop. IX] est 
aulem BH?*-- HI?" - 0?. itaque BH quadrata ex- 
cedit HI' quadrato rectae sibi longitudine commensu- 
rabilis. et tota BH rationali propositae 44 commen- 
surabilis est. itaque BI' apotome prima est [deff. 
tert. 1]. 

Ergo inuenta est BI' apotome prima; quod erat in- 
ueniendum. 


LXXXVI. 


Inuenire apotomen secundam. 

Ponatur rationalis 4 et rectae 44 longitudine com- 
mensurabils HI. itaque HI' rationalis est. et po- 
nantur duo numeri quadrati ΖΕ, EZ, quorum differentia 
41Z numerus quadratus ne sit [prop. XXVIII lemma I]. 
et fiat ZZ: ZE-—I'H*:HB? [prop. VI coroll. itaque 
ΓΗ", HB* commensurabilia sunt [prop. VI]. uerum 
ΓΗ" rationale est. quare etiam HB? rationale est. 


itaque etiam B H rationalis est. οὖ quoniam HI?:HB* 


rationem non habet, quam 


- numerus quadratus ad nume- 

B DU. . H rum quadratum, ΓΗ ei HB 
e longitudine incommensurabiles 

E | Δ sunt [prop. IX]. οὐ utraque 
---------ι rationalis est. itaque ΓΗ͂, HB 
x«i ἡ P. 11. τετράγωνοι] om. F, ins. m. 2 ante δύο. δ] 
ἡ V. 18. πεποιείσϑω F. 242 FVb. 20. σύμμετρος P, 


corr. m. rec. 21. τετραγώνῳ] om. V. 22. ἐστί) om. BF Vb. 
25. ἐστιν} ἄρα Ξ ἐστιν (sic) b, ἄρα ἐστίν; ἄρα add. m. 8 F. 

ἄρα) om. Pg. 
b nd 


{8 bH BF. 26. μήκει} e corr. V. HBV $e. X. 


x 


b 


10 
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ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι' ἡ ΒΓ ἄρα ἀπο- 
τομή ἐστιν. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

Ὧι γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BH τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ, οὕτως ὁ ΕΖΔ ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν ZZ ἀριϑμόν, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O, οὕτως ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ. καί ἐστιν ἑκάτερος τῶν 4E, EZ τε- 
τράγωνος" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 8 
λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν" σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BH τῇ Θ μήκει. καὶ 
δύναται ἡ BH τῆς ΗΓ μεῖξον τῷ ἀπὸ τῆς 6" ἡ BH 
ἄφα τῆς ΗΓ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ 


16 μήκει. καί ἐστιν ἡ προσαρμόξουσα ἡ ΓΗ͂ τῇ ἐχκειμένῃ 


20 


ῥητῇ σύμμετρος τῇ 4. ἡ BI' ἄρα ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Εὕρηται ἄρα δευτέρα ἀποτομὴ ἡ BI* ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

zt. 

Εὑρεῖν τὴν τρίτην ἀποτομήν. 

᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ A, καὶ ἐκκείσϑωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ 
of E, ΒΓ, Γ4 λόγον μὴ ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους, 0v 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, ὁ δὲ 
ΓΒ πρὸς τὸν Β4 λόγον ἐχέτω, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὺς 

2. ἐστι PBV, comp. Fb. 8. δή] om. V. 6. ἀριϑμός) 
om. V. 7. ἀρυϑμόν ] om. V. 8. οὕτως] s τῶν (corr. ex 
τό) F. — ó] supra ser. F. 2E] ΕΖ F. 12. ἐστίν] ἐστὶ 
μήκει V. μήκει] om. FVb, m. 2 Βα καὶ δύναται] m. 3 
supra scr. B, -ὕνα- inras. V, καί ἐστιν Fb, Bm. 1. 13. μείζων 
Fb et B, sed corr. m. 2; seq. ras. 6 litt. V. τῷ] in ras. m. 
1B, vro? b.  «cíg]om. V. ἠἡ BH — 14. συμμέτρου ] mg. 
m. 1 V (συμμέτρου etiam in textu) 14. ἀσυμμέτρου b, cort. 
m, rec. 15. σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ Theon (BFVb) 
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rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
BI'apotome est [prop. LXXIII]. 

Iam dico, eandem secundam esse. 

sit enim 9? — BI?-- HI? [prop. XIII lemma]. iam 
quonamesi pps. nps. p. 4Z, 
conuertendo [V, 19 coroll] erit BH?:60? τὸ A4E:EZ. 
et ulerque ZE, EZ quadratus est. itaque BH?: 6? 
ralionem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque B H, 9 longitudine commensurabiles 
sunt [prop. IX] et BH?-- HI? — 0?, quare BH 
quadrata excedit HI' quadrato rectae sibi longitudine 
commensurabilis. et congruens I'H rationali propositae 
4 commensurabilis est. itaque BlI' apotome est se- 
eunda [deff. tert. 2]. 

Ergo inuenta est apotome secunda BI'; quod erat 
demonstrandum. 


LXXXVII. 
Inuenire apotomen tertiam. 
Ponatur rationalis 44, et ponantur tres numeri E, 
BI, I4 rationem inter se non habentes, quam nu- 


4 merus quadratus ad numerum 
----- quadratum, ΓΒ autem ad B4 
Ζ rd H rationem habeat, quam numerus 
iK quadratus ad numerum quadra- 
| E ium, et fiat E: BI'— 4?*:ZzH? 
B4 r [prop. XXVIII lemma I], et 
———1 | BI:D4-—ZH?:H*. iam quon- 


16. μήκει τῇ 4 Bb, τῇ 4 μήκει V. ἄρα] ἄρα ῥητή F. 
ἐστιν PB. 17. ἄρα E V. BI]9 (de F non liquet) ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι) φ et comp. P, ὕπερ ἔδει εὑρεῖν V, om. Bb. 19. 
zs F (eunn). 21. ἡ δητὴ ἡ P. 29. T4] corr. ex 4 m. 2 F. 
24. I'B] corr. ex ΓΖ m. rec. b 


b 


10 


15 


20 
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ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ BI' ἄρα ἀπο- 
τομή ἐστιν. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

"Qu, γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ, οὕτως ὃ ΕΖ ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν 42 ἀριϑμόν, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ, οὕτως ὁ AE 
πρὸς τὸν EZ. καί ἐστιν ἑκάτερος τῶν 4E, ΕΖ τε- 
τράγωνος" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ 
λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν" σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΗ τῇ Θ μήκει. καὶ 
δύναται ἡ ΒΗ τῆς ΗΓ μεῖξον τῷ ἀπὸ τῆς Θ᾽ ἡ ΒΗ 
ἄρα τῆς ΗΓ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ξαυτῇ 
μήκει. καί ἐστιν ἡ προσαρμόξουσα ἡ ΓΗ͂ τῇ ἐκκειμένῃ 
ῥητῇ σύμμετρος τῇ 4. ἡ ΒΓ ἄρα ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Εὕρηται ἄρα δευτέρα ἀποτομὴ ἡ BI* ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

zt. 

Εὑρεῖν τὴν τρίτην ἀποτομήν. 

᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, καὶ ἐκκείσϑωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ 
of E, ΒΓ, ΓΖ λόγον μὴ ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους, ὃν 
τετράγωνος ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, ὁ δὲ 
ΓΒ πρὸς τὸν Β4 λόγον ἐχέτω, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 

2. ἐστι PBV, comp. Fb. — 8. δή] om. V. 6. ἀριϑμός] 
om. V. 7. ἀριϑμόν om. V. 8. οὕτως] s τῶν (corr. ex 
vo) F. ὃ] supra scr. F. |. ZE] Ez F. 12. ἐστίν) ἐστὶ 
μήκει V. μήκει] om. FVb, m. 2 B. καὶ δύναται7 m. 2 


supra scr. B, -ὕύνα- inras. V, καί ἐστιν Fb, Bm. 1. 13. μείζων 
Fb et DB, sed corr. m. 2; seq. ras. 6 litt. V. tQ] in ras. m. 


1B, vro? b. τῆς] οῃ. V. ἡ BH — 14. συμμέτρου mg. 
m. 1 (συμμέτρου etiam in textu) ^ 14. ἀσυμμέτρου b, corr. 


zm, rec. 15. σύμμετρος τῇ ἐκκευμένῃ δητῇ TYeeon (BE Vb). 
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rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
BI'apotome est [prop. LXXIII]. 

Iam dico, eandem secundam esse. 

sib enim 9? — BI*--HI* [prop. XIII lemma]. iam 
quonam est pps. npr. p. ,z, 
conuertendo [V, 19 coroll] erit BH?:60? — 4Ε: ΕΖ. 
et uterque ZE, EZ quadratus est. itaque ΒΗ: 6? 
ralionem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque BH, € longitudine commensurabiles 
sunt [prop. IX]. et BH?-- HI? — ΘΒ, quare BH 
quadrata excedit H I' quadrato rectae sibi longitudine 
commensurabilis. et congruens ΓΗ͂ rationali propositae 
A commensurabilis est. itaque BlI' apotome est se- 
cunda [deff. tert. 2]. 

Ergo inuenta est apotome secunda BI' quod erat 
demonstrandum. 

LXXXVII. 

Inuenire apotomen tertiam. 

Ponatur rationalis 44, et ponantur tres numeri E, 
ΒΓ, Γ4 rationem inter se non habentes, quam nu- 

4 merus quadratus ad numerum 
d——1 quadratum, ΓΒ autem ad B 


Ζ e Η rationem habeat, quam numerus 
--- ἰκΚ quadratus ad numerum quadra- 
| E ium, ei fiat E: ΒΓ τι 4? : ZH? 
B Δ r [prop. XXVIII lemma I], et 
μ-----ι 


BI:I4-—ZH?:H*?. iam quon- 


16. μήκει vj A4 Bb, τῇ A μήκει V. ἄρα] ἄρα ῥητή F. 
ἐστιν PB. 11. ἄρα 7 V. ΒΓ[Ὶ g(deF nonliquet) ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι) φ οὐ comp. P, ὅπερ ἔδει εὑρεῖν V, om. Bb. 19. 
zs' F (euan.) 21.7 ῥητὴ ἡ P. 29. ΓΔ eor. Sx A ss. v. 
24. ΓΒ] corr. ex Γ4 m. rec. Ὁ. 
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πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ πεποιήσϑω ὡς uiv ὃ E 
πρὸς τὸν ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον, ὡς δὲ ὃ ΒΓ πρὸς τὸν 
ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
5 τῆς ΗΘ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς τὸν BI', οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH τε- 
τράγωνον, σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετρά- 
yovov τῷ ἀπὸ τῆς ZH τετραγώνῳ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς 4 τετράγωνον. ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂' 
10 ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ὁ Ε πρὸς τὸν ΒΓ 
λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ [τετράγωνον] λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ ἀσύμμετρος ἄρα 
16 éóviv ἣ 4 τῇ ΖΗ μήκει. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΒΓ 
πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ, σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
τῷ ἀπὸ τῆς HO. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HO' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΘ. καὶ 
20 ἐπεὶ ὁ ΒΓ πρὸς τὸν D'4 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ἀσύμ- 
μέτρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ HO μήκει. καί εἰσιν ἀμ- 
25 φότεραι ῥηταί: αἱ ZH, HO ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΘ. 
ZAéyo δή, ὅτι καὶ τρίτη. 
᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς μὲν ὁ E πρὸς τὸν BI', οὕτως 


A 3 


τὸ ἀπὸ τῆς A4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ὡς 


1. πεποιείσϑω F. 4. ZH] corr.ex AH F. 6. A τετρά- 
yovor] 4 V. 7. ἐστί] om. V. τετράγωνον ova. V. 8. τε- 
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iam est. E: ΒΓ — 4?:ZH?, 4? οὐ ZH? commensura- 
bilia sunt [prop. VI]. uerum 43 rationale est. itaque 
eliam ZH* rationale est. quare ZH rationalis est. 
et quoniam E: BI' rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne 4? quidem ad 
ZH* rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque 4, ZH longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. rursus quoniam est 
BDI:DA4-—ZzH?: ΗΘ5, 

Z H* et ΗΘ" commensurabilia sunt [prop. VI]. uerum 
ZH? rationale est; itaque etiam H6? rationale est. 
quare ΗΘ rationalis est. et quoniam ΒΓ: I'41 rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum, ne Z H? quidem ad ΗΘ" rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare ZH, HO longitudine incommensurabiles sunt 
[prop. IX]. et utraque rationalis est. itaque ZH, ΗΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
£20 apotome est [prop. LXXIIT]. 

Iam dico, eandem tertiam esse. 

nam quoniam οϑὺ E: ΒΓ — 4£:ZH?, BI: ΓΖ — 
ZH?:0H?, ex aequo [V, 22] Ε: ΓΩ͂ --- 43: ΘΗΣ, 


τραγώνῳ] om. V. δέ] ἐστι, add. δέ m. 2, V. 9. τετρά- 
yovov] om. V. 12. οὐδέ b. 18. τετράγωνον] om. P. 16. 
vj] corr. ex τῆς B, τῆς V. 16. τόν] om. B. 17. HO0]e 
corr. F. 18. τῷ] πρὸς τό Fb. ῥητόν — ZH] mg. m. 1 V. 
19. ἄρα καί] inras. V. ῥητή — HO] mg. m. 1 F. ἐστίν 
om. b. 21. οὐδέ b. 22. τὸ] (alt.) supra scr. m. 1F. ἢ 6| 
H eras. V.  924.ZH] HZ FE. 86. αἴ — εἶσι] mg. m. 2 B, 
in textu ai εἰσι. εἰσιν P. 27. τρίτη] corr. ex ῥητή m. 1 P. 
28. οὕτω B. 


10 


16 


20 


25 
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0$ ὃ ΒΓ πρὸς τὸν DI'4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΘΗ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ E πρὸς τὸν 
ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΘΗ. ὁ 
ὃὲ E πρὸς τὸν ΓΖ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀφριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' ἀσύμμετρος ἄρα 
ἢ 4 τῇ HO μήκει. οὐδετέρα ἄρα τῶν ZH, HO σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ vij A μήκει. ᾧ οὖν 
μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΘ, ἔστω 
τὸ ἀπὸ τῆς K. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ, ἀναστρέ- 
ψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ ΒΓ πρὸς τὸν Β4,, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K. ὁ δὲ 
ΒΓ πρὸς τὸν Β4 λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" καὶ τὸ ἁπὸ τῆς ZH ἄρα 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. σύμμετρός ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ 
τῇ K μήκει, καὶ δύναται ἡ ΖΗ τῆς HO μεῖξον τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἕαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν ZH, ΗΘ 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4 μήκει" ἡ ΖΘ 
ἄρα ἀποτομή ἐστι τρίτη. 

Εὕρηται ἄρα ἡ τρίτη ἀποτομὴ ἡ ZO' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


πη΄. 
Εὑρεῖν τὴν τετάρτην ἀποτομήν. 
᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4 καὶ τῇ 4 μήκει σύμμετρος 
ἡ BH: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΗ. καὶ ἐκκείσϑωσαν 


1. τόν] om. P. οὕτω B. 8. 60H]cor.ex HO V. 4. 
τὸν 7.721] corr. ex Γ τὰ. ἃ F. 59. ἐστιν. M. Β ΓῚ ras. 2 
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uerum E: ΓΖ rationem non habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum; itaque ne 4? quidem 
ad HO? rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. quare 4, ΗΘ longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. itaque neutra recta- 
rum ZH, HO rationali propositae 44 commensurabilis 
est longitudine. iam sit ZH? 5- H6? — K? [prop. XIII 
lemma]. quoniam igitur est ΒΓ: ΓΖ — ZH?: H0?, conuer- 
tendo [V, 19 coroll.] est ΒΓ: BzZ4 —ZH?: K?. uerum 
BI:B.4 rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque etiam Z H?: K? rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare Z H, K longitudine commensurabiles sunt [prop. 
IX], et ZH quadrata excedit H6 quadrato rectae sibi 
commensurabilis. et neutra rectarum Z H, H6 rationali 
propositae 44 longitudine commensurabilis est. itaque 
ZO apotome est tertia [deff. tert. 3]. 

Ergo inuenta est apotome tertia ΖΘ: quod erat 
demonstrandum. 


LXXXVIII. 


Inuenire apotomen quartam. 
Ponatur rationalis 4 et rectae 44 longitudine com- 
mensurabils ΒΗ. itaque etiam BH raliionalis est. 


litt. V, corr. ex BE F. τόν] om. P. ΓΖ] eras. V, corr. 
ex ΓΓ τ. 1 Ὁ. 12. τό) (alt.) supra scr. m. 1 b. 13. BI 
corr. ex I'B V. 15. πρός] πρόν P. 16. ἄρα] supra scr. 
19. τῇ K — ἡ ZH] mg. m. 1 P. Post μεῖξον add. Theon: 
τῷ ἀπὸ τῆς K. ἡ ἄρα ΖΗ τῆς HO μεῖξον δύναται (ΒΥ, Ε 
mg. m. 1. 248. ἡ] om. FV. τρίτη] om. F. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι} comp. P, om. Bb. — 24. δεῖξαι] εὑρεῖν Vg. 58. πζ΄ 
F, et sic deinceps. 27. μήκει b. 28. ἄρ P, cote. τὰ. ἃ. 
ἐστίν PBV. καί] (prius) corr, ex χὰ Ὃς ovo. WM. 


Q 
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δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4Z, ΖΕ, ὥστε τὸν 4E ὅλον πρὸς 
ἑχάτερον τῶν 41Z, ΕΖ λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. καὶ πεποιήσϑω 
ὡς ὁ 4Ε πρὸς τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH τε- 
τράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὴ ἀπὸ τῆς ΒΗ τῷ ἀπὸ τῆς ΗΓ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΗ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HI" ῥητὴ ἄρα 
ἐστὲν ἡ ΗΓ. καὶ ἐπεὶ ὁ 4Ε πρὸς τὸν ΕΖ λύγον ox 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΗ τῇ ΗΓ μήκει. καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ῥηταί" αἱ ΒΗ, ΗΓ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ. 

[4έγω δή, ὅτι καὶ τετάρτη]. 

Ὧι οὖν μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς HI', καὶ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ Ez πρὸς 
τὸν 4Ζ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ. 
ὁ δὲ ΕΖ πρὸς τὸν 42 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀφιϑμόν᾽ ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν BH τῇ Θ μήκει. καὶ δύναται ἡ ΒΗ τῆς ΗΓ 
μεῖζον. τῷ ἀπὸ τῆς 60: ἡ ἄρα ΒΗ τῆς ΗΓ μεῖξον δύ- 
ναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν ὅλη ἡ BH 

2. EZ] eras. V. μή] οὕ. φ. 4. τόν] mg. n. 1 P. ὅ. 
πρός] om. p. — HI'] ΒΓ supra scr. H b. ἐστίν P, et V 
del v. 8. ἐστίν] ἐστὶ καί F V. 9. πρὸς — 10. τῆς (priuey] 


om. g lacuna relicta. 9. ἀριϑμὸν] om. V. 10. οὐδέ b. 
11. ἀριϑμός] om. V. ἀρυϑμόν] om. V. — 12. ἐστίν] om. F V. 
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A1 


ΠΕ F Ἢ δ ponantur duo numeri ZZ, 
d ZE, iia ut totus 4Ε ad 

4 Z E utrumque ZZ, EZ rationem 
non habeat, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. et fiat ΖΕ: EZ — BH?: HI* [prop. VI 
coroll]. itaque BH?, HI" commensurabilia sunt 
[prop. VI]. uerum ΒΗ" rationale est. itaque etiam 
HI* rationale est. quare HI' rationalis est. et 
quoniam ΖΕ: EZ rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne BH? quidem 
ad HI* rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. quare ΒΗ, HI' longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. et utraque ratio- 
nalis est. itaque BH, HI' rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles. ergo BI'apotome est [prop. 
LXXIII]. iam sit 9? — BH*—- HI" [prop. XIII lemma]. 
quoniam igitur est 4E: EZ — B H?: HT?, etiam conuer- 
tendo [V, 19 coroll] est E21: 4Z — BH?:0?*. uerum 
E4:4Z rationem non habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. itaque ne B H* quidem ad 9? 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. quare BH, 9 longitudine incommensura- 
hiles sunt [prop. IX]. est autem BH? — HI* — 9*, 
itaque B.H quadrata excedit HI' quadrato rectae sibi 


0 | 


I——4 


BH] μη 9 μήκει] om. FV. καί — 18. ῥηταί] mg. m. 
1 V. 18. εἰσιν Ρ. 14. σύμμετρον οὐὔκῳ. ΒΓΊ Β 9 6017. φ, 
BH P. 15. λέγω --- τετάρτη] om. PB, καί φ. δή] om. V. 
17. ἐστιν} om. V. 18. πρὸς τὸν EZ] τοῦ ἀπὸ τῆς EZ b, 
corr. mg. m. 1. πρὸς τό] τοῦ b. 19. HI'] H in ras. m. 
1 B. ἀναστρέψαι g. 20. τόν) om. P, τό b. BH V. 21. 
EA]. inras. m.1B. 22. οὐδέ Vb. 24, ἀριϑμόν] om. V. 
ἄρα] in ras. V. 26. BH | (alt.) mut. in HB V, HB BFb. 
27. συμμέτρου b, corr. m. rec. — &ovvij utwev Ὁ. WSWQWS. 
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σύμμετρος vij ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ Α. ἡ ἄρα ΒΓ 
ἀποτομή ἐστι τετάρτη. 
Εὕρηται ἄρα ἡ τετάρτη ἀποτομή᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πϑ'. 
δ Εὑρεῖν την πέμπτην ἀποτομήν. 

Ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 μήκει σύμμετρος 
ἔστω ἡ ΓΗ͂' ῥητὴ ἄρα [ἐστὶν] ἡ ΓΗ. καὶ ἐκκείσϑωσαν 
δύο ἀριϑμοὶ οἱ 472, ΖΕ, ὥστε τὸν 4Ε πρὸς ἑκάτερον 
τῶν 4Z, ΖΕ λόγον πάλιν μὴ ἔχειν, ὃν τετράγωνος 

10 ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' καὶ πεποιήσϑω 
ὡς ὁ ΖΕ πρὸς τὸν EZ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς HB) ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HB: 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ y BH. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 

15 ΗΓ, ὃ δὲ 4E πρὸς τὸν ΕΖ λόγον οὐκ ἔχει. ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BH τῇ ΗΓ μήκει. καί εἰσιν 

20 ἀμφότεραι ῥηταί" αἱ ΒΗ, HI' ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἡ ΒΓ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

“έγω δή, ὅτι καὶ πέμπτη. 

Ὧι γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆς 
HI, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ 

25 τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI, οὕτως 0 4Ε πρὸς τὸν 


1. ΒΓ ἄρα B. 3. ἐστιν P. 8. ἢ] καὶ ἡ F, ἡ ΒΓ B. ὅπερ 

ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. 7. ἐστίν͵ om. P. 8. 

ΖΕ] EZ F. AE] AE in ras. V. 9. τῶν] τόν q. παλιν] 

om. Fb. 10. πεποιείσϑω F. 11. τόν) om. P. 19. Post 

B add. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς HY (CH Vy τῷ ἀπὸ 
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incommensurabilis. et tota BH rationali propositae 
-4 commensurabilis est longitudine. itaque BI' apo- 
tome est quarta [deff. tert. 4]. 

Ergo inuenta est quarta apotome; quod erat de- 
monstrandum. 


LXXXIX. 

Inuenire apotomen quintam. 

Ponatur rationalis 4, et rectae 4 longitudine com- 
mensurabilis si& ΓΗ͂. itaque ΓΗ rationalis est. et 
ponantur duo numeri ZZ, ΖΕ, ita vi 
AE rursus ad neutrum numerorum ZZ, 
ΖΕ rationem habeat, quam numerus qua- 
A i. dratus ad numerum quadratum. et fiat 


1B 14 


^ Ζ28:Ὲ4-- ΓΗ": ΗΒ". itaque etiam H B* 

d 's ralionale est [prop. VI] quare etiam 
i le BH rationalis est. et quoniam est 

i AE: EZ — ΒΗ" ΗΓ", et 4E: EZ rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne B H? quidem ad HI* rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
BH, HT longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
IX] et utraque rationalis est. quare BH, ΗΓ ra- 
lionales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
BI'apotome est [prop. LXXIII]. 

lam dico, eandem quintam esse. 

sit enim Θ᾽ — BH? —— HI? [prop. XIII lemma]. 
quoniam igitur est 

BH':HI?— AE:EZ, 

mg V. Pes τὶ da enel om P de. Hr] Trim τω V 


16. οὐδ᾽ ἄρα] οὐδὲ P. 18. τετράγωνον» τετράγωνος S Med. crar 
21, ἐστε BV, comp. Fb. 36. HT' — y, 98, 3. λα ν᾿. 
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EZ, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς 0 ΕΖ πρὸς τὸν AZ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ. ὃ δὲ ΕΖ 
πρὸς τὸν 472 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BH 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
BH τῇ Θ μήκει. καὶ δύναται ἡ BH τῆς ΗΓ μεῖξον 
τῷ ἀπὸ τῆς Θ' ἡ ΗΒ ἄρα τῆς ΗΓ usitov δύναται 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἡ προσ- 
αρμόξουσα 7 ΓΗ͂ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ τῇ 4 
μήκει" ἡ ἄρα BI' ἀποτομή ἐστι πέμπτη. 

Εὔρηται ἄρα ἡ πέμπτη ἀποτομὴ ἡ BI" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

α΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἔκτην ἀποτομήν. 

᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4 καὶ τρεῖς ἀριϑμοὶ οἱ E, BT, 
ΓΖ λόγον μὴ ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους, ὃν τετράγωνος 
ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ ἔτι δὲ καὶ ὁ ΓΒ 
πρὸς τὸν B.Z λόγον μὴ ἐχέτω, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' καὶ πεποιήσϑω ὡς μὲν ὃ 
E πρὸς τὸν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ, ὡς δὲ ὃ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπο 
τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ. 

᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς τὸν ΒΓ,, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπο τῆς ZH, σύμμετρον ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆς .4 τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὶ τῆς 
Α͂' ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂' ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ 


1. ἀναστρέψαντι — ὃ. E4] e corr. F. 1. ἐστίν} om. 
BFb | EAJd|]ZEP. A4.HBF. 7.0] HO fF. BH] 
HB BFV. μεῖξον] om. P. 8. ἄρα HB V. BHP. ὃὥὃυὄυ- 


»zeza.] om. V. 9. ἀσυμμέτρου) ἀ- in ras. V, m. 2 B. ἑαυτῇ 


δύψαταε V. 10. Post ΓΗ erà&. «ol à- NV. 33. &Y Sou Ὁ. 
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conuertendo [V, 19 coroll] est EzZ:4Z — BH?:0*. 
uerum EZ: Z rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum. itaque ne BH? 
quidem ad 6? rationem habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. quare BH, Θ᾽ longitudine 
incommensurabiles sunt [prop. IX]. est autem 
BH? — HI? — 9?, 

itaque HB quadrata excedit HI' quadrato rectae sibi 
incommensurabilis. et congruens ΓΗ͂ rationali pro- 
positae 44 longitudine commensurabilis est. ilaque 
BI'apotome est quinta [deff. tert. 5]. 

Ergo inuenta est upotome quinta BI'; quod erat 
demonstrandum. 


XC. 


Inuenire apotomen sextam. 

Ponatur rationalis 4 et tres numeri E, ΒΓ, ΓΖ 
inter se rationem non habentes, quam numerus qua- 
4i ! dratus ad numerum quadratum; et 

I———L—— —————4 praeterea ne ΓΒ quidem ad ΒΖ 
Ζ rationem habeat, quam numerus 
E—— 7 quadratus ad numerum Gquadra- 
b 20, tum. ei fat E: BD — 4 :ZH?, 
B 4 Tr BDI:ID4-—ZzZH?: HO*, 

iam quoniam est E: ΒΓ τα 4?:ZH?, erunt 45, 
Z H? commensurabilia [prop. VI]. uerum 4? rationale 
est. itaque etiam ZH? rationale est. quare eliam 


19. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. 16. συγκείσϑω 
B, corr. m. 2. Post E eras. B F. 18. ΓΒῚ supra add. 
ΓΖ B; BI V. 19. B1] corr. ex BI' m. rec. P. — 20. ze- 
ποήσθω P, sed corr.; πεποιείσθω F. μὲν ὃ] ὁ μέν V. 22. 
τόν} om. B. 28. H0] ΘΗ b. 26. φητόν — 1. LN 
mg. V. 27. καί] ἐστὶ καί BF. ἐστίν Y &. 
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ἡ ZH. καὶ ἐπεὶ ὁ E πρὸς τὸν ΒΓ λόγον οὐκ ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ ΖΗ μήκει. πάλιν, ἐπεί 
ἐστιν ὡς ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ, σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH: ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HO' ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΗΘ. καὶ 
ἐπεὶ ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ ΗΘ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι 
ῥηταί: αἱ ZH, ΗΘ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι᾿ ἡ ἄρα ΖΘ ἀποτομή ἔστιν. 

“έγω δή, ὅτι καὶ ἔχτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς μὲν ὁ E πρὸς τὸν BI, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ὡς δὲ ὃ ΒΓ 
πρὸς τὸν ΓΖΩ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΗΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ E πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ὁ δὲ Ε πρὸς 
τὸν ΓΖ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 44 πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
4 τῇ ΗΘ μήκει" οὐδετέρα ἄρα τῶν ZH, HO σύμ- 
μετρόρ ἐστι τῇ 4 ῥητῇ μήκει. c οὖν μεῖξόν ἐστι 

I ΗΖ, 8. οὐδέ Yb . ἐστί γ. ΑἹ Κῳφ. τ! 


9 
vg F. 0.7 ΒΓ πρὸς τήν B. 7. ἄρα ἐστί V. — 11. οὐδέ 
15. σύμμετροι μόνον ἡ. — 16. bow ὌΧ, «οὐ. YV.. 1X. δή] 
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ZH rationalis est. et quoniam E: BI' rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne 4? quidem ad ZH? rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
A, ZH longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. 
rursus quoniam est 
BI:l4-—ZzH?: ΗΘ, 

ZH? et H6? commensurabilia sunt [prop. VI]. uerum 
ΖΗ: ralionale esti; quare etiam HO? rationale est. 
itàque ΗΘ rationalis est. et quoniam BI':I'4 ra- 
lionem non habet, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum, ne ZH? quidem ad H6? rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
iiaque ZH, HO longitudine incommensurabiles sunt 
[prop.IX]. et utraque rationalis est. itaque ΖΗ, ΗΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
ZO apotome est [prop. LXXIII]. 

Iam dico, eandem sextam esse. nam quoniam est 
E:BI'—4*:ZH?, ΒΓ: ΓΖ — ZH?:H6*?, ex aequo 
[V,22] est ΕἸ ΓΖ — 4*: HO?. uerum E:TI'Z rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum. itaque ne 4? quidem ad H6? rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. quare 
44, HO longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. 
ergo neutra rectarum Z H, ΗΘ rationali 4 commensu- 
rabilis est longitudine. iam sit ΚΞ — ZH?-—- H6? [prop. 


supra scr. m. 1 P. 21. ἐστὶν ἄρα F. 24. οὐδ᾽ — 960. 

ἀριϑμόν) mg. m. 2 B. 24. οὐδ᾽ $21! οὐδέ b. 4] 4 ἄρα b. 
25. ΗΘ] mut. in 9H m. 2 V, ΘΗ b 27. οὐδετέρα dee] 

καὶ οὐδετέρα BVb. 28. τῇ 4 ᾿δητῇ] τ ἐκκειμένῃ φητῇ τῇ 

b et e corr. F (post 4 del. δητῇ). 8i b. QovN οἱ 

corr. m. 2. 
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τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΘ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς K. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὃ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Η͂Θ, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν 
ὡς ὁ ΓΒ πρὸς τὸν Β4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς K. ὁὃ δὲ ΓΒ πρὸς τὸν Β4 λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Καὶ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ K μήκει. καὶ δύναται 
10 7 ΖΗ τῆς HO μεῖξον τῷ ἀπὸ τῆς Κ' ἡ ΖΗ ἄρα τῆς 
ΗΘ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
καὶ οὐδετέρα τῶν ZH, HO σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκει- 
μένῃ ῥητῇ μήκει τῇ 4. ἡ ἄρα ΖΘ ἀποτομή ἐστιν ἕκτη. 
Εὕρηται ἄρα ἡ ἕκτη ἀποτομὴ 9 ZO: ὅπερ ἔδει 
15 δεῖξαι. 


ex 


Ge". 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς πρώτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἀποτομή 
ἐστιν. 

90 ΠπΠεριεχέσϑω γὰρ χωρίον τὸ 4B ὑπὸ ῥητῆς τῆς AT 
καὶ ἀποτομῆς πρώτης τῆς 44] λέγω, ὅτι ἡ τὸ 48 
χωρίον δυναμένη ἀποτομή ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἀποτομή ἐστι πρώτη ἡ 424, ἔστω αὐτῇ 
προδαρμόξουσα ἡ 4H: αἱ AH, H4 ἄρα ῥηταί εἰσι 

265 δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ζλη ἡ AH σύμμετρός 
ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ AD, καὶ ἡ AH τῆς ΗΖ 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν 

8. ἄρα] om. F. 4. B] ΒΓ ΕΒ. BZ] supra add. T 
m. 1 b, 4B corr. ex B4 uel ΒΓ V. 6. τῆς] τοῦ g. 8. 
ἔχει] οὔκ ἔχει P. 10. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. — s] in ras. 


m. 1 P. 11. συμμέτρου B, corr. m. 2. 18. τῇ A4 μήκει V. 
14. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, ox. ΕΝ Ὁ. &ea. demonstr. 
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XIII lemma]. quoniam igitur es& ΒΓ: ΓΖ —ZH?:H6?, 
conuertendo (V, 19 coroll] est 
ΓΒ: ΒΖ4 -—ZH?: K*. 

uerum ΓΒ: BzZ ralionem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum. itaque ne ZH? 
quidem ad K? rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. quare ZH, K longi- 
tudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. est autem 
ZH? -- H0? — K?. itaque ZH quadrata excedit ΗΘ 
quadrato rectae sibi incommensurabilis. οὗ neutra 
rectarum ZH, HO rationali propositae 4 commensu- 
rabilis est longitudine. itaque ΖΘ apotome est sexta 
[deff. tert. 6]. 

Ergo inuenta est apotome sexta ΖΘ: quod erat 
demonstrandum. 


XCI. 
Si spatium comprehenditur recta rationali et apo- 
tome prima, recta spatio aequalis quadrata apotome est. 
Spatium enim 4B ratio- 


Z 
nali 4I' et apotome prima . 
| | | | -44 comprehendatur. dico, 
B G8 1 ^ rectam spatio 4B aequalem 


quadratam apotomen esse. 

c " nam quoniam 44 apo- 
; M tome est prima, ei congruens 
sit ΖΗ. ilaque AH, ΗΖ 
rationales sunt potentia ian- 
tum commensurabiles [prop. 


alt., u. app. ' F, οβ΄ BVb, et sic deinceps. 19. ἐστι 
BV, comp. F5. ud τὸ] τῷ V. 21. ἢ] m.2 F. 28. γάρ] 
om. b, m. 2 B. πρώτη ἐστίν BFV. 84. AH, H dV S. x. 
m. 2 V. 287. ἀσυμμέτρου F, ex VN, κοὰ corr. . 

ἊΝ 
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ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 4H ἴσον παρὰ 
τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ. εἰς 
σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. τετμήσϑω ἡ 4H δίχα κατὰ 
τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον παρὰ τὴν AH παρα- 

5 βεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ 
τῶν AZ, ZH σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ ΖΗ. 
καὶ διὰ τῶν E, Z, H σημείων τῇ AI' παράλληλοι 
ἤχϑωσαν αἱ ΕΘ, ZI, ΗΚ. 

Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ 42 τῇ ΖΗ μήκει, 

o καὶ ἡ 4H ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν 4Ζ, ΖΗ σύμμετρός ἐστι 
μήκει. ἀλλὰ 7 AH σύμμετρός ἐστι τῇ AI" καὶ éxa- 
τέρα ἄρα τῶν AZ, ΖΗ σύμμετρός ἐστι τῇ 4Γ μήκει. 
καί ἐστι ῥητὴ ἡ AI" ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν AZ, 
ΖΗ ὥστε καὶ ἑκάτερον τῶν AI, ΖΚ ῥητόν ἐστιν. 

δ καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἢ 4Ε τῇ EH μήκει, καὶ ἡ 
ΖΗ ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν 4 E, ΕΗ σύμμετρός ἐστι μήκει. 
ῥητὴ δὲ ἡ 4H καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Γ μήκει. ῥητὴ 
ὥρα καὶ ἑκατέρα τῶν 4 E, EH καὶ ἀσύμμετρος τῇ AT 
μήκει" ἑκάτερον ἄρα τῶν 2410, ΕΚ μέσον ἐστέν. 

0 Κείσθω Óm τῷ μὲν AI ἴσον τετράγωνον τὸ 4Μ, 
τῷ δὲ ΖΚ ἴσον τετράγωνον ἀφῃρήσϑω κοινὴν γωνίαν 
ἔχον αὐτῷ τὴν ὑπὸ 40M τὸ NA περὶ τὴν αὐτὴν 
ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ 4M, NA τετράγωνα. ἔστω 
αὐτῶν διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

i6 ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4Z, ΖΗ περιεχόμενον 

1. μέρει} -ερ- in ras. B. τοῦ ἀπό] m. 2 F. 2. τήν] 
corr. ex τῆς m. 2 F. — AH| Ain ras. F.— 8. diner] Supra 
add. μήκει m. 2 V, διελεὶ BF, διέλη Ῥ. 4. τῷ] τό 6. 
ZH|](aMt.) HZF. 8. ἤχθωσαν ἴγϑω- in ras. m. 1 P. ΖΠη 


mut. in ZH m. 2 F. "à τῆς 11. «AV F. AT]re 
corr. m. 1 F. 18. ἐστὶν 14. AI] ΑΓ P, I in ras. V. 


7] ἐστι BV, comp. Fb. 16. καί] (alt.) om. V. 19. 
V, comp. Ἔν. 90. καὶ wds9o N. — 92. 40, OM 
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LXXIII]. et tota 4H rationali propositae “41 com- 
mensurabilis est, et 4 H quadrata excedit H 4/4 quadrato 
rectae sibi longitudine commensurabilis [deff. tert. 1]. 
itaque si quariae parti quadrati 74H? aequale rectae 
AH adplicatur spatium figura quadrata deficiens, in 
partes commensurabiles eam diuidit [prop. XVII]. 
secetur ΔΗ͂ in duds partes aequales in E, ei quadrato 
EH* aequale rectae 4H adplicetur spatium figura 
quadrata deficiens, οὐ sib. 4Z »« ZH. itaque 4Z, ZH 
commensurabiles sunt. et per puncia E, Z, H rectae 
AI' parallelae ducantur EO, ZI, ΗΚ. 

οὐ quoniam 42, ZH longitudine commensurabiles 
sunt, etiam 44H uirique 4Z, ZH commensurabilis est 
[prop. XV]. uerum 4H, AI' commensurabiles sunt. 
quare etiam utraque 4Ζ, ZH rectae AT' longitudine 
commensurabilis est (prop. XII]. et A4I' rationalis 
est. quare etiam utraque 4Z, ZH rationalis est. 
iiaque etiam utrumque 4I, ΖΑ rationale est [VI, 1; 
prop. XI]. et quoniam ZE, EH longitudine commen- 
surabiles sunt, etiam 7/1 H utrique ΖΕ, EH longitudine 
commensurabilis est [prop. XV]. uerum Z/H rationalis 
est el rectae 4I" longitudine incommensurabilis. quare 
eliam utraque Z/E, EH rationalis est et rectae 4 Γ 
longitudine incommensurabilis [prop. XIII]. ergo 
utrumque 7/0, EK medium est [prop. XX]. 

ponatur igitur quadratum 4M — 41, et spatio 
ZK aequale auferatur quadratum ΝΞ communem an- 
gulum habens 40M. itaque quadrata 4M, NÀ 


PF, τῶν 4O, OM Bb. 23. ἐστι] εἰσι V. τετράγωνα] om. V. 
25. τό] in ras. V. τῶν] m. ἃ F. περιεγόψενονΝ τῶν κα. 
ras. V. 
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ὀρϑογώνιον τῷ ἀπὸ τῆς EH τετραγώνῳ, ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ AZ πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως ἡ EH πρὸς τὴν ZH. 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AZ πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως τὸ AI προς 
τὸ ΕΚ, ὡς δὲ ἡ ΕΗ πρὸς τὴν ΖΗ, οὕτως ἐστὶ τὸ 
5 ΕΚ πρὸς τὸ KZ: τῶν ἄρα AI, ΚΖ μέσον ἀνάλογόν 
ἐστι τὸ ΕΚ. ἔστι δὲ καὶ τῶν AM, NX μέσον ἀνά- 
λογον τὸ MN, ὡς ἐν τοῖς ἔμπροσϑεν ἐδείχϑη, καί 
ἐστι τὸ [μὲν] 4I τῷ AM τετραγώνῳ ἴδον, τὸ δὲ KZ 
τῷ NA: καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τῷ EK ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ 
10 τὸ μὲν EK τῷ 410 ἐστιν ἴσον, τὸ δὲ MN τῷ 4Ξ᾿ 
vo ἄρα 44K ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι καὶ τῷ ΝΞ. 
ἔστι δὲ καὶ τὸ AK ἴσον τοῖς 4M, NA τετραγώνοις" 
λοιπὸν ἄρα τὸ AB ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤ. τὸ δὲ ZT τὸ 
ἀπὸ τῆς ΑΝ ἐστι τετράγωνον' τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AN 
16 τετράγωνον ἴδον ἐστὶ τῷ 48 ἡ AN ἄρα δύναται 
τὸ 48. 
Aéyo δή, ὅτι ἢ ΑΝ ἀποτομή ἐστιν. 
᾿Επεὶ γὰρ ῥητόν ἐστιν ἑκάτερον τῶν AI, ΖΚ, καί 
ἐστιν ἴσον τοῖς 4M, NA, καὶ ἑκάτερον ἄρα τῶν 4 M, 
20 NX ῥητόν ἐστιν, τουτέστι τὸ ἀπὸ ἑκατέρας τῶν 40, 
ON' καὶ ἑκατέρᾳ ἄρα τῶν 40, ΟΝ ῥητή ἐστιν. 
πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ 410 καί ἐστιν ἴσον τῷ Δ Ξ, 
μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΔΑ. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν AN 
μέσον ἐστίν, τὸ δὲ NA ῥητόν, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
25 τὸ 44 τῷ NA' ὡς δὲ τὸ AA πρὸς τὸ NA, οὕτως 
ἐστὶν ἡ 40 πρὸς τὴν ΟΝ' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 


2. τήν] (prius) om. P. 6. Post ἀνάλογον. ras. 8 litt. V. 7. 

B. 8. μέν] om. BFVb. 9. 10] vó b. MN] EK 

in ras. V. | EK| MN in ras. V. ἔστιν ἴσον V. 10. τό] 

(prius) τῷ V. τῷ] ἴσον ἐστὶ τό V. τῷ 40] in ras. m. 

1} στιν ἴσον] om. V, ἴσον ἐστίν Ἐ. τῷ δὲ MN ἴσον 

Jor) τὸ 4,7 ἴσον ἄρα τὸ AK và V. — 19. ἴδον ow. V (gupra 
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circum eandem diametrum posita sunt [VI, 26]. «sit 
OP diametrus eorum, et describatur figura [cfr. uol. I 
p. 197 not]. iam quoniam est 4Z»« ZH — EH?, 
erit [VI, 17] AZ: EH-— EH:ZH. uerum AZ: EH 
— AI:EK οἱ EH:ZH — ΕΚ: ΚΖ [VI, 1]. itaque 
EK medium proportionale est inter 41, KZ. est 
autem etiam M N medium proportionale inter 4 M, N A, 
sicuti supra (prop. LIII lemma] demonstratum est, 
οὐ 4I1— 4M, KZ—N5A&. itaque etiam MN — EK. 
est autem EK — 410, MN — “8 [I, 43]. itaque 
AK —TOX-- NA. uerum etiam 4K — 4Μ- NA. 
ilaque reliquum 4B — ΣΤ. est autem ZT-— AN, 
quare 4N? — 4B. ergo AN quadrata spatio 4B 
aequalis est. 

Iam dico, “ΜΝ apotomen esse. 

nam quoniam utrumque 41, ZK rationale est, et 

AI — AM, ΖΚ — ΝΞ, 

eliam utrumque 4M, NA, hoc est 4035, ON, : ra- 
tionale est. quare etiam utraque 40, ON rationalis 
est. rursus quoniam 2/0 medium est, et 7/0 — 45, 
eliam ΖΞ medium est. iam quoniam 44,5 medium est, 
INA autem ralionale, Δ et N53 incommensurabilia 
sunt. uerum 4X: NA -— 40: NO [VI, 1]. itaque 
40, ON longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XI]. et utraque rationalis est; itaque 40, ΟΝ ra- 


m τό] corr. ex, τῷ ΕΥ̓͂. 1ῦ. ri postea ins F. 
τῷ] τό F 11. καὶ ἡ 19. ἐστι V ἴσον] icc Bb, 
om. V. A ἴσα V. 450. ἐστι BV, comp. Fb. — 21. ἐστ 


PBV, comp. Fb. 238. ἐστί] ἐστίν P, om. V. 34. favi») ἐσεί 
PBVb, comp. F. 25. ΝΑ] (prius) corr.ex N K m. 1 Ὁ. «4 
(tert. in ras. m. 1 P. 
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AO τῇ ΟΝ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί αἴ 
40, ON ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΝ. καὶ δύναται τὸ 4 B χωρίον" 
ἡ ἄρα τὸ 48 χωρίον δυναμένη ἀποτομή ἔστιν. 

5 ἘἘὰν ἄρα χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τὰ ἑξῆς. 


αβ΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς δευτέρας, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μέσης 
ἀποτομή ἐστι πρώτη. 

10 Χωρίον γὰρ τὸ 48 περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
ΑΓ καὶ ἀποτομῆς δευτέρας τῆς 44: λέγω, ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι πρώτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ 441 προσαρμόξουσα ἡ 4Η" αἵ ἄρα 
AH, H4 ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἢ 

15 προσαρμόξουσα ἡ 4H σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ 
δητῇ τῇ AD, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμοξούσης 
τῆς ΗΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
ἐπεὶ οὖν ἡ AH τῆς H 4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 

20 H4 ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει 
τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. τετμήσϑω 
οὖν ἡ 4H δίχα κατὰ τὸ E* καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον 
παρὰ τὴν A4 H παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 


2. ON] NO e corr. V. εἰσιν V, sed v del. 4. τὸ AB 
ἄρα Υ. δ. καὶ τὰ ἑξῆς) καὶ ἀποτομῆς πρώτης, ἡ τὸ χωρέον 
δυναμένη ἀποτομή ἐστιν Theon (ΒΕ Ὁ Ὁ). 8. μέση ΒΕ 
et P, sed corr. m. 1. 11, 4241] 48 b; δὲ 44 P, corr. m. Pi 
19. AB] corr. ex 44 V. μέση BF b, et V, corr. m. 2. 

H4) AH F. δυναμένη V, corr. m. 2. 16. C) om. T 
17. H4) eras. V. Ante συμμέτρου ras. 1 li 

4H] H in ras. V. τῆς} corr. ex τῇ n. 9 'N 13. xdi 
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lionales sunt potentia tantum commensurabiles. quare 
ΑΝ apotome est [prop. LXXIIT]. et quadrata spatio 
AB est aequalis. itaque recta spatio 4B aequalis 
quadrata apotome est. 

Ergo si spatium comprehenditur recta rationali, 
οὗ quae sequuntur. 


XCIL 

Si spatium recta rationali et apotome secunda com- 
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata mediae 
apotome est prima. 

Spatium enim 418 recta rationali 4I' et apotome 
secunda 4471 comprehendatur. dico, rectam spatio 4B 
aequalem quadratam mediae apotomen primam esse. 

nam ΖΗ reciae 421 congruens sil. itaque AH, - 
H4 ralionales sunt potentia tantum commensurabiles 

A 4 E Z ας [prop. LXXIII], et congruens 
| ΖΗ rationali propositae A4I' 
| | | y Ccommensurabilis est, tota au- 


B tem 4H quadrata excedit 


4 N Ὁ congruentem ΗΖ quadrato 
-. οἵ E reciae sibi commensurabilis 
$1 longitudine [deff. tert. 2]. iam 

7 quoniam 44H? excedit H.f* 
P T ^4 quadrato rectae sibi commen- 


surabilis, si 1 Hf? aequale rectae 4H adplicatur spatium 
figura quadrata deficiens, in partes commensurabiles 
eam diuidit [prop. XVII. iam 4H in puncto E in 
duas partes aequales secetur. et quadrato EH? aequale 


τῷ b. 20. AH] H e corr. V. 21. διελεῖ Theon ΚΕ 
Dein add. μήκει V. 32. AH| e cov. τ. ἘΒΛ SW. 
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x«l ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ AZ τῇ ΖΗ μήκει. καὶ ἡ AH. ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AZ, 
ΖΗ σύμμετρός ἐστι μήκει. ῥητὴ δὲ ἡ AH καὶ ἀσύμ- 
uevoog τῇ 4Γ μήκει" καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν 4Ζ, ΖΗ 

6 ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Γ μήκει᾽ ἑκάτερον ἄρα 
τῶν AI, ΖΚ μέσον ἐστίν. πάλιν, ἐπεὶ σύμμετρός 
ἐστιν ἡ 4E τῇ EH, καὶ ἡ 4H ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν 418, 
ΕΗ σύμμετρός ἐστιν. ἀλλ᾽ ἡ 4H σύμμετρός ἐστι τῇ 
ΑΓ μήκει [δητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν 4Ε, EH καὶ 

10 σύμμετρος τῇ 4Γ μήκει]. ἑκάτερον ἄρα τῶν 210, ΕΚ 
ῥητόν ἐστιν. 

Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν AI ἴσον τετράγωνον τὸ 
AM, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ NEA περὶ τὴν 
αὐτὴν γωνίαν ὃν τῷ ΔΜ τὴν ὑπὸ τῶν 40 Μ' περὶ 

15 τὴν αὐτὴν ἄρα ἐστὶ διάμετρον τὰ 4M, NA τετράγωνα. 
ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ καταγεγράφϑω τὸ 
σχῆμα. ἐπεὶ οὖν τὰ AI, ΖΚ μέσα ἐστὶ καί ἐστιν ἴσα 
τοῖς ἀπὸ τῶν 40, ON, καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 40, ON 
[ἄρα] μέσα ἐστίν᾽' καὶ αἱ 40. ON ἄρα μέσαι εἰσὶ 

20 δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν AZ, 
ΖΗ ἴδον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΗ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4Ζ 
πρὸς τὴν EH, οὕτως ἡ ΕΗ πρὸς τὴν ZH: ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ 42 πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως τὸ 41 πρὸς τὸ EK: 
ὡς 0$ ἡ ΕΗ πρὸς τὴν ΖΗ, οὕτως [ἐστὶ] τὸ EK πρὸς 

26 τὸ ΖΚ' τῶν ἄρα AI, ΖΚ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ 

1, ἀσύμμετρος b, sed corr. 2Κζ2. Post μήκει add. καὶ διὰ 
τῶν E, Z, H σημείων τῇ 41Τ' παράλληλοι ἤχϑωσαν αἴ EG, ZI, 
HK (corr. ex ZK V). καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ZH 
μήκει b, V mg. m. 1, F mg., sed euan. 4. ἄρα] om. FV. 6. 
AI] mut. in 42 F, 42 b. ZHb,etecorr. F. ἐστί BV 
eomp. Fb. 7.7 4H] H4 F. 8. ἐστι] m. 2 B. 9. ῥητή 


— 10. μήκει] om. P. — 9. 4E, EH] E bis in ras. V. 10. 
xai δκάτορον b. 11. ἐστι PBN, comp. YV. — 12. τῷ] corr. 
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rectae 4 H spatium adplicetur figura quadrata deficiens, 
οὐ sii 4Z»« ZH. itaque 4Z, ZH longitudine com- 
mensurabiles sunt. itaque etiam 44H utrique 4Z, ZH 
longitudine commensurabilis est (prop. XV]. uerum 
-AH rationalis est et rectae 4I' longitudine incom- 
mensurabilis. itaque etiam utraque 4 Z,*Z H rationalis 
est οἱ rectae “ Γ' longitudine incommensurabilis [prop. 
XIII]. quare utrumque 4,1, ZK medium est [prop. 
XX]. rursus quoniam Z/ E, EH commensurabiles sunt, 
eliam 44H utrique ZE, EH commensurabilis est 
[prop. XV].) uerum ZH, AI'longitudine commen- 
surabiles sunt. ergo utrumque 2/0, EK rationale est. 

iam construatur quadratum “ΜᾺ —- 41, et spatio 
ZK aequale auferatur NA in eodem angulo 40.M 
positum, quo 44M. itaque quadrata 4M, N'À circum 
eandem diametrum posita sunt [VI, 26]. sit OP 
eorum diametrus, et describatur figura [efr. uol. I 
p. 137 not]. iam quoniam 41, ZK media sunt et 
41- 102, ZK — ON?, etiam 40?*, ON? media sunt, 
quare etiam 40, ΟΝ mediae sunt potentia tantum 
commensurabiles. et quoniam 42 »« ZH — EH, erit 
[VL17] 4Z: EH — EH:ZH. uerum AZ: EH — AI: EK 


1) Hoc promptius ex prop. VI concludi poterat; nam 
4A4H-94E--2EH. 


ex ó V, vo F. 14. ὃν τῷ AM] e corr. F. τήν] τῷ P. τῶν] 
om. V. 15. ἐστιν ἄρα V. 17. Post ἐστί add. Theon: κα 
σύμμετρα ἀλλήλοις (BF Vb; in V post καί ras. 1 litt.). — cov F. 
19. ἄρα] om. P. μέσαι εἰσί V, sed corr. ἐστέ PB, comp. 
F b. καί] corr. ex óv- V. αἵ — 20. óv-] mg. m. 2 V. 
19. εἰσί] εἰσὶν λέγω ὅτι καί P. 20. μόνον] eras. V. σύμμετρα 
V, corr. m. 2. καὶ ἐπεί] ἐπεὶ γάρ P. 21. ἐσεί] supra aor. 
m.1 F. ouv] corr.ex ἶσον m. 1 F. 38. AIL AH P. Ὁ. 
ἐστί om. P. 58, ΖΚ] (alt) Z cov. ez Κατα VN. E 
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EK. ἔστι δὲ καὶ τῶν 4M. ΝΞ τετραγώνων μέσον 
ἀνάλογον τὸ M N^ χαί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν AI τῷ AM, 
τὸ ὃὲ ΖΚ τῷ Ν᾽ καὶ τὸ MN ἄρα ἴσον ἐσεὶ τῷ EK. 
ἀλλὰ τῷ μὲν EK ἴσον [ἐστὶ] τὸ 40, τῷ ὃὲ MN ἴσον 
5 τὸ 1Ξ᾽ ὅλον ἄρα τὸ ZK ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι 
καὶ τῷ ΜΝΞ. ᾿ ἐπεὶ οὖν ὅλον τὸ 4Κ ἴσον ἐστὶ τοῖς 
AM. ΝΞ. ὧν τὸ AK ἴσον ἐστὶ τῷ TX γνώμονι 
χαὶ τῷ ΝΞ. λοιπὸν ἄρα τὸ 48 ἴσον ἐστὶ τῷ ΤΣ. 
τὸ ὁὲ ΤΊΣ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆ: 4 Ν᾽ τὸ ἀπὸ τῆς AN ἄρα 
10 ἴσον ἐστὶ τῷ AB χωρίω᾽ ἡ AN ἄρα δύναται τὸ AB 
χωρίον. 
“έγω [δη). ὅτι ἡ ΑΝ μέσης ἀποτομή ἐστι πρώτη. 
Ἐπεὶ γὰρ ῥητὸν ἐστι τὸ ΕΚ καί ἐστιν ἴσον τῷ 
AZ. ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ A45. τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν 
15 -10. ΟΝ. μέσον δὲ ἐδείχϑη τὸ ΝΞ ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ 1Ξ τῷ NX: ὡς Ób τὸ AX πρὺς τὸ ΝῊ 
οὕτως: ἐστὶν ἡ 10 πρὸς ON: aí 40, ON ἄρα ἀσύκ- 
μετροί εἰσε μήχει. αἴ ἄρα 40, ΟΝ μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι" ἣ AN ἄρα μέσης 
80 ἀποτομή ἐστι πρώτη᾽ χαὶ δύναται τὸ 48 χωρίον. 
Ἢ ἄρα τὸ 48 χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή 
ἐστι πρώτη" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


αγ΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 


1. EK] EIF. N53? MN F, sed corr. 3. ZK)] corr. ex 
KZm.1V. ὁ. τῷ} τό τ᾿ ἐστί] om. P. τό] τῷ V. up 


10. dew» P. τό PEE à ἀπὸ τῆ ΑΝ m.m 
1h 13. δὴ) om. πέση PBFb. μέσης φ, e corr. m. 2 V. 
] P. 18 τὸ EK — M. τῷ f5]inras F. 13. dew] 
ἃ —-. Pod ἴσον add. τῷ (τὸ Y^ NM xeexieu Y, τὸ 9 V. 
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[VI 1] et [id.] EH:ZH-— EK:ZK. quare EK me- 
dium est proportionale inter 41, ZK. uerum etiam 
MN medium est proportionale inter ΔΜ, N,3 [prop. 
LIII lemma]. ei 41— 4M, ΖΚ — NA. quare etiam 
MN-EK. uerum 0 — EK, AX -— MN [I, 43]. 
quare ZK — TX -|- ΝΞ. iam quoniam 4K — 4M 4-N&, 
quorum ZK — TÓX--N3, erit reliquum 4B — TZ. 
sed TZ-— ΑΝ". itaque 4N? — 4B. ergo ΑΝ qua- 
drata spatio 4B aequalis est. 

lam dico, ΜΝ mediae esse apotomen primam. 
nam quoniam EK rationale est, et EK — 445, etiam 
A455 rationale est, hoc est 40 2« ON. demonstrauimus 
autem, ΝΙ͂ medium esse [u. p. 282, 18]. quare ΖΕ, 
NA incommensurabilia sunt. est autem 

ΑΞ ΝΞ -— 40:0N 

[VI, 1] quare 40, ON longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. XI]. itaque 40, ΟΝ mediae sunt 
potentia tantum commensurabiles spatium rationale 
comprehendentes. itaque ΜΙΝ mediae apotome est prima 
[prop. LXXIV]. et est 4N?* — AB. 

Ergo recta spatio 4B aequalis quadrata mediae 
apotome est prima; qued erat demonstrandum. 


XCIII. 


$1 spatium recta rationali et apotome tertia com- 


16. ἐστίν P. τῷ ΝΞ] m. 2 B. ὡς δέ] καὶ ὡς ἄρα Β. 

11. ἐστίν 1 om. V. πρὸς τήν F V. ἄρα — 18. μήκει] δυ- 
νάμει εἰσὶ μόνον σύμμετροι in ras. V, mg. add. m. reo.: ἄρα 
μήκει εἰσὶν ἀσύμμετροι" τὰ δὲ ἀπ᾽ αὐτῶν τετράγωνα σύμμετρα" 

A0, ON Goa. 17. σύμμετροι oo 19. Ai ON b, 
AH F. μέση BFVb. 21.  — ἔον] om. g. 8vvo-] 
in spatio 9 litt. F. μέση BFb. 22. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] camp. 
P, om. BFVb. 


σι 


10 


1ὅ 


20 
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τομῆς τρίτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μέσης 
ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Χωρίον γὰρ τὸ 48 περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 4Γ 
καὶ ἀποτομῆς τρίτης τῆς 44] λέγω, ὅτι ἡ τὸ AB 
χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Ἔστω γὰρ τῇ 44 προσαρμόξουσα ἡ 4Η’ αἱ AH, 
H4 ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 
οὐδετέρα τῶν 4H, ΗΔ σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐκ- 
κειμένῃ ῥητῇ τῇ AI, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προδαρμο- 
ξούσης τῆς 4Η μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ. ἐπεὶ οὖν ἡ AH τῆς ΗΖ μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς 4H ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον 
εἶδει τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν διελεῖ. τετμήσθω 
οὖν ἡ 4H δίχα κατὰ τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον 
παρὰ τὴν 4Η παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ,ZH. καὶ ἤχϑωδαν διὰ τῶν 
E, Z, H δημείων τῇ 4Γ παράλληλοι αἱ ΕΘ, ZI, HK* 
σύμμετροι ἄρα εἰσὶν αἱ AZ, ZH* σύμμετρον ἄρα καὶ 
τὸ AI τῷ ΖΚ. καὶ ἐπεὶ αἱ AZ, ΖΗ σύμμετροί εἰσι 
μήκει, καὶ ἡ AH ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AZ, ZH σύμ- 
μετρός ἐστι μήκει. ῥητὴ δὲ ἡ AH καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ 4Γ μήκει" ὥστε καὶ αἱ AZ, ZH. ἑκάτερον ἄρα τῶν 


1. μέση BFVb. ὅ. μέση BF b, et V, corr. mJ.9. ἐστιν P. 
9. -αρμοξ-] in ras. V. 10. ἀσυμμέτρου b. 11. ἐπεί — 13. 
ἑαυτῇ) punctis notat. V. 11. Hd] 4H P. 183. τοῦ] corr. 
ex τῷ m. 1 b. 14. διελεῖ μήκει V. 15. τῷ] τό g. 18. 
H]om. V. ZI] mut.in IZ V. 119. εἰσέν  εἰ- e corr. V. 
20. εἰν P. 28. ὥστε καὶ αἴ AZ, ZH] καὶ ἑἕξκατέρα ἄρα 
(supra scr. m. 1 V) τῶν AZ, ΖΗ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
AI μήκει" καί Theon (BF VY). 
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prehenditur, recta spatio aequalis quadrata mediae 
apotome est secunda. 

Spatium enim 4B recta rationali 4I' οὗ apotome 
lerlia 421 comprehendatur. dico, rectam spatio 4B 
aequalem quadratam mediae apolomen esse secundam. 

nam 41H reciae 4471 congruens sit. itaque ΔΗ͂, 
H 4 ralionales sunt polentia tantum commensurabiles, 

4 4 EZ οὐ neutra rectarum 4H, H4 
rationali propositae A4I' lon- 
gitudine commensurabilis est, 
lota autem 4 H congruentem 
ΖΗ excedit quadrato rectae 
sibi eommensurabilis [deff. 
tert. 9]. quoniam igitur 4 H? 
excedit 41H? quadrato rectae 
sibi commensurabilis,si 1 1 H* 
aequale rectae 4H adplicatur 
spatium figura quadrata deficiens, in partes commen- 
surabiles eam diuidet [prop. XVII]. iam 4H in E 
in duas partes aequales secetur, ei quadrato EEH? 
aequale rectae 4H adplicetur spatium figura quadrata 
deficiens, οὐ sib 4Z »« ZH. eti per puncta E, Z, H 
rectae 4I' parallelae ducantur ΕΘ, ZI, HK. itaque 
4Z, ZH commensurabiles sunt. quare 4I, Z Καὶ com- 
mensurabilia sunt (VI, 1; prop. XI]. et quoniam AZ, 
ZH longitudine commensurabiles sunt, etiam 4H 
utrique 4Z, ZH longitudine commensurabilis est [prop. 
XV]. uerum AH rationalis est eli rectae 4I" longi- 
tudine incommensurabilis. quare etiam 4Z, ZH [prop. 
XIII]. itaque utrumque 4I, ΖΚ medium est [prop. 
XX] rursus quoniam 2 Ε, EH YongNoSns eoSeu- 
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AI, ΖΚ μέδον ἐστίν. πάλιν, ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ 
ΖΕ τῇ ΕΗ μήκει, καὶ ἡ 4H ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν 418, 
EH σύμμετρός ἐστι μήκει. ῥητὴ δὲ ἡ ΗΖ καὶ ἀσύμ- 
uevooc τῇ 4Γ μήκει" ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν LE, 
5 EH καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Γ μήκει" ἑκάτερον ἄρα τῶν 
40, ΕΚ μέσον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ αἱ AH, HA δυνάμει 
μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ μήκει ἡ 
AH τῇ HZ. ἀλλ᾽ ἡ μὲν AH τῇ AZ σύμμετρός ἐστι 
μήκει, ἡ δὲ 4Η τῇ EH: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4Ζ 
10 τῇ ΕΗ μήκει. ὡς δὲ ἡ A4Z πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως ἐστὶ 
τὸ 41 πρὸς τὸ EK: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ AI 
τῷ ΕΚ. 
Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν 41 ἴσον τετράγωνον τὸ 
A M, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ NA περὶ τὴν αὐτὴν 
i15 γωνίαν ὃν τῷ ΑΜ' περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν 
ἐστι τὰ AM, NA. ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ 
καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν AZ, 
ΖΗ ἴδον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AZ 
πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως ἡ ΕΗ πρὸς τὴν ΖΗ. ἀλλ᾽ ὡς 
90 μὲν ἢ AZ πρὸς τὴν EH, οὕτως ἐστὶ τὸ AI πρὸς τὸ 
EK: ὡς δὲ ἡ ΕΗ πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἐστὶ τὸ ΕΚ 
πρὸς τὸ ZK' καὶ ὡς ἄρα τὸ AI πρὸς τὸ. ΕΚ, οὕτως 
τὸ ΕΚ πρὸς τὸ ZK^ τῶν ἄρα AI, ΖΚ μέσον ἀνά- 
λογόν ἐστι τὸ ΕΚ. ἔστι δὲ καὶ τῶν 4M, NA τετρα- 
25 γώνων μέσον ἀνάλογον τὸ MN: καί ἐστιν ἴσον vo 
μὲν AI τῷ 4Μ, τὸ δὲ ΖΚ τῷ ΝΑ" καὶ τὸ ΕΚ ἄρα 


1. ἐστίν] ἐστί ῬΒΎ, comp. ΒΡ. ἐστιν} ἐστε Υ͂. 8, μήκει] 
om. B. AH F, ΗΔ in ras. V. 4. ῥητή — 5. pasa 
2 B. b. xol ἑκάτερον Υ. co. EK] ΘΑ P. ἐστί 
comp. Fb. δυνάμεις, c euan., V. 7. εἰσὶ σύμμετροι V. 

ἐστίν V. μήκει] om. V. 8. AH] H in ras. V, deinde 
add. μήκει m. 9. |. Hd| ΔῊ. eV — 9. τῇ EH] mg. 
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surabiles sunt, etiam 4 Η utrique 41 E, EH longitudine 
commensurabilis est [prop. XV; cfr. p. 283 not.]. 
uerum 4.1 ralionalis est οὐ rectae “4 longitudine 
incommensurabilis. quare etiam utraque ZE, EH 
rationalis est et rectae A4I' longitudine incommensu- 
rabilis [prop. XIII]. itaque utrumque 210, EK medium 
est [prop. XX]. et quoniam 4H, Hf potentia tantum 
commensurabiles sunt, 4H et Hz longitudine incom- 
mensurabiles sunt; uerum 4H, A4Z et 44H, EH lon- 
gitudine commensurabiles sunt. quare 4Z, EH lon- 
gitudine incommensurabiles sunt [prop. XIII]. est 
autem 4Z: EH — AI: EK [VI, 1. ergo AI, EK 
incommensurabilia sunt [prop. XI]. 

construatur igitur quadratum 44M — 41, ei au- 
feratur spatio ZK aequale ΝΙ in eodem angulo po- 
situm, quo 4M. itaque 4M, NAA cireum eandem 
diametrum posita sunt [VI, 26]. sit OP eorum dia- 
metrus, et figura describatur (cfr. uol. I p. 137 not.]. iam 
quoniam est 4Z»« ZH — ΕΗ", erit 4Z: EH — EH:ZH 
[VI, 17]. est autem 4Z: EH τ AI:EK [VI, 1), et 
EH: ZH — EK:ZK [id.]. quareetiam AT: EK — EK:ZK. 
itaque EK medium est proportionale inter 4I, ZK. 
uerum etiam MN medium est proportionale inter qua- 
drata 4M, NA [prop. LIII lemma]. et 4I — 4M, 


m.1P. 8. Post μέν ras. 1litt. V. | AZ μήκει V. dou V. 

9. μήκει] om. V. ἄρα] supra scr. m. 1 F.. | 10. AZ] 
suprascr. ΖΦ b.  EH]inras.V. 11. τό] (pr) τὸ ἀπὸ τῆς F. 
τό] τὴν b. | EK] EA supra scr. K b. ἀσύμμετρον — 12. 
EK] om. P. 11. ἐστὶ τό] m. 2 F. 18. τῷ] corr. ex τό m. 
1 F. τετραγώνων P, sed corr. 16. ὄν] supra scr. m. 1 F. 

τῷ] τό ΒΞ. 171. ὑπό] ἀπό b. 22. καὶ ὡς — 98. «a X Kl 
mg. m. 2B. 23. τὸ ZK| ΖΚ Y. 
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ἴσον ἐστὶ τῷ ΜΝ. ἀλλὰ τὸ μὲν ΜΝ ἴσον ἐστὶ τῷ AS, 
τὸ δὲ ΕΚ ἴσον [ἐστὶ] τῷ 4168: καὶ ὅλον ἄρα τὸ Z4K 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι καὶ τῷ NA. ἔστι δὲ καὶ 
τὸ ΑΚ ἴσον τοῖς 4M, NA λοιπὸν ἄρα τὸ AB ἴσον 
p ἐστὶ τῷ ΣΤ, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆς ΑΝ τετραγώνῳ" 
ἤ AN ἄρα δύναται τὸ 48 χωρίον. 
Aéyo, ὅτι y ΑΝ μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 
᾿Επεὶ γὰρ μέσα ἐδείχϑη τὰ 41, ΖΚ καί ἐστιν ἴσα 
τοῖς ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ, μέσον ἄρα καὶ ἑκάτερον τῶν 
10 ἀπὸ τῶν 40, ON: μέση ἄρα ἑκατέρα τῶν 40, ΟΝ. 
καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ 41 τῷ ΖΚ, σύμμετρον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 40 τῷ ἀπὸ τῆς ΟΝ. πάλιν, ἐπεὶ 
ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ 41 τῷ ΕΚ, ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ 4M τῷ MN, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς 40 
15 τῷ ὑπὸ τῶν 40, ΟΝ’ ὥστε καὶ ἡ 40 ἀσύμμετρός 
ἐστι μήκει τῇ ON*. αἱ 40, ON ἄρα μέδαι εἰσὶ Óv- 
νάμει μένον σύμμετροι. 
“έγω δή, ὅτι καὶ μέσον περιέχουσιν. 
Ἐπεὶ γὰρ μέσον ἐδείχϑη τὸ ΕΚ καί ἐστιν [Gov 
90 τῷ ὑπὸ τῶν 40, ON, uécov ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ υπὸ 
τῶν 40, ΟΝ' ὥστε αἱ 40, ΟΝ μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι μέσον περιέχουσαι. 7] ΑΝ ἄρα μέσης 
ἀποτομή ἐστι δευτέρα" καὶ δύναται τὸ AB χωρίον. 
'H ἄρα τὸ 48 χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή 
οὔ ἐστι δευτέρα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1, r0] corr. ex τῷ m. rec. P. τῷ] corr. ex τό m. rec. P. 

2. AN] 4S F. τό] corr. ex τῷ m, rec. P. ἐσεί] P, om. 
BFVb. τῷ] corr. ex τὸ m. rec. P. — Post 46 in b adp. :c, 
deinde spatium 1 lin. uacat. 8. ΝΞ] mut. iu ΝΖ m. rec. B. 
4. ἴσον] (prius) m. 2 FV. 6. AN] AM P; AN F , corr. 
m. 2. 6. A4N]Aeras. V. 7. μέση BFVb. ἔστιν Ρ. 11. 
σύμμετρον] (prius) σύμμετρος Y. δ. vns eovv. ex τῶν F. 
Post 4O0 add. ON B ei suyr& m. à V. τῶν SOY. ὦ 
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ZK-—NXE. itaque etiam EK —MN. uerum MN— ARA 
[1, 48], EK — 40. quare etiam ZK — ΥΦΧ - ΝΕ. 
est autem etiam 
AK — AM 4 - ΝΕ. 

itaque reliquum 4B — Z T — AN?, ergo A4 NN quadrata 
spatio 4B aequalis est. 

dico, 4.N mediae apotomen esse secundam. nam 
quoniam demonstrauimus, 41, ΖΚ media esse, et 
41--- 103", ΖΚ -Ξ ΟΝ", etiam utrumque 403, ON? 
medium est. quare utraque 40, ΟΝ media est. et 
quoniam AT, ZK commensurabilia sunt [VI, 1; prop. XI], 
eliam 405, ON? commensurabilia sunt. rursus quon- 
jam demonstrauimus, 41 et EK incommensurabilia 
esse, eliam ΔΜ et MN, hoe est 40? οὐ 40 »« ON, 
ineommensurabilia sunt. quare eliam 440, ON lon- 
gitudine incommensurabiles sunt (VI, 1; prop. XI]. 
ergo 440, ON mediae sunt potentia tantum commen- 
surabiles. iam dico, easdem spatium medium com- 
prehendere, nam quoniam demonstrauimus, E K medium 
esse, eb EK — A40»«ON, eliam 40 »« ON medium 
est. quare 40, ON mediae sunt potentia tantum 
commensurabiles medium comprehendentes. itaque 4N 
mediae apotome est secunda [prop. LXXV]. et spatio 
AB aequalis est quadrata. 

Ergo recta spatio .44B aequalis quadrata mediae 
apotome esi secunda; quod erat demonstrandum. 


τῶν F. 14. doy P. MN] NMP. 1. τῷ] corr. ex τό 
m. 1 F. 16. εἰσίν P. 18. περιέχουσαι V. 19. γάρ] om. 
Fb, m. 2 B. 20. μέσον — 21. ON (prius)] mg V. ΩΣ 
σύμετρι P. | AN b. μέση BFVb. 428. ἐστιν χωρέον 

om. Theon DN 924. μέση ΒΕΥΌ. 48. ὅπερ V eR 


comp. P, om. ΒΕῪΥ͂ . 
AS 


10 


15 


20 


25 


209 ZTOIXEISN /'. 
αδ΄. 

᾿Εὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς τετάρτης; ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἐλάσσων 
ἐστίν. 

Χωρίον γὰρ τὸ AB περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AT xal ἀποτομῆς τετάρτης τῆς 441 λέγω, ὅτι 7) τὸ 
AB χωρίον δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν. 

Ἔστω γὰρ τῇ 44 προσαρμόξουσα ἡ 4 H* al ἄρα 
AH, ΗΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 
AH σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ AT ΄ μήκει, 
ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμοξούσης τῆς ZH usitov 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. ἐπεὶ οὖν 
ἡ AH τῆς ΗΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 
AH ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει 
τετραγώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διελεῖ. τετμήσϑω 
οὖν ἡ ΖΗ δίχα κατὰ τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον 
παρὰ τὴν AH παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ 
μήκει ἡ AZ τῇ ΖΗ. "ἤχϑωσαν οὖν διὰ τῶν E, Ζ, H 
παράλληλοι ταῖς AT, B αἱ EO, ZI, ΗΚ. ἐπεὶ οὖν 
ῥητή ἐστιν ἡ AH καὶ σύμμετρος τῇ AT" μήκει, ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶν ὅλον τὸ AK. πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ 4H τῇ 4Γ μήκει, καί εἰσιν ἀμφότεραι δηταί, μέσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ 41 Κα. πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AZ 
τῇ ΖΗ μήκει, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ Α1 τῷ ΖΚ. 


2. τετάρτης ἀποτομῆς V. 4. ἐστί BV, comp. Fb. — 5. 
ῥητῆς τῆς] corr. ex τῆς m. 2 F, ῥητῆς V. 6. 44] ABA b, 
4 in ras. m. 1 B. ἡ] supra scr. P. 7. AB] om. Bb, m. 
2 V. 8. 44] mut. in 4B m. 2 F, 4B Ὁ. 11. AH] HA V. 

12, δυναμένη P. συμμέτρου B, corr. m. 9. 15. ἴσον] 


uécor g. 16. ἀσύμμετρον P, σύμμετρα V. διελεῖ wi X. 
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quoniam ΖΗ, AT' longitudine incommensurabiles sunt, 
et utraque rationalis est, 7/1 K medium est [prop. XXI]. 
rursus quoniam 4Z, ZH longitudine incommensura- 
biles sunt, 41 et ZK incommensurabilia sunt [VI, 1; 
prop. XI]. iam construatur quadratum 4M —5 AT, et 
spatio ΖΚ aequale auferatur ΝΞ in eodem angulo 
positum 40M. itaque quadrata 44M, NX cireum 
eandem diametrum posita sunt (VI, 26]. sit OP 
eorum diametrus, et describatur figura [cfr. uol. I 
p. 137 not] iam quoniam Z4Z »« ZH — ΕΗ". erit 
AZ:EH — ΕΗ: ΖΗ [VI, 17]. est autem AZ: EH 
— AI: EK, EH:ZH — EK:ZK [VI, 1]. quare EK 
medium est proportionale inter 4I, ΖΚ. uerum etiam 
MN medium est proportionale inter quadrata 4 M, 
NA (prop. LIII lemma], et 41 — 4M, ΖΚ — ΝΞ. 
quare etiam EK — MN. uerum 440 — EK, 45 — MN 
ΠῚ, 43]. itaque Ζ2Κ — TX-- ΝΞ. iam quoniam 
est 4K — AM -- NA, quorum ΖΚ — ΥΦΧ- ΝΕ, 
erit 4B — ZT- A4N*. ergo AN quadrata spatio 
A B aequalis est. 

dieo, 4N irrationalem esse minorem, quae uocatur. 
nam quoniam 44K rationale est, οὗ “Καὶ — 40* -]- ΟΝ", 
4 O? - ON? rationale est. rursus quoniam ΖΚ medium 
est, οὐ 72 252 40 0« ON, 2 40€ ON medium est. 


ἐστί] om. V. — AI] supra scr. l'b. ΒΗ] E e corr. F, 
ras. 2 litt. V. 10. ἐστί] om. V. 11. ἔστιν P. 19. τε- 
tooyovov]om. V. 18. AI] AT' P. NX) N inras. V. 14. 
ἴσον ἐστί] ἐστιν ἴσον F, ἴσον τῷ] (all.) τό corr. in τόν (?) V. 

5. ἐστί) om. V. τό] τῷ V. 64 B. TO] corr. ex 
τό m. 1 V, τό P. ἐστί] om. V. τό] τῷ P. 20. τε- 
τραγώνῳ] om. V. 22. AH F. ἀνάλογος Fb. 24. τῶν] 
τοῦ P. 25. ON τετραγώνων V. ἐστι BVb, comp. F. 26. 
ἐστίν} comp. F, ἐστί PBVb. τὸ 24K] om.V. τῷ] ecorr. V. 
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ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ 41 τῷ ZK, 
ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 40 τετράγωνον τῷ 
ἀπὸ τῆς ΟΝ τετραγώνῳ. α 40, ON ἄρα δυνάμει 
εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον. ἡ ΑΝ ἄρα ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐλαάσσων᾽ 
καὶ δύναται τὸ 48 χωρίον. 

'H ἄρα τὸ 48 χωρίον δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν᾽ 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


GE. 

'Eàv χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς πέμπτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη [ἡ] μετὰ 
ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

Χωρίον γὰρ τὸ 48 περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
ΑΓ καὶ ἀποτομῆς πέμπτης τῆς 441 λέγω, ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη [5] μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσα ἐστιν. 

Ἔστω γὰρ τῇ 4424 προσαρμόξουσα ἡ 4 H* αἴ ἄρα 
AH, H4 ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 
προδαρμόξουσα ἡ Hz σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐκκει- — 
μένῃ ῥητῇ τῇ AL, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμο- 
ξούσης τῆς 4H μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 4H 
ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετρα- 


1. ἐστί BV b, comp. F. 2. σύμμετρον B, corr. m. 2. ἄρα 
ἐστί V. τετράγωνον] om. V. 8. ἀσύμμετροί εἰσι δυνάμει V, 
deinde del m. 2: διὰ τὸ δεύτερον ϑεώρημα τοῦ βιβλίουιξς 6. 
AH F. ἀνάαλογος P, sed corr. 7. AB] B corr. ΟΣ I' m. 2 F. 

8. ἐστί B. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om, BFVb. 12. 
7] (alt.) om. FVb, m. 2 B. 13. ἐστι BV, comp. Fb. 16. 
7] om. FVb, m. 2 B. 20. H4] in ras. m. 1 b, 4H P. 

pgxea] om. V. 21. AT μήχει Υ. 22. συμμέτρου B, corr. m. 2. 
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et quoniam demonstrauimus, 41 οὐ ZK incommensu- 
rabilia esse, etiam 4.035, ON? incommensurabilia sunt. 
itaque 40, ON potentia incommensurabiles sunt ef- 
fieientes summam quadratorum rationalem, duplum 
autem rectangulum medium. quare A4 N irrationalis est 
minor, quae uocatur [prop. LXXVI]. et. 4N* — AB. 

Ergo recta spatio .4B aequalis quadrata minor 
est; quod erat demonstrandum. 


XCV. | 

Si spatium recta rationali et apotome quinta com- . 
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata recta est 
cum rationali totum medium efficiens. 

Spatium enim 44B recta rationali AI' et apotome | 
quinta 421 comprehendatur. dico, rectam spatio 4B 
aequalem quadratam rectam esse cum rationali totum 
medium efficientem. 

nam 41H rectae 4.1 congruens sii. itaque AH, 
H 4 ralionales sunt potentia tantum commensurabiles, 

4 4 EZ et congruens HZ rationali 
propositae Αἱ Γ᾽ longitudine 
. | | | | commensurabilis est, tota 8... 
B e I tem 4H quadrata exceda. 
congruentem 4 Η quadra. 
rectae sibi incommensuraky3 
[deff. tert. 5]. itaque 81 ζᾧ 57 z 
aequale rectae 4H adplieaa . 
spatium figura quadrata, 
fieiens, in partes incom 
surabiles eam diuidet 
XVIII]. ZH igitur in puncto E in &o9s quxxes ui 
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γώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διελεῖ. τετμήσϑω οὖν ἡ 
4H δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH 
ἴσον παρὰ τὴν AH παραβεβλήσθω ἐλλεῖπον εἴδει τε- 
τραγώνῳ καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν 4Z, ZH* ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ ΖΗ μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός 
ἐστιν ἡ AH τῇ IA μήκει, καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί, 
μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΚ. πάλιν, ἐπεὶ ῥητή ἐστιν ἡ 
ΖΗ καὶ σύμμετρος τῇ AT" μήκει, ῥητόν ἐστι τὸ AK. 
συνεστάτω οὖν τῷ μὲν AI ἴσον τετράγωνον τὸ AM, 
τῷ δὲ ΖΚ ἴσον τετράγωνον ἀφῃρήσϑω τὸ NA περὶ 
τὴν αὐτὴν γωνίαν τὴν ὑπὸ ΔΟ Μ' περὶ τὴν αὐτὴν 
ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΑΜ, NA τετράγωνα. ἔστω 
αὐτῶν διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι ἡ AN δύναται τὸ AB χωρίον. 

Aéyo, ὅτι ἡ AN ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ μέσον ἐδείχϑη τὸ AK καί ἐστιν ἴσον 
τοῖς ἀπὸ τῶν 40, ON, τὸ ἄρα συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ μέσον ἐστίν. πάλιν, ἐπεὶ ῥητόν 
ἐστι τὸ 41 K καί ἐστιν ἴσον τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 40, ON, 
καὶ αὐτὸ ῥητόν ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ 
ΑΙ τῷ ΖΚ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 40 
τῷ ἀπὸ τῆς ON* αἱ 40, ON ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
μξτροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ox αὐτῶν ῥητόν. ἡ 
λοιπὴ ἄρα ἡ ΑΝ ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη μετὰ 


1. Post διελεῖ del. μήκει V. 8. AH] H e corr. m. 1 V. 

4. τὸ] corr. ex τῷ P. — 5. τῇ supra scr. m. 1 b. Post 
μήκει add. καὶ ἤχϑωσαν διὰ τῶν E, Z, H τῇ AT' (A b) παραῖ- 
ληλοι αἴ EO, ZI, HK b, mg. FV. 6. I'AJ in ras. V, 4Γ FP. 
8. Ante σύμμετρος ras.1l litt. V. ἄρα ἐστί Vb, m.2 F. 9. 
ἐστατω b, ἔστω V. 10. τετράγωνον, supra scr. F. τὸ INA] 
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secetur, et quadrato EH* aequale rectae A4H adplicetur 
spatium figura quadrata deficiens et sit 4Z »« ZH. 
itaque 42, ZH longitudine incommensurabiles sunt. 
et quoniam 4H, I'4 longitudine incommensurabiles, 
et utraque rationalis est, 4 K medium est [prop. XXI]. 
rursus quoniam ΖΗ rationalis est et rectae. 4I' lon- 
gitudine commensurabili, 4 Καὶ rationale est [prop. 
XIX] construatur igitur quadratum 4M — 41, et 
spatio ZK aequale auferatur quadratum N,5 in eodem 
angulo 40M positum. itaque quadrata 4M, NA 
cireum eandem diametrum posita sunt [VI, 26]. sit 
OP eorum diametrus, et describatur figura [uol. I 
p. 137 not.] eodem igitur modo demonstrabimus, 
esse 44 N? — AB. 

dico, 4NN rectam esse cum rationali totum medium 
efficientem. quoniam enim demonsirauimus, 4 K me- 
dium esse, e£ 4 K — 4035- ΟΝ", 40* -- ON? medium 
est. rursus quoniam ΖΚ rationale est, et 

Z4 K —2405»«0N, 

hoc et ipsum rationale est. et quoniam 41, ΖΚ in- 
commensurabilia sunt, etiam 405, ON? incommensu- 
rabilia sunt. quare 40, ON potentia incommensu- 
rabiles sunt efficientes summam quadratorum mediam, 
duplum autem rectangulum rationale. itaque reliqua 


om. Theon (BFVb). 11. ὑπὸ τῶν BF b. AOM τὸ NE 
(ME g) Theon (BFVb). 12. ἐστι] εἶσι in ras. m. 2 V. τά 
in ras. m. 2 V. 4M] 4 in ras. m. 2 V. 18. συγκείμενον 
om. V. 19. écz( BV, comp. Fb. 21. αὐτό] τὸ δὶς ἄρα ox 
τῶν 4O, ON Theon (BFVb). ἐστι PBV, comp. Fb. 943. 
AI] mut. in 4E m. 2 F, 4E b. 238. ON] (prius) e corr. V. 

25. ἡ] om. B. 26. καλουμένη] κα- suprà ser. m. 1 b. 4 
μετα b. 
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ῥητοῦ μέσον τὸ OÀov ποιοῦσα' καὶ δύναται τὸ AB 
χωρίον. 

'H τὸ 48 ἄρα χωρίον δυναμένη μετὰ ῥητοῦ μέδον 
τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


45. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς ἕκτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ μέσου 
μέδον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

Χωρίον γὰρ τὸ 4B περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς AT 
καὶ ἀποτομῆς ἕχτης τῆς 44 λέγω, ὅτι ἡ τὸ AB 
χωρίον δυναμένη [ἡ] μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν. 

Ἔστω γὰρ τῇ 414 προσαρμόξουσα ἡ 4H* αἱ ἄρα 
AH, H4 ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 
οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 
ΑΓ μήκει, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμοζούσης τῆς 
ΖΗ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
ἐπεὶ οὖν ἡ AH τῆς ΗΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς 4H ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διελεῖ. τετμήσϑω 
οὖν ἡ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ Ε [σημεῖον], καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
EH ἴσον παρὰ τὴν AH παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει 


3. ἄρα τὸ AB V. ἄρα] om. PB, m. 2 F. χωρίον 
ἄρα Β. 4. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BF'Vb. 6. 
ὑπ P. 8. ἐστι BV, comp. Fb. 9. 48] ABI'P. 10. ἕκτης 
τῆς} corr. ex ἕκτης m. rec. P. 11. ἡ] om. BFV b. 14. 
καὶ οὐδετέρα] in ras. F. 15. αὐτῶν] τῶν AH, Hd BVb,e 
corr. F. 16. τῆς] (alt) τῆι F. 17. συμμέτρου P. ἑἕαυτοῦ F. 

18. ἐπεί — 19. μήκει) mg. m. 2 B. 19. ἑαυτῆς B, ἑαυτοῦ F. 
τοῦ) τῷ b. 20. AH| AH Ὁ. παρυβάλοψεν B, παρα- 
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AN irrationalis est cum rationali totum medium ef- 
fieiens, quae uocatur [prop. LXXVII]. et 4N? — AB. 
Ergo recta spatio 4.8 aequalis quadrata recta cum 
rationali totum medium efficiens est; quod erat de- 
monstrandum. 
XCVI. 

Si spatium recta rationali et sexta apoiome com- 
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata recta est 
cum medio totum medium efficiens. 

Spatium enim 4B rationali ΑΓ et sexta apotome 
44 4 comprehendatur. dieo, rectam spatio 4 B aequalem 
quadratam rectam esse cum medio totum medium 
efficientem. 

nam 4Π| rectae 4421 congruens sit. itaque 4H, 
H 4 rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
A 4 E ZH οὗ neutra earum rationali pro- 
| positae «Γ᾽ longitudine com.- 
mensurabilis est, tota autenr 
AH congruentem ΖΗ quadratis, 
excedit quadrato rectae sik» à 
longitudine incommensurabil3 a, 
[deff. tert. 6]. iam quoniaxy, 
AH? excedit H4? quadrat, 
rectae sibi incommensurabilig 
longitudine, 55 1244H? aequale 
rectae 4H adplicatur spatium figura quadrata deficieng 
in partes incommensurabiles eam diuidet [prop. XVIII], 
4H igitur in puneto E in duas partes aequales se. 
cetur, et quadrato EH* aequale rectae 4H adplicetur 


βαλλόμενον F, παραβάλλωμεν Vb. 99. eugttov| ew. P. ὦ 
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τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH: ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ ΖΗ μήκει. ὡς δὲ ἡ AZ πρὸς 
τὴν ZH, οὕτως ἐστὶ τὸ AI πρὸς τὸ Ζ Κ᾽ ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ 41 τῷ ΖΚ. καὶ ἐπεὶ αἱ AH, AT' ῥηταί 
εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, μέσον ἐστὶ τὸ AK. 
πάλιν, ἐπεὶ αἱ ΑΓ, 4H ῥηταί εἰσι καὶ ἀσύμμετροι 
μήκει, μέσον ἐστὶ καὶ τὸ 4 Κ. ἐπεὶ οὖν αἱ AH, HA 
δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἢ AH τῇ HA μήκει. ὡς δὲ ἡ AH πρὸς τὴν H 4, 
οὕτως ἐστὶ τὸ 4Κὶ πρὸς τὸ ΚΩ͂' ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ AK τῷ KA. συνεστάτω οὖν τῷ μὲν AI 
ἴσον τετράγωνον τὸ AM, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσϑω 
περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν τὸ ΝΞ" περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα 
διάμετρόν ἐστι τὰ ΜΜ, NA τετράγωνα. ἔστω αὐτῶν 
διάμετρος T, OP, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ὁμοίως 
δὴ τοῖς ἐπάνω δείξομεν, ὅτι ἡ ΑΝ δύναται τὸ AB 
χωρίον. 

Aéyo, ὅτι ἡ AN [ἢ] μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ μέσον ἐδείχϑη τὸ ΑΚ καί ἐστιν ἴσον 
τοῖς ἀπι τῶν 40, ΟΝ, τὸ ἄρα συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ μέσον ἐστίν. πάλιν, ἐπεὶ μέδον 
ἐδείχϑη τὸ 4Κὶ καί ἐστιν ἴσον τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 40, 
ΟΝ, καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 40, ΟΝ μέδον ἐστίν. καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ AK τῷ AK, ἀσύμμετρα 
[ἄρα] ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ τετράγωνα τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν 40, ON. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ 


1. ἀσύμμετρον P, corr, m. 1. 2. ZH] HZ F. 8. AI] 

ἀπὸ AIF. 4. éorv P. AI] corr. ex AT' m. rec. P. 5. 
JA] corr. ex ZK m. rec. P. ὁ. πάλιν — 7. 4K] om. P. 
10, KZ] 4K V. 11 Kd|com.ex AKN. ὦ. Goss Si 
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spatium figura quadrata deficiens, et sit 4Z »« ZH. 
itaque 4Z, ZH longitudine incommensurabiles sunt. 
esi autem 4Z:ZH — AI:ZK [VI, 1]. itaque AI, 
Z K incommensurabilha sunt [prop. ΧΙ]. et quoniam 
AH, AT' rationales sunt. potentia tantum commensu- 
rabiles, ΑΚ medium est [prop. XXI]. rursus quoniam 
AD, 4H rationales sunt et longitudine incommensu- 
rabiles, eliam 4 K medium est [id.]J. quoniam igitur 
AH, H4 potentia tantum commensurabiles sunt, 4H 
et H4 longitudine incommensurabiles sunt. est autem 
AH:H4-— AK:KA4 [VI, 1. itaque 4K, KZ in- 
commensurabila sunt [prop. XIJ. construatur igitur 
quadratum “4 M — 41, et spatio ZK aequale auferatur 
NA in eodem angulo positum. itaque quadrata A4 M, 
NA circum eandem diametrum posita sunt [VI, 26]. 
sit OP eorum diameirus, et describatur figura [uol. I 
p. 137 not]. eodem igitur modo, quo supra, demon- 
sirabimus, esse 4 N? — 48. 

dico, ΜΝ rectam esse cum medio totum medium 
efficientem. nam quoniam demonstrauimus, 4 K me- 
dium esse, et 4 K — 40? - ON?, 40? -- ON? medium 
est. rursus quoniam demonstrauimus z/ K medium esse, 
el 4 K —240»« ON, etiam 240 »« ON medium 
est. et quoniam demonstrauimus, 4K et 4 Καὶ incom- 
mensurabilia esse, etiam 40? -- ON? et 244072«ON 
incommensurabilia sunt. et quoniam 4I, ZK incom- 


τὸ NAA V. 18. περί — γωνίαν] om. Fb, mg. m. 2 B. Wo 
(prius) αὐτὴν τὴν ὑπὸ A4OM V. τὸ ΝΕ] om. V. 14. ἐστι 
εἰσι V. τετράγωνα] om. V. 16. δύναται — 18. AN] mg. 
m. 2 V. 18. ἡ] (alt.) om. P. — 20. ἴσον] m. 2 F. 2. 
ἐστί PBVb, comp. F. 244. ἐστί PBX , eo g, YS. 9S. m" 
om. BF V b. 


10 


15 


20 


2b 


2304 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ἡ. 


AI τῷ ΖΚ, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AO τῷ 


ἀπὸ τῆς ΟΝ' αἴ 40, ON ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
μέτροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον καὶ τὸ δὶς ox αὐτῶν μέσον ἔτι τε 
τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράγωνα ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν. 
ἡ ἄρα ΑΝ ἄλογός ἐστιν ἢ καλουμένη μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα καὶ δύναται τὸ 4B χωρίον. 

Ἢ ἄρα τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ μέσου μέσον τὸ 
ὅλον ποιοῦσά ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


af. 

To ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥητὴν παραβαλλό- 
μένον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην. 

Ἔστω ἀποτομὴ ἡ 4B, ῥητὴ δὲ ἡ ΓΖ, καὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 48 ἴσον παρὰ τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ 
πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστι 
πρώτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ ΒΗ͂' αἱ ἄρα 
AH, HB ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 4Η ἴσον παρὰ τὴν D'4 παῤαβεβλήσϑω 
τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ τὸ K A. ὅλον ἄρα τὸ ΓΑ 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB: ov τὸ ΓΕ ἴδον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς A4B' λοιπὸν ἄρα τὸ Z4 ἴσον ἐστὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. τετμήσϑω ἡ ΖΜ δίχα 
κατὰ τὸ Ν σημεῖον, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ Ν τῇ D4 
παράλληλος ἡ ΝΞ ἕκατερον ἄρα τῶν ΖΗ, AN 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 4Η, ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τὰ ἀπὸ 


2. ON] (prius) NOP. 8. τὲ] μέν BFVb. συγκείμενον] 
. 2 V. 4. καί ins. m. 1 V. em e- in ras. V. 6. AN] 
corr. ex AN B. *. ποιοῦσαι Q. 8. χωρίον] 4B BFb, 48 
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mensurabilia sunt, etiam 4 Οἷ, ON? incommensurabilia 
sunt. itaque 40, ON potentia incommensurabiles 
sunt efficientes summam quadratorum mediam et duplum 
rectangulum medium et praeterea quadrata et duplum 
rectangulum incommensurabilia. itaque ΔΝ irrationalis 
est cum medio totum medium efficiens, quae uocatur 
[prop. LXXVIII]. et 4N? — AB. 

Ergo recta spatio illo aequalis quadrata recta est 
cum medio totum medium efficiens; quod erat demon- 
strandum. 


XCVII. 


Quadratum apotomes rectae rationali adplicatum 
latitudinem efficit apotomen primam. | 

Sit 4 B apotome, I'Z autem rationalis, et quadrato 
AB? aequale rectae ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem 
efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ primam esse apotomen. 


4 BR H nam BH rectae 4 B congruens 
I ——————3 sit. itaque.4 ΕΗ, H B rationales sunt 
I Z NK Μ΄ potentia tantum commensurabiles 


[- 


Ε ΞΘ 4 


| [prop. LXXIII]. et rectae ΓΖ ad- 

plicetur ΓΘ — 483, K 4 — ΒΗ". 
itaque totum ΓΖ — AH? -- H B*. 
quorum ΓΕ —.4B*?. itaque reliquum Z4 —2 4H»« HB 
[II, 7]. iam ΖΜ in puncto N in duas partes aequales 
secetur, ei per NN rectae I'Z/ parallela ducatur NA. 
itaque ΖΞ — 4N — AH »« HB. et quoniam AH? -]- HB? 


129. ποεῖ P, corr. m. 1. 17. 4B] B in ras. V. BH] HB 
e corr. V. 19. AH] corr. ex 42 m. 1 F. 22. Z4] 42 P. 
28. τῶν] om. P. 8. ΖΞ] SZF.  AN]corr.ex NA V. 
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τῶν AH, HB ῥητά ἐστιν, καί ἐστι volg ἀπὸ τῶν AH, 
ΗΒ ἴσον τὸ 4M, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 4 Μ. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΓΖ παραβέβληται πλάτος ποιοῦν την ΓΜ' 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ καὶ σύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. 
πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB, καὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB ἴσον τὸ Ζ.4, μέσον ἄρα τὸ 
Z A. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΖ παράκειται πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΖΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
ΓΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ τὰ μὲν ἀπὸ τῶν AH, HB ῥητά 
ἐστιν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4H, H B μέσον, ἀσύμμετρα 
ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AH, HB τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
HB. καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AH, HB ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΓΑ, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB τὸ Ζ.4' ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ 4Μ τῷ Ζ.4. ὡς δὲ τὸ 4M πρὸς τὸ 
ZA, οὕτως ἐστὶν ἣ ΓΜ πρὸς τὴν ΖΜ. ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΜ τῇ ΖΜ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι 
δηταί' αἱ ἄρα ΓΜ, ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" ἡ ΓΖ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ πρώτη. 

Ἐπεὶ γὰρ τῶν ἀπὸ τῶν 4H, ΗΒ μέσον ἀνάλογόν 
ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH, HB, καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
AH ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς BH ἴσον τὸ K A, 
τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ τὸ N A, καὶ τῶν ΓΘ, ΚΑ 
ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ Nf: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ΓΘ πρὸς τὸ ΝΑ, οὕτως τὸ ΝΖ πρὸς τὸ K A4. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ NA, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ πρὸς 


1. ῥητά --- 2. HB] mg. m. 2 B. 1. ἐστι» ἐστι PBV b, 
comp. F. καί ἐστι toig] τοῖς δέ V. 8. παράκειται "Theon 
(BF Vb); παραβέβληται supra add. m. 2 B. 6. τῷ] corr. ex 
τό FV. 8. ἐστίν] ἐστὶ καί F. καὶ ἀσύμμετρος] bis b. 10. 
ἐστι BY, comp. b, εἰσι μέσα P, et F, corr. m. 1. 11. 
ἄρα] om. B. ἐστίν P. . 129. καὶλ καὶ ἔστι &Y NS. ἐσεί) 
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raiionale est, οὐ ΖΜ — 4H? -]- HB*, 4M rationale 
est. ei rectae rationali ΓΖ adplicatum est latitudinem 
efficiens I'M. itaque I'M rationalis est et rectae ΓΖ 
longitudine commensurabilis (prop. XX]. rursus quon- 
iam medium est 2 4H»« H B, ei Z44—2 AH»« ΗΒ, 
Z4 medium est. et rectae rationali ΓΖ adplicatum 
est latitudinem efficiens Z M. itaque ZM rationalis 
est ei rectae I'41 longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII]. et quoniam A4H? -]- HB? rationale est, 2 4H»« HB 
autem medium, 4H? - ΗΒ" et 2 4H »« HB incom- 
mensurabilia sunt. et 
I'4-—4A4H?--HB?, Z4—2 AH »« HB. 
itaque 4/M, Z.4 incommensurabilia sunt. est autem 
4M:ZA—LIDIM:ZM [VI, 1]. itaque I'M, ΖΜ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. XI]. οὐ 
. utraque rationalis est. itaque I'M, MZ rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles. ergo ΓΖ apotome 
est [prop. LXXIII]. 
iam dieo, eandem primam esse. quoniam enim 

AH »« HB medium est proportionale inter 4H? et 
ΗΒ" (prop. XXI lemma], et ΓΘ — AH?*, KA — BH?, 
NA-—AH»« HB, erit etiam NA4 medium propor- 
tionale inter ΓΘ, Κα. quare D'0: NA — ΝΖ: ΚΑ. 
est autem ΓΘ: N 4A-— Ul'K: NM et NA: K A— NM: KM 
[VI, 1]. itaque 'KX»« KM — MN?[VI, 17] —12ZM*. 
om. BFVb. 18. HB] corr. ex 4B m. 1 b, HB ἴσον V. 16. 
τήν) om. B. 18. ἐστι BVb, comp. F. 21. - ἐστι] (alt) ἐστιν P. 

τῷ] corr. ex τό m. 1 F. 29. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ 
ΝΑ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς BH ἴσον τὸ K A* καί κτῖ. Theon (BF Vb). 

24. N A] e corr. V. ἔστιν — 925. πρὸς τὸ NA] mg. m. 
1 P. 26. N A] corr. ex AN V. οὕτως — 26. NA] m 
m. 2 B. 26. N A4] corr. ex AN V. ἐστίν} m. 2 F. ἢ 


ras. 1 litt. b. 
SN* 
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τὴν NM: ὡς δὲ τὸ ΝΑ πρὸς τὸ ΚΑ, οὕτως ἐστὶν 
ἡ ΝΜ πρὸς τὴν ΚΜ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΝΜ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ 
τῆς 4H τῷ ἀπὸ τῆς ΗΒ, σύμμετρόν [ἐστι] καὶ τὸ ΓΘ 
τῷ Κα. ὡς δὲ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΚΑ, οὕτως ἡ ΓΚ 
πρὸς τὴν KM" σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ KM. 
ἐπεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν al ΓΜ, MZ, καὶ 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΜ παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΓΚ, ΚΜ, καί ἐστι σύμμετρος ἡ ΓΚ τῇ ΚΜ, 
ἧ ἄρα ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἡ I'M σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ 
δητῇ τῇ ΓΖ μήκει ἡ ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι πρώτη. 
Τὸ ἄρα ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον 
πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


4η΄. | 

Τὸ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥητὴν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν δευ- 
τέραν. 

Ἔστω μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἡ AB, ῥητὴ δὲ ἡ ΓΖ, 
καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4 B ἴδον παρὰ τὴν I'4 παραβεβλήσϑω 
τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ'᾽ λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἀπο- 
τομή ἐστι δευτέρα. 

Ἔστω γὰρ τῇ AB προσαρμόξουσα y BH: αἱ ἄρα 
AH, HB μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι ῥητὸν 
περιέχουσαι. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 4H ἴσον παρὰ τὴν 


1. ὡς δέ — 2. KM] om. F, uidetur fuisse in mg. 2. Post 
, Pres AM add. καὶ ὡς ἄρα ἢ ΓΚ ποὸς τὴν N M (ΜΝ F), οὕτως ἡ 
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et quoniam 43, Η ΒΓ commensurabilia sunt, etiam 
ΓΘ, Καὶ 4 commensurabila sunt. est autem 
I0:KA4-—DK:KM 

[VI, 1]. itaque ΓΚ, K M commensurabiles sunt [prop. 
XI| iam quoniam sunt duae rectae inaequales I'M, 
MZ, ei 1ZM* aequale spatium rectae I'M ad- 
plieatum est ΓΚ». KM figura quadrata deficiens, et 
ΓΚ, KM commensurabiles sunt, I'M? excedit MZ? 
quadrato rectae sibi commensurabilis longitudine [prop. 
XVII]. et I'M rationali propositae ΓΖ longitudine 
commensurabilis est. itaque I'Z apotome est prima 
[deff. tert. 1]. 

Ergo quadratum apotomes rectae rationali adpli- 
catum latitudinem efficit apotomen primam; quod erat 
demonstrandum. 


XCVIII. 


Quadratum mediae apotomes primae rectae rationali 
adplicatum latitudinem efficit apotomen secundam. 

Sit .4 B mediae apotome prima, ΓΖ, autem rationalis, 
et quadrato 4182 aequale rectae ΓΖ adplicetur ΓΕ 
latitudinem efficiens I'Z. dico, I'Z apotomen esse 
secundam. 

nam BH rectae 4B congruens sit. itaque 4H, 
HB mediae sunt potentia tantum commensurabiles 


NOM πρὸς τὴν KM FVb. 8. τουτέστιν P. 4. σύμμετρος P, 
corr. m. rec. ἐστιν P. 6. ἐστι] om. P. 11. ἐστιν P. 


ἀσύμμετρος F. 12. I'M] MI'ecorr. V; KM supra scr. 
Db.  MZ2]ZMF. ἀσυμμέτρου b, &- add. m. 2 F. — 15. 
παρὰ ῥητήν͵ om. V. 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} comp. P, om. 
BF'V b. 21. μέση BF V b. 29. Post παρὰ del. ῥη m. 1 P. 
I4] DM F. 88. lE| corr. ez ΓΘ xa, τ. Ὅς € Wy 
corr ex ZH m. 2 V. αἵ ἄραλ ἄρα X V. ἫΝ. τοῖν Ys. 


e 
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ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΚ, 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἴσον το Καὶ 4 πλάτος ποιοῦν τὴν 
KM: ὅλον ἄρα τὸ ΓΔΑ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, 
HB: μέσον ἄρα καὶ τὸ ΓΑ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΖ. 
παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ τὸ ΓΑ 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς 48 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΕ, λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
HB ἴσον ἐστὶ τῷ ZA. ῥητὸν δέ [ἐστι] τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν AH, HB: ῥητὸν ἄρα τὸ ZA. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΖΕ παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΜ’ ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἡ ΖΜ καὶ σύμμετρος τῇ If μήκει. ἐπεὶ οὖν 
τὰ μὲν ἀπὸ vOv 4Η, HB, τουτέστι τὸ ΓΖ, μέσον 
ἐστίν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB, τουτέστι τὸ Ζ A, 
ῥητόν, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΑ τῷ Ζ.. ὡς δὲ τὸ 
ΓΔΑ πρὸς τὸ ZA, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΜ πρὸς τὴν ΖΜ' 
ἀσύμμετρος ἄρα ἡ ΓΜ τῇ ΖΜ μήκει. καί εἰσιν ἀμ- 
φότεραι ῥηταί: αἴ ἄρα ΓΜ, ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἡ ΓΖ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν, καὶ ἤχϑω 


διὰ τοῦ Ν τῇ ΓΖ παράλληλος ἡ ΝΙΙ͂ ἑκάτερον ἄρα 


τῶν ZE, NA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH, HB. καὶ 
ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν AH, HB τετραγώνων μέσον ἀνά- 


1. τὸ ἄρα βεβλήσϑυ φΦ. τὸ ΓΘΊΤ om. V, supra est ras. 

DK] ΓΚ τὸ D90 V. 8. ΓΛῚ D4 b. 4. Post ΗΒ add. 
καί ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AH, HB μέσα καὶ ἴσα τῷ D'A V. — 5. 
ῥητή] -τή in ras. P. 6. ἡ ΓΜ καί] m. 2 Ε. 8. ἐστὶ τῷ 
ΓΕ] τῷ DE ὧν φ. 9. ἐστι] om. P. 10. ἄρα] ἐστε καί V, 
supra add. ἄρα m. 2; ἄρα καί F? (καί q). 12. ἐστίν B. 14. 
ἐστί PBFV, comp. b. ΗΒ ῥητόν. | ZA] ΓΑ, supra scr. 
Z, b. 16. óyr0v| om. V. ἄραϊτι. 2 F. — 16. πρὸς τό 
τῷ DB, corr. m. 2. ἐστίνλ ox. ἡ. Vl. ἀσύμμετρος — "LM 
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spatium — rationale comprehen- 


4 B H 
I————— —À dentes [prop. LXXIV]. et qua- 
r Z NK HM drato 4H? aequale rectae ΓΖ 


| | adplicetur ΓΘ latitudinem efficiens 
y 1 L à 1 I'K, quadrato autem H B* aequale 
" K. latitudinem efficiens K M. 
quare totum ΓΖ — 4H* -- HB*. quare etiam I'4 
medium est. et rectae rationali ΓΖ adplicatum est 
latitudinem efficiens I'M. itaque I'M rationalis est 
et rectae ΓΖ) longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII]. et quoniam est 
DA-—AH*--HB?, 
quorum 4.83 — I'E, erit reliquum 2 4H»« HB —Z.4A 
[IL, 7]. uerum 24 H»« HB rationale est. itaque Z 4 
ralionale est. et rectae rationali ZE adplicatum est 
latitudinem efficiens Z M. itaque etiam Z M rationalis 
est ei rectae ΓΖ, longitudine commensurabilis [prop. 
XX]. quoniam igitur 4H? -- H B?, hoc est ΓΖ, me- 
dium est, eti 2 4 H »« HB, hoc est Z 4, rationale, ΓΖ 
et ZA incommensurabilia sunt. est autem 
DA:ZA—I'M:ZM 

(VI 1]. itaque I'M, ZM longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. XI]. et utraque rationalis est. itaque 
ΓΜ, MZ rationales sunt potentia tantum commen- 
surabiles. ergo ΓΖ apotome est [prop. LXXIII]. 

iam dico, eandem secundam esse. ZM enim in .N 
in duas partes aequales secetur, et per N rectae I'4 
parallela dueatur N,ÀX. itaque ZA — Ν 4 -—.4H»«H B. 


mg. m. 2 B. 18. à ea] o, post MZ hab. F. 19. ἐστε BVb, 
comp. F. 20. ὅτι ἐστί Vb. δευτέρα ἐστ B. — 33. "LN 
Z in ras. B. 834. ἐπεί ἔτι B. (supr, ex vex. 
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Aoyóv ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH, HB, καί ἐστιν ἴσον τὸ 
μὲν ἀπὸ τῆς ΛΗ τῷ ΓΘ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AH, HB 
τῷ NA, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς BH τῷ ΚΑ, καὶ τῶν ΓΘ, 
ΚΑ ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ NA: ἔστιν ἄρα ὡς 
ὅ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΝΑ, οὕτως τὸ ΝΑ πρὸς τὸ KA. 
ἀλλ᾽’ ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ N 4, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ 
πρὸς τὴν ΝΜ, ὡς δὲ τὸ N.4 πρὸς τὸ ΚΑ, οὕτως 
ἐστὴν 5 ΝΜ πρὸς τὴν MK' ὡς ἄρα ἡ ΓΚ πρὸς τὴν 
ΝΜ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΝΜ πρὸς τὴν KM: τὸ ἄρα ὑπὸ 
10 τῶν ΓΚ, KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς NM, τουτέστι 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ [καὶ ἐπεὶ σύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 4Η τῷ ἀπὸ τῆς ΒΗ, σύμμε- 
τρόν ἐστι καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΑ, τουτέστιν ἡ ΓΚ τῇ K M]. 
ἐπεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν α ΓΜ, ΜΖ, καὶ 
15 τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΜΖ ἴσον παρὰ τὴν 
μείξονα τὴν ΓΜ παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει τετρα- 
γώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚ, KM καὶ εἰς σύμμετρα αὐτὴν 
διαιρεῖ, ἡ ἄρα ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἡ προδσαρμόξουσα 
20 ? ΖΜ σύμμετρος μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Latt ἡ 
ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥητὴν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν δευτέραν᾽ 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. ' 

26 G9". 

Τὸ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ 
ῤητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν 
τρίτην. 

1. ἐστιν} ἐστι V. ἴσον] supra scr. m. 1 V. 2. τῷ] in 
ras. V. 8. τῷ] τῶν mut. in τὸ m. 1 V. το] τῷ P. τῷ] 


τό PY. τῶν] τῷ b. ὅ. τὸ NA] (ali) mg. m. 2 F. πρὸς 
zo K.4] τὸ ΝᾺ g. Deinde del a. 3. G4) ὡς vv τὸ UG xqàc 
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et quoniam 4H »« HB medium est proportionale inter 
AH? et HB? [prop. XXI lemma], et AH? — ΓΘ, 
AH» HB— NA, BH* — KA, eliam NA me- 
dium est proportionale inter ΓΘ, K 4. aque erit 
I0:NA4A-— NA:K A. uerum I'O:NA—I'K:NM, 
NA:KA4— NM:MK [VL1]. quare 'K: NM — NM: KM. 
itaque ΓΚ». K M — N M? [VI, 17], hoe est —1ZM*. 
iam quoniam sunt duae rectae inaequales I'M, MZ, 
et 1 MZ? aequale maiori I'M adplicatum est spatium 
I'K»« KM figura quadrata deficiens et eam in partes 
commensurabiles!) diuidit, I'M? excedit MZ? quadrato 
rectae sibi commensurabilis longitudine [prop. XVII]. 
ei congruens Z M rationali propositae I longitudine 
commensurabils est. itaque I'Z apotome est se- 
eunda [deff. tert. 2]. | 

Ergo quadratum mediae apotomes primae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit apotomen se- 
cundam; quod erat demonstrandum. 


IC. 


Quadratum mediae apotomes secundae rectae ra- 
lionali adplicatum latitudinem efficit apotomen tertiam. 


1) Nam AH? et B H? commensurabilia sunt, οὐ 
AH?*:BH* —l'O: KA—T'K: KM 
[VI, 1]; tum u. prop. XI. 


τὸ NA, οὕτως τὸ ΝΑ πρὸς τὸ KA V. 8.NM]N in ras. V. 
9. ἐστί om. V. 11. τοῦ] τῷ F. καὶ ἐπεί — 18. 

KM] om. P. 12. ἐστι] om. Fb. X Post BH del. οὕτως 

m. 1 V. 18. ἐστι] supra ser. m. 1 FV. 14. δύο εὐθεῖαι] 

suprascr.m.1F. καὶ τῷ] τῷ δέ BFVb. 15. τῆς] e corr. M 
MZ) corr. ex ΖΜ V. 17. τό] mut. in τῷ m. 2 P. 

τῆς] corr. ex τῇ m. rec. V. 20. Mg. yo. ἀσύμμετρος m. 1 P 
D4] ΓΖ μήκει qg. — 229. πρώτης] om. P. 8.4. ὅπιες ἴδει 

δεῖξαι} : $— P, om. BF VV. 
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Ἔστω μέσης ἀποτομὴ δευτέρα ἢ AB, ῥητὴ δὲ ἡ 
ΓΖ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4B ἴσον παρα τὴν D'4 παρα- 
βεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν DI'Z λέγω, ὅτι 
ἢ ΓΖ ἀποτομή ἐστι τρίτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ AB προσαρμόξουσα ἡ BH: αἱ ἄρα 
AH, ΗΒ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον 
περιέχουσαι. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον παρα τὴν 
ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν LK, 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς BH ἴσον παρὰ τὴν ΚΘ παραβεβλήσϑω 
τὸ Κὶ 4 πλάτος ποιοῦν τὴν KM* ὅλον ἄρα τὸ I4 ἴσον 
ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB [καί ἐστι μέσα τὰ ἀπὸ 
τῶν 4H, HB]: μέδον ἄρα καὶ τὸ ΓΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΓΖ παραβέβληται πλάτος ποιοῦν τὴν DM: ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. καὶ 
ἐπεὶ ὅλον τὸ ΓΖ ἴσον ἐστὶ vot; ἀπὸ τῶν AH, HB, 
ὧν τὸ ΓΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48, λοιπὸν ἄρα τὸ 
AZ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB. τετμήσϑω 
οὖν ἡ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν σημεῖον, καὶ τῇ ΓΖ παράλ- 
ληλος ἤχϑω ἡ NA' ἑκάτερον ἄρα τῶν Z5, N.4 ἴδον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 
AH, HB: μέδον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ Ζ.4. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΜ' ῥητὴ 
ἄρα καὶ ἡ ΖΜ xal ἀσύμμετρος τῇ ΓΖΩ͂ μήκει. καὶ 
ἐπεὶ αἴ 4H, ΗΒ δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι, ἀσύμ- 
μετρος ἄρα [ἐστὶ] μήκει ἡ AH τῇ HB: ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4Η τῷ ὑπὸ τῶν AH, HB. 
ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 4Η σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 


1. μέση BV. δευτέρα) in ras. V. 4. τρίτη ἐστίν 
BF Vb. 9. K 0] corr. ex ΓΘ V. 10. KM] corr. ex K4 
m. lF. ΓΑ] cor.ex KA V. — 11. καί — 12. HB] om. 


FVb,m.2B. 18. ῥητόν P. MV. ATA cov ex LAN, t 
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Sit .4B mediae apotome secunda, I'Z/ autem ra- 
tionalis, οὗ quadrato 44 B* aequale rectae ΓΖ adplicetur 
ΓΕ lattudinem efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ apotomen 
lerliam esse. 

nam BH rectae 4B congruens sit. itaque 4H, HB 
mediae sunt potentia tantum commensurabiles spatium 

4 pg Ἢ  Bedium comprehendentes [prop. 

I———— —À LXXV] οὐ quadrato 4H? ae- 
D ΖΦ NK M quale rectae ΓΖ adplicetur ΓΘ 
| | latitudinem efficiens I' K, quadrato 
4—di—À9— autem BH? aequale rectae ΚΘ 
adplicetur K.4 latitudinem effi- 
ciens KM. itaque totum ΓΖ — AH?-]- HB*. et 
AH? -- HB* medium est. itaque etiam I4 medium 
est. et rationali ΓΖ adplicatum est latitudinem οἷς 
ficiens I'M. quare I'M rationalis est et rectae ΓΖ 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. et quon- 
iam est D'4— 4H?-- ΗΒ", quorum ΓΕ — AB?, 
erii reliquum 4Z —2 AH »« HB [II, 1]. iam 
ΖΜ in puncto N in duas partes aequales se- 
cetur, et rectae I'/ parallela ducatur ΝΞ. itaque 
Z5 —N4-— AH7?«HB. uerum A4H»« HB medium est. 
itaque eliam Ζ.4 medium est. et rectae rationali EZ 
adplicatum est latitudinem efficiens ZM. quare ZM 
ralionalis est et rectae I'7/ longitudine incommensu- 
rabilis [prop. XXII]. et quoniam ΑΗ, HB potentia 
tantum commensurabiles sunt, 4H et ΗΒ longitudine 
incommensurabiles sunt. quare etiam 4H? et 4H»« HB 
incommensurabilia sunt [prop. XXI lemma, prop. XI]. 


Z4] corr.ex Ζ 4, m.rec. P, mut.in ΛΖ VW. 9$. ««( Goes 
ἐστε» V. 925. ἐστί om. P. AH|Hin τὸ N. τον. 


1 
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AH, HB, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
AH, HB: ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AH, HB 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 4H, HB. ἀλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
AH, ΗΒ ἴδον ἐστὶ τὸ ΓΑ, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
5 ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ ZA ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΑ 
τῷ Z4. ὡς δὲ τὸ I'4 πρὸς τὸ Z4, οὕτως ἐστὶν ἡ 
ΓΜ πρὸς τὴν ΖΜ' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ τῇ 
ΖΜ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἵ ἄρα ΓΜ, 
ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ 
10 ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. 
“έγω δή, ὅτι καὶ τρίτη. 
᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΑΗ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΗΒ, σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΑ ὥστε 
καὶ ἡ ΓΚ τῇ KM. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν 4Η, HB 
15 μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν 4H, HB, καί ἐστι 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς ΑΗ ἴδον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ 
ἴδον τὸ K 4, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, HB ἴσον τὸ N A, 
καὶ τῶν ΓΘ, ΚΑ ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ NA: 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΝΑ, οὕτως τὸ NA 
90 πρὸς τὸ Κα. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ NA, 
οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ πρὸς τὴν ΝΜ, ὡς δὲ τὸ N A πρὸς 
τὸ Καὶ, οὕτως ἐστὶν ἡ NM πρὸς τὴν ΚΜ' ὡς ἄρα 
ἡ ΓΚ πρὸς τὴν ΜΝ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΜΝ πρὸς τὴν 
KM: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, K M ἴσον ἐστὶ τῷ [ἀπὸ 
25 τῆς ΜΝ, τουτέστι τῷ] τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ. 
ἐπεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν α ΓΜ, MZ, καὶ 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΜ παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ καὶ εἰς 
1. τό] σύμμετρόν ἐστι τό Theon (BFVb). 2. Post HB 


del. τὸ ΖΗ, V. ἀσύμμετρα — ὃ. ΗΒ] om, P. 2. ἀσύμμετρα 
— 6 ZA4]mg.m.1V. 2. ἄραλ ovn. V. ἔστιν bou N. ἀπ 
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uerum 44H? et 4H?-- HB", 4H»«HB et 2 AH»« HB 
commensurabilia sunt. itaque 4H?-1- HB? οἱ 2 4H»« HB 
incommensurabilia sunt [prop. XIII]. est autem 

 DA—AH?*--HB'; Z4A—2AH»« HB. 
quare ΓΖ, Z.4 incommensurabilia sunt. est autem 
IA:ZA4A-— Dl'M:ZM [VI, 1]. quare ΓΜ, ΖΜ lon- 
gitudine incommensurabiles sunt [prop. XI]. et utraque 
rationalis est. itaque I'M, MZ rationales sunt potentia 
lantum commensurabiles. ergo I'Z apotome est [prop. 
LXXIII]. 

Iam dico, eandem tertiam esse. nam quoniam 4 H?, 
ΗΒ" commensurabilia sunt, etiam ΓΘ, K 4 commen- 
surabilia sunt. quare etiam ΓΚ, KM commensura- 
biles sunt [VI, 1; prop. XI]. et quonian 4H»« HB 
medium est proportionale inter 4H? et HB* [prop. 
XXlIlemma], et 19 — 4H?, Kk A— HB*, NA— AH HB, 
eliam NN 4 medium est proportionale inter ΓΘ, Καὶ 4. 
itaque ΓΘ: N4—NA4:K.. est autem 

DI0:NA-—LIK:NM, NA:KA— NM:KM 
[VL 1] quareIl'K: MN — MN:KM. itaque [VI, 11] 
DK» KM-—MN?—1tZM* quoniam igitur duae 
rectae inaequales sunt I'M, MZ, et 1ZM?* aequale 
rectae I'M spatium adplicatum est figura quadrata 
deficiens el eam in partes commensurabiles diuidit, 


ὑπό B. 4. DA] corr. ex I'd m. rec. P. τῷ τό V. 5. τό] 
(prius mut.inro V. 1. ΓΜΜΗΓ 5. ZM| MZ P, I'M b. 
ost ΖΜ eras. μή V. .9. MZ] ZM F. 12. σύμμετρος 
P, orm m. rec. 18. ἄρα fov V. — KA] TA P. 14. KM 
σύμμετρός ἐστι V. τῶν] (810.) om.b. 1, ἐστι] (prius) ἐστιν P. 
17. ὑπό] ἀπό F. 20. τὸν ΚΑ P. 21. NM] MN bg. 
KA] NK? P. MNF. og — 28. viv KM| punctis del. T. 
28. MN] NM V. ἐστίν] om. V. MN|NNM V. — 4. 
ἀπό — 95. τῷ] mg. m. 1 P. 
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σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ, ἡ ΓΜ ἄρα τῆς ΜΖ μεῖξον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν 
ΓΜ, ΜΖ σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 
ΓΖ᾽ ἡ ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι τρίτη. 

6 Τὸ ἄρα ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ ῥητὴν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν τρίτην᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


L4 


ο΄. 

Τὸ ἀπὸ ἐλάσσονος παρὰ ῥητὴν παραβαλλό- 

10 μενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν τετάρτην. 

Ἔστω ἐλάσσων ἡ AB, ῥητὴ δὲ ἡ ΓΖ, καὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 48 ἴσον παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΖΩ παραβεβλήσϑω τὸ 
ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ' λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή 
ἐστι τετάρτη. 

15 Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ ΒΗ͂' αἱ ἄρα 
AH, HB δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ τετραγώνων 
ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ μέσον. καὶ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον παρὰ τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω 

90 τὸ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΚ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ 
ἴσον vo ΚΑ πλάτος ποιοῦν τὴν ΚΜ' ὅλον ἄρα τὸ 
IA ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ. καί ἐστι τὸ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΔΗ, ΗΒ ῥητόν" ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΓΔ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν D4 παρά- 

οὔ κειται πλάτος ποιοῦν τὴν I'M: ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΓΜ 
καὶ σύμμετρος τῇ li μήκει. καὶ ἐπεὶ ὅλον τὸ ΓΑ 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπο τῶν AH, HB, ὦν τὸ ΓΕ ἴσον ἐστὶ 


1, σύμμετρυν P. | MZ]ZMP. 8. μήκει] οι. ὉΌ — 4. 
der» P. b. v6 corr. ex τῷ m. 2 F. ἀπό] m. 2 F. παρὰ 
ητη»ἤ] mg. m. 2 6. ὕπερ ἔδει. Seiko ovo. ΘῈ Vh, comp. P. 
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I'M? excedit MZ? quadrato rectae sibi commensura- 
bilis. et neutra rectarum I'M, MZ rationali propositae 
ΓΖ longitudine commensurabilis est. itaque ΓΖ apo- 
tome est tertia [deff. tert. 8]. 

Ergo quadratum mediae apotomes secundae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit apotomen se- 
cundam; quod erat demonstrandum. 


C. 


Quadratum minoris rectae rationali adplicatum lati- 
iudinem efficit apotomen quartam. 

Sit 4B minor, ΓΖ autem rationalis, e& quadrato 
-4 B* aequale rationali ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem 
efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ apotomen quartam esse. 

nam BH rectae 4B congruens sit. itaque 4H, HB 
potentia incommensurabiles sunt efficientes 4 H*-]- HB? 
204 p ΗΝ  TMionale 24H?« HB autem me- 
00 —Mr—áà dium [prop. LXXVI]. et qua- 
TD Z2 N K HM draio AH? aequale rectae ΓΖ 
adplicetur. ΓΘ latitudinem effi- 
ciens ΓΚ, οὐ K 4 — BH? latitu- 
dinem efficiens K M. itaque totum 
DA—AH?-- ΗΒ". et AH? -- HB? rationale est, 
quare eliam I'4 rationale est. et rationali ΓΖ ad- 
plicatum est latitudinem efficiens I'M. itaque ΓΜ 
rationalis est et rectae I'zf longitudine commensura- 
bilis [prop. XX]. et quoniam totum ΓΖ — AH"? -]- HB*, 


4 E ΞΘ A 


11. ἐλάσσων] i- in ras. m. 1 P. 14. ἐστιν ΡΞ τετάρτη. 
ἐστίν V. — 15. γάρ] m. 2 F. 16. HB] supra scr. m. 1 P. 

19. μέν] om. V. 21. KM] ΓΚ. 25. καί] om. Fh, 
ἐστιν V. 


σι 


10 


1 


e 
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τῷ ἀπὸ τῆς 48, λοιπὸν ἄρα τὸ Z4 ἴσον icri τῷ δὲς 
ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. τετμήσϑω οὖν ἡ ΖΜ δίχα κατὰ 
τὸ Ν σημεῖον, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ Ν ὁποτέρᾳ τῶν ΓΖ, 
MA παράλληλος ἡ NA&' ἑκάτερον ἄρα τῶν ZX, NA 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν 4H, HB μέδον ἐστὶ καί ἐστιν ἴσον τῷ ZA, καὶ 
τὸ Z4 ἄρα μέδον ἐστίν. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΕ 
παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΖΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ vo μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4H, ΗΒ ῥητόν ἐστιν, 
τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ μέσον, ἀσύμμετρα [ἄρα] 
ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB. 
ἴσον δέ [ἐστι] τὸ I'4 τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB, τῷ δὲ 
δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ ZA ἀσύμμετρον ἄρα 
[ἐστὶ] τὸ ΓΑ và Z4. ὡς δὲ τὸ ΓΑ πρὸς τὸ ZA, 
οὕτως ἐστὴν ἡ ΓΜ πρὸς τὴν MZ: ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΓΜ τῇ ΜΖ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι δηταί" 
αἱ ἄρα ΓΜ, ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. 

“έγω [δή], ὅτι καὶ τετάρτη. 

᾿Επεὶ γὰρ αἱ AH, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, 
ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΑΗ τῷ ἀπὸ τῆς HB. 
καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ 
τῆς ΗΒ ἴσον τὸ Κ4' ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΘ τῷ 


5 ΚΛ. ὡς δὲ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ K 4, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ 


πρὸς τὴν KM: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ ΚΜ 
μήκει. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ μέσον ἀνά- 
λογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH, HB, καί ἐστιν ἴσον τὸ 
μὲν ἀπὸ τῆς AH τῷ ΓΘ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ τῷ K A, 


1, τῷ) (alt.) «àv P. 2. οὖν] οὖν καί P. 8. τοῦ Ν 


σημείου v. 5. τῶν om. V. ὃ. t covr, ex τό m. 1 D. 
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quorum JI'E-— AB*, erit reliquum Z4 —24H»« HB 
[IL, 7]. iam ΖΜ in puncto N in duas partes aequales 
secetur, et per N utrique ΓΖ, M 4 parallela ducatur 
NA. 3aque Z5 Ξε NA4-— AH»« HB. eb quoniam 
2A4H»2«HB medium est οὐ 2 4H »« ΗΒ — Z A, etiam 
ZA medium est. et rectae rationali ZE adplicatum 
est latitudinem effieiens Z M. itaque ZM rationalis 
est et rectae ΓΖ, longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII]. et quoniam 4 H? -]- HB? rationale est, 2 4H»« HB 
autem medium, 4H? -- HB? et 2 4H»« ΗΒ incom- 
mensurabilia sunt. uerum I'4 — AH?-- HB? et 
Z4-—24H»« HB. quare I4, Z 4 incommensurabilia 
sunt. est aulem I'4:Z24 — ΓΜ: ΜΖ [VI, 1]. quare 
I'M, MZ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XI]. et utraque rationalis est. itaque I'M, MZ ra- 
tionales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
I'Z apotome est [prop. LXXIII]. 

Iam dico, eandem quartam esse. nam quoniam 
A H, HB potentia incommensurabiles sunt, etiam 4 H* 
et HB? incommensurabilia sunt. οὐ I'O — AH?*, 
K4-—-HB?. quare ΓΘ, K 4 incommensurabilia sunt. 
uerum ΓΘ: K414—TDK:KM [VI,1]. itaque ΓΑ, ΚΜ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. XI]. et 


7. ἐστί PB V, comp; Fb. 10. ἐστι PBV, comp. Fb. 11. 
ἄρα] om. P. 13. b. ἐστι] om. P. 14. v0] corr. ex 
τῷ m. 1 F. 16. ieu] om. P. ᾿ τό] in ras. m. 1 P. Supra 
I/A τῷ ras. est in V. IA| ZA P. ZA] IAP. 16. πρὸς 
τήν] τῇ P. ZM E. ἀσύμμετρος — 17. MZ] om. P. 20. 
ój| om. FVb, m. 2 B. 42. ἄρα] ἐστι V. — HB] corr. ex 
BH m. 9 V. 328. τό] corr. ex τῷ m. 1 F. 26. ΓΚ] KT' P. 

27. μήκει] mg. m. 2 V. 98. τό] (alt.) τῷ P V. 29. μέν] 
om. V. τῷ] τό P et V, corr. m. i.  zó| «à Ρ. τῷι τόν. 

Supra ΚΑ add, N m. 1 V. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. Xil. 2A. 
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τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AH, HB τῷ ΝΑ, τῶν ἄρα ΓΘ, K 4 
μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΝΑ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΓΘ 
πρὸς τὸ ΝΑ, οὕτως τὸ NA πρὸς τὸ ΚΑ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ N A4, οὕτως ἐστίν ἢ ΓΚ πρὸς τὴν 

5 NM, ὡς δὲ τὸ N A4 πρὸς τὸ K 4, οὕτως ἐστὶν ἡ NM 
πρὸς τὴν KM: ὡς ἄρα ἡ ΓΚ πρὸς τὴν ΜΝ, οὕτως 
ἐστὶν ἡ ΜΝ πρὸς τὴν ΚΜ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, 
KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ 
μέφει τοῦ ἀπὲ τῆς ΖΜ. ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι ἄνισοί 

10 εἰσιν α ΓΜ, ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΜΖ ἴσον παρὰ τὴν ΓΜ παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει 
τετραγώνῳ τὲ ὑπὸ τῶν ΓΚ, KM καὶ εἰς ἀσύμμετρα 
αὐτὴν διαιρεῖ, ἡ ἄρα ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν ὅλη ἡ ΓΜ σύμ- 

15 μετρος μήκει τῇ. ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΓΖ ἡ ἄρα ΓΖ 
ἀποτομή ἐστι τετάρτη. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ ἐλάσσονος καὶ τὰ ἑξῆς. 

ρα΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 

20 ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεῖ ἀποτομὴν πέμπτην. 

Ἔστω ἡ μετα ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 48. 
ῥητὴ δὲ ἡ D, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν DZ: 

26 λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστι πέμπτη. 
Ἔστω γὰρ τῇ 41Β προσαρμόξουσα ἡ BH' αἱ ἄρα 


1. ὑπό] corr. ex ἀπό V. τῶν] (alt) τῷ b. 8. N 4] 

. AN F. οὕτως — 4. NA] mg. m. 2 B. '8. KA] KA F. 
4. μέν] om. V. — éov(v| m. ἃ F. — 6. ὡς] καὶ ὡς b, mg. V. 
ἄρα — 7. τὴν KM) mg. N.— ὃ. τὴνλ (X) τὸ τ. *. NM P. 
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quoniam 4H»«HB inter 4 H?, HB? medium est pro- 
portionale [prop. XXI lemma], et 4H? —1I'9, HB? — K 4, 
AH? HB-—N A, inier ΓΘ, K A medium proportio- 
nale est NJ. itaque l'0: NAA — N4:K A. uerum 
I0:NA-——IK:NM, NA: KA— NM: KM [VI, 1]. 
itaque ΓΚ MN — MN:KM. quare ΓΚ». KM MN? 
[VI, 17] —£2M*. iam quoniam sunt duae rectae 
inaequales ΓΜ, MZ, et 1MZ? aequale rectae I'M 
adplicatum est I'K 2« KM figura quadrata deficiens et 
eam in partes incommensurabiles diuidit, I'M? excedit 
MZ? quadrato rectae sibi incommensurabilis [prop. 
XVIII]. et tota I'M rationali propositae ΓΖ com- 
mensurabilis est longitudine. itaque ΓΖ apotome est 
quarta [deff. tert. 4]. Ι 
Ergo quadratum minoris, et quae sequuntur. 


CI. 


Quadratum rectae cum rationali totum medium 
efficientis rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
apotomen quintam. 

Sit .4 B recta cum rationali totum medium efficiens, 
I4 autem rationalis, et quadrato 44 B* aequale rectae 
ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ 
apotomen quintam esse. 

nam BH rectae 4B congruens sil. itaque rectae 


10. καὶ ναὶ τῷ} τῷ δέ FV. τοῦ] m. 2 F. 12. τό] τῷ b. 14. 
συμμέτρου Pb et V, sed eorr. |— iens] om. V φ 15. μήκει] 
ἐστι Υ. 11. καὶ τὰ ,ἑξῆς] παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεῖ ἀποτομὴν τετάρτην Theon (BFV.b). 22. ἡ] (prius) 
om. V. 28. ῥητή — 4 ΒῚ mg. m. 1P. τῷ] 6 corr. P. 24. 
I4] JT F.  DPZ]ecorr. ex ΓΖ P. 26. ΓΖ] ZI" e corr. V, 
AI g, 26. ydQ] m. 2 F. 
SAN 
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AH, HB εὐϑεῖαι δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι 
τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων 
μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς 4Η ἴσον παρὰ τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΘ, 
δ τῷ δὲ ἀπὸ τῆς HB ἴσον τὸ Κ᾽ ὅλον ἄρα τὸ FA 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 4Η, ΗΒ. τὸ δὲ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Η, ΗΒ ἅμα μέσον ἐστίν' μέσον 
ἄφα ἐστὶ τὸ ΓΔΑ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΖ παράπειται 
πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ καὶ 
10 ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ ὅλον τὸ I'4 ἴσον ἐστὶ 
τοῖς ἀπὸ τῶν 4H, ΗΒ, ὧν τὸ ΓΕ ἴσον dot τῷ ἀπὸ 
τῆς 48, λοιπὸν ἄρα τὸ Z4 ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν AH, HB. τετμήσϑω οὖν ἡ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν, 
καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ Ν ὁποτέρᾳ τῶν ΓΖ, MA παραλ- 
15 ληλος ἡ NA ἕκάτερον ἄρα τῶν ΖΗ, NA ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν AH, H B. καὶ ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
HB ῥητόν ἐστι καί [ἐστιν] ἴσον τῷ Ζ.4, ῥητὸν ἄρα 
ἐστὶ τὸ Ζ,. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται 
πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ZM καὶ 
90 σύμμετρος τῇ ΓΖΩ͂ μήκει. καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν I'4 μέσον 
ἐστίν, τὸ δὲ Z.4 ῥητόν, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΔΑ. 
τῷ Z4. ὡς δὲ τὸ DI'A πρὸς τὸ ZA, οὕτως ἡ ΓΜ 
πρὸς τὴν MZ: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ τῇ ΜΖ 
μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί, αἵ ἄρα ΓΜ, ΜΖ 
φῦ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἀποτομὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΓΖ. 


— ——— 


— 


8. μέν] om. V. — 5. Post δέ ras. 2 litt. V. HB) mut. 
in 4B m. 2 F, in ras. V. I'4] 4 in ras, m. 1 P, corr. ex 
A B. 6. τὸ δέ — 1. ἀπὸ τῶν] τὰ δὲ ἀπὸ τῆς V. — 7. ἐστίν 
ἐστί PB, comp. FV; εἶναι V, supra scr. ἐστι m. 1. 8. y 
mut. in AI' m. 1 F. 9. ΓΜῚ ΓΗ φ. ῥητή] ῥη- om. g. 

11. ΓΕ] BA B. 18. οὖνλ ox, ῳ. 15. καὶ — N aupra 
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AH, HB potentia incommensurabiles sunt efficientes 
summam quadratorum mediam, duplum autem rectan- 
gulum rationale [prop. LXXVII]. 
el rectae If adplicetur I9 — AH?, 
KA-—HB*. itaque totum 


I Z N KM 


E 5S 0A I4-AH? -- HB*. 
OR unm AH? -- ΗΒ" medium esi; 


ilaque etiam I'4 medium est. et 
rationali ΓΖ adplicatum est latitudinem efficiens I'M. 
itaque I'M rationalis est et rectae I'7/ incommenau- 
rabilis [prop. XXII]. et quoniam ΓΔ -— AH? -4- H B*, 
quorum ΓΕ — 485, erit reliquum ZA — 24 H5 HB 
[II, 7]. iam ZM in N in duas partes aequales secetur, 
et per N utrique ΓΖ, M4 parallela dueatur Xj. 
quare ZE — NA4— 4H»«HB. et quoniam 2 4H»« HB 
rationale est, et 24 H»5« HB —Z 4, Z A rationale est. 
ei rationali EZ adplicatum est latitudinem efficiens 
ZM. itaque ΖΜ rationalis est et rectae ΓΖ, longi- 
tudine commensurabilis [prop. XX]. et quoniam I'4 
medium est, Ζ.4 autem rationale, I'4 et Z 4 incom- 
mensurabilia sunt. est autem 1'4:Z4 — ΓΜ: MZ 
[VI, 1]. quare I'M, MZ longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. XI]. et utraque rationalis est. itaque 
I'M, MZ ralionales sunt potentia tantum commen- 
surabiles. ergo ΓΖ apotome est [prop. LXXIII]. 


———— M M M M M € M —— M T ——— M 


ecr. m. 1 P. 17. ἐστιν} om. P. ZA] Z (uel. S) corr. 
19. ZM 


ex N V, item lin. 18. 8. EZ] e corr. m. 1 V. 
(alt.) ZH. 90. ἀσύμμετιος Β, Supra 7 ras. estin V. ΓΑ 
corr. ex ΓΖ b; DT'Z V, Z eras. ἐστίν] ἐστί PBF V, 


comp. b. 28. τὴν] τόν. ἐστίν} ied καί Vo. — 94. ΓΜ, 
MZ ἄρα V. 
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“έγω δή, ὅτι καὶ πέμπτη. 

Ὁμοίως γὰρ δείξομεν, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚΜ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς NM, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς ZM. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 

ὅ AH τῷ ἀπὸ τῆς HB, ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς AH 
τῷ ΓΘ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ τῷ ΚΑ, ἀσύμμετρον ἄρα 
vo ΓΘ τῷ Κι. ὡς δὲ τὸ ΓΘ προς τὸ ΚΑ, οὕτως ἡ 
ΓΚ πρὸς τὴν KM' ἀσύμμετρος ἄρα ἡ DK τῇ KM 
μήκει. ἐπεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ, MZ, 

10 καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΜ παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ καὶ εἰς 
ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ, ἡ ἄρα ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ... καί ἐστιν ἡ προσ- 
αρμόξουσα ἡ ΖΜ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Tt 

15 ἡ ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι πέμπτη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


οβ΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆς μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον 
ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεῖ ἀποτομὴν ἕκτην. 

20 Ἔστω 15 μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 48, 
ῥητὴ δὲ ἡ DI, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48 ἴσον παρὰ τὴν 
I4 παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν DZ 
λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστιν ἕκτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ BH: αἵ ἄρα 

o5 4H, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων μέδον καὶ 


—À 


1. δὴ] m.2F. 2. PK, KM FV. A4.éowu]om.Vg. 5. 
AH] (alt.) 4 e corr. F. 6. ΓΘῚ 0 in ras. m. 1 P. 8, τήν 
om. P. KM]TM?PetB in ras ἄρα ἐστίν Vg. ΚΜ 
ΖΕΙ͂ P et in ras. B. 59. εἶσι P, cox. τὰ 3. 3S. "L.MV MZ 
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Iam dico, eandem quintam esse. nam similiter 
demonstrabimus, esse ΓΚ »« K M — NM? —1ZM*. et 
quoniam 4H?, H B* incommensurabilia sunt, et 4H? 
— I'O, ΗΒ — KA, ΓΘ εὐ KA incommensurabilia 
sunt. est autem ΓΘ: K 4 — L'K: KM [VI, 1].. quare 
ΓΚ, KM longitudine incommensurabiles sunt (prop. 
XI]. iam quoniam sunt duae rectae inaequales I'M, 
MZ, et 12M? aequale rectae I'M adplicatum est 
spatium figura quadrata deficiens ei eam in partes 
incommensurabiles diuidit, I'M? excedit MZ? quadrato 
rectae sibi incommensurabilis (prop. XVIII]. et con- 
gruens ZM rationali propositae I'7/ commensura- 
bilis est. 

Ergo I'Z apotome est quinta [deff. tert. 5]; quod 
erat demonstrandum. 


CII. 


Quadratum rectae cum medio totum medium effi- 
cientis rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
apotomen sexiam. 

Sit 4B recta cum medio totum medium efficiens, 
ΓΖ autem rationalis, et quadrato 4 B? aequale rectae 
ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. dico, 
ΓΖ apotomen sextam essé. 

nam BH rectae 4B congruens sit. itaque 4H, 
HB potentia incommensurabiles sunt efficientes sum- 


P et V (Ὁ), sed corr. m. 1. 18. ἑαυτῇ μήκει V. 14, ΖΜ] 

P. 15. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. BF Vb. — In hac pag. 

"n sequenti multi loci euan. in F. 21. παρά] παρὰ ῥητήν V q. 

τήν] supra ser. m. 1 V. 2422. τήν] τη b. 24. &ouofovoa, 

supra scr. προσ m. 1, F. HB P. 26. Post HB ras. 5 
litt. V. Supra τὲ scr. μέν m. 1 b. 
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τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4H, HB μέσον καὶ ἀσύμμετρον vc 
ἀπὸ τῶν 4H, HB τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 4H, ΗΒ. παρα- 
βεβλήσϑω οὖν παρὰ τὴν ΓΖ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH 
ἴσον τὴ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΚ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 


5 ΒΗ τὸ ΚΔ’ ὅλον ἄρα τὸ ΓΔΑ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 


. 10 


15 


20 


AH, HB: μέσον ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ DA. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΓΖ παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΜ' 
ῤῥητη ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ xol ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. 
ἐπεὶ οὖν τὸ D'4 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB, 
ὧν τὸ ΓΕ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς AB, λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΑ͂ 
ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. καί ἐστι τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ μέσον" καὶ v0 Z4 ἄρα μέσον ἐστίν. 
καὶ παρα ῥητὴν τὴν ΖΕ παράκειται πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΖΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΜ xol ἀσύμμετρος τῇ 
ΓΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4H, ΗΒ ἀσύμμετρά 
ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, H B, καί ἐστι τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ I'4A, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
ΗΒ ἴσον τὸ ZA, ἀσύμμετρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ ΓΔ τῷ 
ZA. ὡς δὲ τὸ ΓΑ πρὸς τὸ ΖΑ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΜ 
πρὸς τὴν MZ: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἣ ΓΜ τῇ ΜΖ 
μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί. αἱ ΓΜ, MZ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΓΖ.. 

A£yo δή, ὅτι καὶ ἕκτη. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ZA ἴδον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
HB, τετμήσϑω δίχα ἡ ΖΜ κατὰ τὸ Ν, καὶ ἤχϑω διὰ 


τοῦ Ν τῇ ΓΖΩ παράλληλος ἡ ΝΞ" ἑκάτερον ἄρα τῶν 


1, μέσον] ῥητόν F. καῖ) καὶ ἔτι V, ἔτι δὲ BFb. ἀσύμ- 
μετρα ΒΕΥ͂Ρ. — vo] τό P. — 5. Post ΚΑ add. πλάτος ποιοῦν 
τὴν KM mg.m.2 V. 6. ἐστί] om. P. 8. dozís] ἐστὶ καί V. 

10. ἴσον ἐστί Vg. τῷ] τό q. 11. ἐστι] γένεται V. d 


B 0077. ex ó/ m. 2 P. 19. ἐστί PO W , eoxog. YV.. 16. τοῖς 
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Τ' 7 NKM mam quadratorum mediam et 
| | || 2 AH»«HB medium et 4H? --HB*, 
ὦ E Z4 2 4H »« HB incommensurabilia 
ΝΕ .—., prop. LXXVIIT]. iam rectae ΓΖ 
4 B  H  Aadplitetur I'O-.4H?* ]latitu- 
dinem efficiens ΓΚ et. K 4 — BH*?. itaque totum 
DIA4-—A4H*--HB*. quare etiam I'4 medium est. 
et rationali I'/ adplicatum est latitudinem efficiens 
I'M. itaque I'M rationalis est et rectae ΓΖ) longi- 
tudine incommensurabilis [prop. XXII]. iam quoniam 
IA4-AH?-F- ΗΒ", quorum ΓΕ — ΑΒ", erit reliquum 
Z4-2AH »« HB [lI 7T]. et 24 H»« HB medium 
esi. quare etiam Z4 medium est. et rationali ZE 
adplieatum est latitudinem efficiens ZM. quare ZM 
rationalis est et rectae ΓΖ longitudine incommensu- 
rabilis [prop. XXII]. et quoniam A4H*?-- HB? 
24H »« HB incommensurabilia sunt, et 
I'4-—24H?--HB,Z4-—2AH*»« HB, 
ΓΖ et Z.AA incommensurabilia sunt. est autem [VI, 1] 
I4:Z4-—IDIM:MZ. quare I'M, MZ longitudine 
incommensurabiles sunt [prop. XI]. et utraque ratio- 
nalis est, itaque I'M, MZ rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles. ergo ΓΖ apotome est [prop. 
LXXIII]. 
Iam dico, eandem sextam esse. nam quoniam est 
ZA4—2AH»« HB, recia ΖΜ in N in duas partes 
aequales secetur, et per AN rectae ΓΖ parallela du- 


τῷ V. ἀπὸ τῶν] om. P. 171. ΓΛ — 18. ἴσον τό] om. b. 
18. ἐστί] om. P. 19. co] (al.) om. P. ZA] corr. ex 

Z4? F. 20. τήν] om. P.  MZ]inras. V. | MZV eoe. 

ex ZM V. 21. ἄρα] om. V. — 929. εἰσιν. kexvv xv. Ὁ. 
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ΖΗ, NA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH, HB. καὶ ἐπεὶ. 
αἱ AH, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4H τῷ ἀπὸ τῆς HB. ἀλλὰ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς ΔΗ ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ 


5 τῆς ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ Κα4' ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 


ΓΘ τῷ KA. ὡς δὲ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ K A, οὕτως ἐστὶν 
ἡ ΓΚ πρὸς τὴν ΚΜ' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ 
τῇ ΚΜ. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν 4H, ΗΒ μέδον ἀνά- 
Aoyóv ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν 4Η, ΗΒ, καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ 


10 τῆς ΑΗ ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἴσον τὸ K A, 


15 


20 


τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, HB ἴσον τὸ NA, xal τῶν ἄρα 
ΓΘ, ΚΑ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ NA: ἔστιν ἄρα ὡς 
τὸ ΓΘ πρὸς τὸ N A4, οὕτως τὸ N.À4 πρὸς τὸ Καὶ 4. καὶ 
διὰ τὰ αὐτὰ ἡ ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός 
ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Γ4Ω͂ ἡ ΓΖ ἄρα ἀποτομή 
ἐστιν ἔχτη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


07. 

Ἢ τῇ ἀποτομῇ μήκει σύμμετρος ἀποτομή 
ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. 

Ἔστω ἀποτομὴ ἡ AB, καὶ τῇ 48 μήκει σύμμετρος 
ἔστω ἡ ΓΩ͂' λέγω, ὅτι καὶ ἡ Γ4 ἀποτομή ἐστι καὶ 
τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48. 

Ἐπεὶ γὰρ ἀποτομή ἐστιν ἡ 418, ἔστω αὐτῇ προσ- 


2. . εἰσὶ σύμμετροι b. — 4. τὸ ἀπὸ τῆς D'O P. — 5. ἐστί] 

om. V. 6. τῷ] corr. ex τό m. 2 P. 8. ἀπὸ τῶν] om. P; 
ὑπὸ τῶν supra Scr. « m. 1 b; ὑπὸ τῶν ins. m. 2 F. 11. ro 
δὲ ózó — NA] mg.m.2 V. τῷ] τό. AH]H ecorr. V. 
ἴσον ἐστί P. 12. NA] Nb. 18. ΝΑ] (prius) A4, supra 
add, N m. 2, F. 14. τὰ αὐτά] corr. ex ταῦτα V MZ] 
cor ex ZM V. 15. ἀσυμμέτρουλ corr. ex Guouuixqov m. 2 B. 
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catur N,3. itaque Z'5— NA τῷ AH»«HB. et quoniam 
AH, HB potentia incommensurabiles sunt, 4 ΗΣ et 
HB? incommensurabilia sunt. est autem ΓΘ-- 483, 
KA4-—HB?. quare ΓΘ, Κὶ 4 incommensurabilia sunt. 
est autem ΓΘ: K 4 — I'K: KM [VI, 1]. itaque I'K, 
KM incommensurabiles sunt [prop. XI]. et quoniam 
AH» HB medium est proportionale inter 44 H* et 
HB? [prop. XXI lemma], et ΓΘ — 4H? ΚΑ ΞΕ HB?, 
NA — AH »« HB, etiam N.4 medium est proportionale 
inter ΓΘ, K 4. itaque ΓΘ: N A — N44: K 4. et eadem 
de causa [cfr. p. 326, 9 sq.] I'M? excedit MZ? qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis [prop. XVIII]. et 
neutra earum rationali propositae I'7/ commensura- 
bilis est. ΄ 

Ergo ΓΖ apotome est sexta [deff. tert. 6]; quod 
erat demonstrandum.!) 


CIII. 


Recta apotomae longitudine commensurabilis apo- 
lome est et ordine eadem. 

Sit 4B apotome, et rectae 4B longitudine com- 
mensurabilis sit ΓΖ. dico, ΓΖ quoque apotomen esse 
ei ordine eandem ac 418. 

nam quoniam 4B apotome est, BE ei congruens 
- ῥ᾽ 


1) In B figura haec est deinde in mg. 


adiicitur uera addito ἐν ἄλλῳ. 


16. ΓΔ] 4 in ras.m. 1 Β 11. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, 
om. BF Y b. 21. σύμμετρος ἔστω μήκει BF b. "nim 
2 P. 24. προσαρμόξουσα ἔστω αὐτῇ N. αὐτὰ NN 


ὅ 


10 


1ὅ 


20 


25 
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αρμόξουσα ἡ BE* αἱ AE, EB ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. καὶ τῷ τῆς 4B πρὸς τὴν ΓΖ λόγῳ 
ὁ αὐτὸς γεγονέτω ὁ τῆς ΒΕ πρὸς τὴν 412" καὶ ὡς 
ὃν ἄρα προς ἕν, πάντα [ἐστὶ] πρὸς πάντα" ἔστιν ἄρα 
καὶ ὡς ὅλη ἡ AE πρὸς ὅλην τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 48 
πρὸς τὴν I'4. σύμμετρος δὲ ἡ AB τῇ Du μήκει. 
σύμμετρος ἄρα καὶ $ AE μὲν τῇ ΓΖ, ἡ δὲ BE τῇ 
4Z. καὶ αἱ AE, EB ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
ὑδτροι καὶ αἱ ΓΖ, Ζ4 ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι [ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. 

“έγω δή, ὅτι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48]. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς 5$ AE πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
B E πρὸς τὴν 4Ζ, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AE πρὸς 
τὴν EB, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸδ τὴν Ζ4. ἤτοι δὴ ἡ AE 
τῆς ΕΒ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ 17) 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. εἰ μὲν οὖν ἡ A E τῆς EB μεῖξον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΓΖ τῆς Z4 
μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ 
μὲν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4Ε τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, 
καὶ ἡ ΓΖ, εἰ δὲ ἡ BE, καὶ ἡ 4Z, εἰ δὲ οὐδετέρα 
τῶν AE, EB, καὶ οὐδετέρα τῶν ΓΖ, Ζ4. εἰ δὲ ἡ 
AE [τῆς EB] μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΓΖ τῆς Ζ4᾽ μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4Ε 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἡ ΓΖ, εἰ δὲ ἡ ΒΕ, καὶ 


1.7 BE] αὐτῇ ἡ EB φ. AE] om.g, AB. 8. 6] (prius) 
om. g. dZ] Z4 B. 4. ἐστέ om. P. ἔστιν ἄρα] om. 
Vg. ὅ. ὅλη ἄρα V. 1. Goa] ἄρα ἐστί φ (del. V). ᾿ καί] 
om. gp. μὲν AE V (post 4E hab. μέν ). ΒΕ δέ BFb. 

vj| supra scr. V m. 1. 8. 4Z] ZA BF. καὶ αἴ] καί 
εἰσιν αἴ V, af δὲ B. εἰσι om. V. 10. ἀποτομή --- 11. 
4B] om. P. 12. οὖν] γάρ Theon (BFVb). — AE] corr. ex 
E4 V. 18. τήν] om. B, m. 2 Y. LAY. Geom. V. 
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sil. itaque 4, EB rationales sunt potentia tantum 

4 B E commensurabile [prop LXXIII]. 
(OC UuL UL 4 fiat BE: 4dZ— AB:T'A4 [VI 12]. 
r 4 Z quare eliam ut unum ad unum, 
ita omnia ad omnia [V, 12]. itaque 4E: ΓΖ — 48Β: ΓΖ. 
uerum 4B, I'4 longitudine commensurabiles sunt. 
itaque etiam 4E, ΓΖ et BE, 4Z commensurabiles 
sunt [prop. XI]. uerum 4E, EB rationales sunt po- 
ientia tantum commensurabiles. itaque etiam ΓΖ, 
Z4 ralionales sunt potentia tantum commensurabiles 
[prop. XIII]. 

Iam quoniam est 4 E:I'Z-- ΒΕ: 22, permutando 
[V, 16] est 4E: EB—I'Z:ZZ. AE? igitur EB? ex- 
cedit quadrato rectae aut sibi commensurabilis aut 
incommensurabilis. iam si 4 E? excedit EB? quadrato 
rectae sibi commensurabilis, etiam I'Z? excedet Z f? 
quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. XIV]. et 
siue 4E rationali propositae longitudine commensu- 
rabilis est, etiam ΓΖ ei commensurabilis est [prop. 
XII], siue B E, etiam ZZ [id.], siue neutra rectarum 
A E, EB, etiam neutra rectarum ΓΖ, Ζ 4 [prop. XIII]. 
sin 4 E? excedit quadrato rectae sibi incommensura- 
bilis, etiam I'Z? excedet Z1? quadrato rectae sibi 
incommensurabilis [prop. XIV]. et siue 4E rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam ΓΖ 


14. δή] om. P, δέ BV. — 16. τῷ] corr. ex τοῦ m, 2P. 16. 
Ante εἶ ins. καί (?) m. 2 F. εἴ] e corr. V. 17. ἀσυμμέτρου 
B, corr. m. 2; &- supra add. m. 2 F. trc] vj» F. 18. 
ἀσυμμέτρου Β, et F, sed corr. 19. AE] 48 e corr. F. 20. 
ΓΖ) Zr—rF. 91. οὐδετέρα jj οὐθετέρα P. 22. τῆς EB] mg. m. 
1 P. δύναται] Supra add. ycs m. 9 Εἰ, δυνήσεται b. — ave- 
μέτρου P, corr. m. 1. — 98. τῆς corvv. ex «QN. 
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ἡ 4Z, εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν 4E, EB, οὐδετέρα τῶν 
ΓΖ, Z4. 

ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 
A4 B: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


6 oó. 
H τῇ μέσης ἀποτομῇ σύμμετρος μέσης ἀπο- 
τομή ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. 
Ἔστω μέσης ἀποτομὴ ἡ AB, καὶ τῇ AB μήκει 
σύμμετρος ἔστω ἡ lI λέγω, ὅτι καὶ ἡ ΓΖ μέσης 
10 ἀποτομή ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48. 

Ἐπεὶ γὰρ μέσης ἀποτομή ἐστιν ἡ 48, ἔστω αὐτῇ 
προσαρμόξουσα ἡ ΕΒ. αἱ AE, EB ἄρα μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι... καὶ γεγονέτω ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ZZ: σύμμετρος 
ἄρα [ἐστὶ] xal ἢ.4Ε τῇ ΓΖ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ 4Ζ. αἱ δὲ 
AE, EB μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" καὶ ai 
ΓΖ, Ζ4 ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
μέσης ἄρα ἀποτομή ἐστιν ἡ ΓΖ. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ τῇ τάξει ἐστὶν ἢ) αὐτὴ τῇ 48. 
20 Ἐπεὶ [γάρ] ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς την ΕΒ, οὕτως 

ἡ ΓΖ πρὸς την Z4 [ς|ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AE πρὸς τὴν 

EB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB, 


1 


Qx 


1. οὐδετέρα] (alt.) οὐδὲ οὐδετέρα B V b; οὐδέ m. 2 add. F, sed 

euan. 8. τῇ 4B|om.F. 4. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. Pb, om. B V. 

6. μέσῃ BFVb. μέση BV, et F, corr. m. 2. ἀποτομῆς b 

(c supra add. F m. 2). 7. ἐστιν͵ P. 8. μέση BFb, et V 

(c fuit add. m. 2, sed eras). μήκει] m. 2 B, om. FVb. 9. 

λέγω δή V. μέση B, et F supra add. c m. 2; in V add. c 

imn, 2, sed eras. 10. ict P. 11. μέση B. αὐτῇ] ἡ V, 
αὐτῇ ἡ Fb. 19. ἢ αὐτῇ *j NV. | AEA EA SY. s(s(v B. 
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ei commensurabilis est, siue B E, etiam Ζ 2 [prop. XII], 
siue neuira reclarum 4E, EB, neuira rectarum ΓΖ, 
Z4 [prop. XIII]. 

Ergo ΓΖ apotome est. [prop. LXXIII] et ordine 
eadem ac 48 [deff. tert. 1—6]; quod erat demon- 
strandum. 


CIV. 


Recta mediae apotomae commensurabilis mediae 
apotome est et ordine eadem. 
4. .Tr Sit 4B mediae apotome, οὐ rectae 48 
longitudine commensurabilis sit ΓΖ. dico, 
| etiam ΓΖ mediae apotomen esse et ordine 
eandem ac 48. 
E nam quoniam 4B mediae apotome est, 
si& EB ei congruens. itaque 4E, EB mediae 
^2 gunt potentia tantum commensurabiles [prop. 
LXXIV —LXXV]. et fiat VI, 12] 4B: ΓΖ — BE: ZZ. 
ilaque eliam 4E, ΓΖ et BE, 4Z commensurabiles 
sunt [V, 12; prop. XI]. uerum 4E, EB mediae sunt 
potentia tantum commensurabiles. itaque etiam ΓΖ 
Z.1 mediae sunt [prop. XXIII| potentia tantum com- 
mensurabiles [prop. XIIT. ergo ΓΖ mediae est apo- 
tome [prop. LXXIV —LXXV]. 
Iam dico, eam ordine quoque eandem esse ac 4B. 


14. οὕτως — 427] mg. m. 1P. ἢ] corr.exó m.2 V. 15. 


ἐστί] om. P, ἐστίν AE] AE μέν BFb. 16. καί — 17. 
σύμμετροι. mg. m. 2 B. 17. ΓΖ] Z ecorr. V. 18. μέση B. 
ἀποτομῆς " 19. λέγω] δεικτέον Theon (BF Vb). δή] 


corr. ex δὲ ὅτι m. 1 F; δέ V. ἐστίν] om. Theon (BF Vb). 
20. γάρ] om. P. οὕτως ἐστίν F. 21. viv | om. BEb. 
ἀλλ᾽ — p. 886, 2. Z 4] om. 


8860 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 24, ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπο 
τῆς 4Ε πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Ζ4 [καὶ ἐναλλὰξ ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ 
τῶν AE, ΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Zzf]. σύμμετρον 
δὲ τὸ ἀπὸ τῆς AE τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ' σύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z A. 
εἴτε οὖν ῥητόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AE, ΕΒ, δητὸν ἔσται 
10 καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4, εἴτε μέσον [ἐστὶ] τὸ ὑπὸ 
τῶν AE, EB, μέσον [ἐστὶ] καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z 4. 
Μέδης ἄρα ἀποτομή ἐστιν ἡ ΓΖ καὶ τῇ τάξει ἡ 

αὐτὴ τῇ 4B' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


σι 


. ρε΄. 
15 — 'H τῇ ἐλάσσονι σύμμετρος ἐλάασων ἐστίν. 
Ἔστω γὰρ ἐλάσσων ἡ 48 καὶ τῇ 48 σύμμετρος 
ἡ L4 λέγω, ὅτι καὶ ἡ ΓΖά ἐλάσσων ἑατίν. 
Γεγονέτω γὰρ τὰ αὐτά" καὶ ἐπεὶ αἱ 4Ε, ΕΒ δυ- 
νάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, καὶ αἱ ΓΖ, Ζ4 ἄρα δυνάμει 
20 εἰσὶν ἀσύμμετροι. ἐπεὶ ovv ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν 
ΕΒ, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Ζ4,, ἔατιν ἄρα καὶ ὡς τὸ 
ἀπὸ τῆς 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὲ τῆς Ζ4. συνϑέντι ἄρα ἐστὶν ὡς τὰ 
ἀπὸ τῶν 4Ε, EB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς EB, οὕτως τὰ 
25 ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 24 [καὶ ἐναλλάξ]. 


1. lZj(alt) ΖΙ F. 2. ὡς] om. p. 4. καί -- 6. Za] 

om. P. 6. τῶν] (at. om. b. 9. EB] B in ras. m. 1 P. 
ἔσται] ἐστι Theon (BF Vb). — 10. ἐστί] om. Ρ 11. ἐστί] 
om. P. 12. μέση BVb. 18. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. 
BFVb. 16. τῇ] corr. ἴῃ τῆς τὰ. ὃ F, τῆς b. ἐλάσσονι) é1ecaov 
F m. 1, ἐλάσσονος b, F m. 9. Dee à&. μῆλον V. 18. «col 
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quoniam est 4E: EB τὸ. ΓΖ:Ζ4 [V, 12; V, 16], erit 
etiam [prop. XXI lemma] 
AE! : AES EB — UZ i DZ ZA. 

uerum 4 E?, ΓΖ" commensurabilia sunt. itaque etiam 
AE »« EB, ΓΖ »« Z4 commensurabilia sunt [V, 16; 
prop. XI. siue igitur 4E-« EB rationale est, etiam 
DZ»Z4 raüonale est [def. 4]. siue 4E»2« EB me- 
dium est, etiam I'Z»« Zzl medium est [prop. XXIII 
coroll. |. 

Ergo ΓΖ apotome est et ordine eadem ac 48 
(prop. LXXIV —LXXV]; quod erat demonstrandum. 


CV. 


Recta minori commensurabilis minor est. 

Sit enim 4B minor οὐ rectae 4B commensurabilis 
ΓΖ. dico, etiam Γ΄] minorem esse. 
A4 .r nam fiant eadem. et quoniam A4 E, EB po- 
tentia sunt incommensurabiles [prop. LXXVI], 
etiam ΓΖ, Zz1 potentia incommensurabiles 
sunt [prop. XIII]. iam quoniam est 4E:EB 
g|^ —IZ:Z4 [V, 12; V, 16], erit etiam 
AE?: EB! -- ΓΖ5:2 zf*[VI, 20 coroll.]. itaque 
etiam componendo [V, 18] est 
AE! - EB! EP — TZ? -- 245:243. 


I——À 
o 


om. Theon (BFVb). 17. Γ 4] (prius) I'e corr. m. 1 F. 

ἐστί PBV., comp. Fb. 18. αὐτὰ τοῖς πρότερον V. 19. 
ΓΖ] Ζ e corr. m. 1 b. 20. τή»] om. ΒΡ. 21. τήν] m. 9 F. 

28. Z4] 4Z B. ἐστίν] supra scr. m. 1 V. τά] corr. ex - 
τό m. 1 24. τῶν] τῆς P. οὕτω Bb. X26. Z4] (prius) 
supra scr. m. 2 F (Z incertum est) καὶ ἐναλλάξ] om. 
Dein del. ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ζ4, οὕτως τὰ 
ἀπὸ τῶν AE, EB πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΤΊ, 11Δ΄Ά)͵. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. τῷ. "x 
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σύμμετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BE τῷ ἀπο τῆς 4Z: 
σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
A E, EB τετραγώνων τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
ΓΖ, Z4 τετραγώνων. ῥητὸν δέ ἐστι τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, EB τετραγώνων" ῥητὸν ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΖΩ 
τετραγώνων. πάλιν. ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AE 
πρὸς τὸ ὑπο τῶν AE, EB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ 
πρὸρ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4, σύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
10 4E τετράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ τετραγώνῳ, σύμ- 
μετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4E, EB τῷ ὑπὸ τῶν 
ΓΖ, Z4. μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB' μέσον 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4 αἱ ΓΖ, Z4 ἄρα Óv- 
νάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον 
16 ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ox αὐτῶν 
μέσον. 
Ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ Df ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


σι 


, 


95. | 
Ἢ τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον ro ὕλον ποιούσῃ 
20 σύμμετρος μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν. ᾿ 
Ἔστω μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ AB 
xal τῇ 4B σύμμετρος ἡ Dzf! λέγω, ὅτι καὶ ἡ I4 
μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 
26 Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ BE' a( AE, 
ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, EB τετραγώνων 


1. ἐστιν P. τό] corr. ex τῷ m. 1 F, ex τά (?) V. 41) 
Z4 P. 8. τετράγωνον Pb et somp. ins. m. 1 V. ^4. L'A, 
“2 b. 5. ῥηταί F, sed corr. Ὁ. ἐστίλ εἰεί V. 7. τό] 
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uerum ΒΕ“, 425 commensurabilia sunt. itaque etiam 
AE? -- EB? et ΓΖ" - 2413 commensurabilia sunt 
[V, 16; prop. XI]. uerum AE? -- EB? rationale est 
[prop. LXXVI]. itaque etiam I'Z? -- Zzf* rationale 
est [def. 4]. rursus quoniam est 
AE* : ΜῈ »« EB— IZ : UZ»« ZA 

[prop. XXI lemma], et 4 E?, ΓΖ" commensurabilia sunt, 
eam A4E»« EB, I'Z»« Z4 commensurabilia sunt. 
AE EB auiem medium est [prop. LXXVI]. quare 
etiam ΓΖ »« Zzf medium est [prop. XXIII coroll.]. 
itaque ΓΖ, Zzf potentia incommensurabiles sunt effi- 
cientes summam quadratorum rationalem, rectangulum 
autem medium. 

Ergo I'4/ minor est [prop. LXXVI]; quod erat . 
demonsirgndum. 


CVI. 


Recta rectae cum rationali totum medium efficienti 
commensurabilis recta est cum rationali totum medium 
efficiens. 

Sit 4B recta cum rationali totum medium efficiens 
et reciae 4B commensurabilis ΓΖ. dico, etiam ΓΖ 
rectam esse cum rationali totum medium efficientem. 

nam BE rectae 44 B congruens sit. itaque 4 E, EB 
potentia incommensurabiles sunt efficientes 4E? -- EB? 


om. V. 9. Post Z4 add. xoi ἐναλλάξ BFb. 18. ἄρα ἐστὶ 
καί BF b. Z4] (alt. Z in ras. m. 1 B. 17. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι  οορ. P, om. BFb. De additamento in VN α. app. 
nr. 24. 19. ποιούσῃ μῆκος F. 20. Ante μετά add. καὶ 
αὐτή ΒΕ, m. 2 Υ. ποιοῦσα τὸ ὅλον Ὁ. 22. ποιοῦσα τὸ 
ὅλον V. 234. τὸ ὅλον μέσον b. 26. BE E ὦ τ λν. 


QR 
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μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ’ αὐτῶν ῥητόν. καὶ τὰ αὐτὰ κατε- 
σκευάσϑω. ὁμοίως δὴ δείξομεν τοῖς πρότερον, ὅτι αἵ 
ΓΖ, Z4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ ταῖς 4Ε, EB, καὶ 
σύμμετρόν ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, 
EB τετραγώνων τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, 
Z4 τετραγώνων, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ 
τῶν ΓΖ, Z4: ὥστε καὶ αἱ ΓΖ, Ζ4 δυνάμει εἰσὶν 
ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 


τῶν ΓΖ, Z4 τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 


10 


15 


20 


2b 


ῥητόν. 
Ἢ I4 ἄρα μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ot. 

Ἡ τῇ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ 
σύμμετρος καὶ αὐτὴ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 48, 
καὶ τῇ AB ἔστω σύμμετρος ἡ D: λέγω, ὅτι καὶ ἡ 
I4 μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

᾿ Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ BE, καὶ τὰ 
αὐτὰ κατεσχευάσϑω' αἵ AE, EB ἄρα δυνάμει εἰσὶν 
ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τὲ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον 
καὶ ἔτι ἀσύμμετρον το συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν 
τετραγώνων τῷ ὑπ᾽ αὐτῶν. καί εἰσιν, ὡς ἐδείχϑη, 
αἴ AE, ΕΒ σύμμετροι ταῖς ΓΖ, Z4, καὶ τὸ συγκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπὲ τῶν AE, ΕΒ τετραγώνων τῷ συγ- 


8. τῷ] e corr. V. εἰσίν B. ἀ. τὸ] τὸ μέν Bb, μέν 
supra Scr. m. 2 F. 6. τῶν ΓΖ --- 6. EB] mg. m. 2 B (τῶν 
4E, EB eliam in textu sunt ἃ m. Y. ὃ. δ᾽ WS. 12. ὅπερ 
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A .D medium, A4E»« EB autem rationale [prop. 
LXXVII]. et eadem comparentur. similiter 
igitur atque' antea [p. 336, 20 sq.] demon- 

| sirabimus, esse I'Z:Z44-— 4E: EB, et 

-E |4 AE?-LEB?, ΓΖ, - Z4? ac AEX« EB, UZ»« Z4 
commensurabilia esse. quare etiam ΓΖ, Z 4 

^2 potentia incommensurabiles sunt efficientes 
DZ*--Z27? medium, ΓΖ »« ZZ autem rationale. 

Ergo Γ4 recta est cum rationali totum medium 
efficiens [prop. LXXVII]; quod erat demonstrandum. 


CVII. 


Recta rectae cum medio totum medium efficienti 
commensurabilis et ipsa recta cum medio totum me- 
dium efficiens est. 

Sit 4B recta cum medio totum medium efficiens, 
et rectae 4B commensurabilis sit ΓΖ. dico, etiam 
ΓΖ rectam esse cum medio totum medium efficientem. 
-A QD nam BE rectae 4B congruens sit, ei 
eadem comparentur. itaque 4E, EB potentia 
incommensurabiles sunt efficientes summam 

B quadratorum mediam et rectangulum medium 

| 4 praetereaque summam quadratorum rectangulo 
. incommensurabilem [prop. LXXVIII]. sunt 

.Z gutem, ut demonstratum est [p. 334, 14 sq.], 

A E, EB rectis ΓΖ, Zzl commensurabiles, et 

AE? -- ΕΒ", ΓΖ: -ἰ 245 ac AE» EB, ΓΖ»«ΖΖΩ͂ 


E 


ἔδει δεῖξαι} comp. P, om. BFb. De V u. app. nr. 26. 14. 
ποιούσῃ μήκει EF. 18. ἔστω] om. ΒΕ Ὁ. 91. ἄφςαϊι τ 9. 
euan, P, 886, αὐτόν E. 


10 


15 


20 


ῥητόν») bis b. 28. παράκεινται BY. 
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κειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4, τὸ δὲ ὗπο τῶν 
AE, EB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4: καὶ αἱ ΓΖ, ZA ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν [τετραγώνων] τῷ ὑπ᾽ αὐτῶν. 

'H ΓΖ ἄρα μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


θη. 

Az ῥητοῦ μέσου ἀφαιρουμένου ἡ τὸ λοιπὸν 
χωρίον δυναμένη μία δύο ἀλόγων γίνεται ἤτοι 
ἀποτομὴ ἢ ἐλάσσων. 

πὸ γὰρ ῥητοῦ τοῦ ΒΓ μέσον ἀφῃρήσϑω τὸ B 
λέγω, ὅτι ἡ τὸ λοιπὸν δυναμένη τὸ ED μία δύο 
ἀλόγων γίνεται ἦτοι ἀποτομὴ 7 ἐλάσσων. 

Ἐκχκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ ΖΗ, καὶ τῷ μὲν ΒΓ ἴσον 
παρὰ τὴν ΖΗ παραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον παραλληλό- 
γραμμον τὸ ΗΘ, τῷ δὲ 48 ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ HK: 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΓ ἴσον ἐστὶ τῷ 4Θ. ἐπεὶ οὖν ῥητὸν 
μέν ἐστι τὸ ΒΓ, μέσον δὲ τὸ BA, ἴσον δὲ τὸ μὲν ΒΓ 
τῷ ΗΘ, τὸ δὲ Β4 τῷ ΗΚ, ῥητὸν μὲν ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΗΘ, μέσον δὲ τὸ HK. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ZH 
παράκειται' ῥητὴ μὲν ἄρα ἡ ΖΘ καὶ σύμμετρος τῇ 


1. τὸ δέ — 2. καί mg. m. 2 F. 8. ve] om. P. 6. τε- 
τραγώνων] om. P. 8. ὅπερ ἔδει δεῖξαι comp. P, om. ΒΕ. 
10. Post ῥητοῦ del. καί F. 11. γίγνεται BF b. 12. ἐλάτ- 
vov PVb. 18. BI] in ras. V. 14. λοιπὸν χωρίον n 
τὸ ΕΓ δυναμένη ΒΕ. 15. λόγων F, corr. m. 2. 
γνεται BF b. ἐλάττων B. — 17. Post πάραβε λήσϑω del. Là 
HB m. 1 P, ras. 4 litt, V. 18. 4B] e corr. B4 P 19. 
ΕΓ] ΓΕ B. A0| 94 V. 20. uév| ras] om b. 21. 
e» Ws. 
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commensurabilia. quare etiam ΓΖ, ZZ potentia in- 
commensurabiles sunt efficientes summam quadratorum 
mediam et rectangulum medium praetereaque summam 
quadratorum rectangulo incommensurabilem. 

Ergo ΓΖ recta est cum. medio totum medium ef- 
ficiens [prop. LXXVIII]; quod erat demonstrandum. 


CVIII. 

Spatio medio a rationali ablato recta reliquo spatio 
aequalis quadrata alterutra rectarum irrationalium est 
aut apotome aut minor. 

nam a spatio ralionali BI' medium auferatur B 4. 
dico, rectam reliquo EI' aequalem quadratam alter- 
utram rectarum irrationalium esse aut apotomen aut 
minorem. | 

ponatur enim rationalis Z H, et spatio BI' aequale 
rectae ZH adplicetur rectangulum H6, spatio autem 
4 B aequale auferatur H K. itaque reliquum ET'— 40. 
iam quoniam BI'ra- 


4 BB tionale est, B // autem 
medium, et BI'— H0, 
BA — HK, ΗΘ raiio- 
nale est, ΗΚ autem 
y ᾿ medium. et rationali 


ZH adplicata sunt. 
itaque Z6 rationalis 
est et rectae ZH lon- 
gitudine commensura- 
bilis [prop. XX], ΖΚ autem rationalis et rectae ZH 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. quare 
ΖΘ, ΖΚ longitudine ineomwensoxeNWes ws NSRtSS- 


1 
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ΖΗ μήκει, ῥητὴ δὲ ἡ ΖΚ καὶ ἀσύμμετρορ τῇ ΖΗ 
μήκει" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZO τῇ ΖΚ μήκει. αἵ 
ΖΘ, ΖΚ ἄρα ῥηταί εἰσε δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ΚΘ, προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ 

5 KZ. ἤτοι δὴ ἡ ΘΖ τῆς. ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἢ οὔ. 

ΖΔυνάσϑω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου. καί ἐστιν 
ὅλη 7 ΘΖ | σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ZH 
ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐστὶν ἡ ΚΘ. τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆς 

10 καὶ ἀποτομῆς πρώτης περιεχόμενον ἡ δυναμένη ἀπο- 
τομή ἐστιν. ἡ ἄρα τὸ 4 Θ, τουτέστι vo EI, δυναμένη 
ἀποτομή ἐστιν. 

Ei δὲ ἢ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ, καί ἐστιν ὅλη ἡ ΖΘ σύμμετρος τῇ ἐκ- 

15 κειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ZH, ἀποτομὴ τετάρτη ἐστὶν ἢ 
ΚΘ. τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς νετάρτης περι- 
ἐχόμενον ἡ δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

o9". 

'"4zó μέσου ῥητοῦ ἀφαιρουμένου ἄλλαι Odo 

20 ἄλογοι γένονται ἤτοι μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἢ 
μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 


"nó γὰρ μέσου τοῦ ΒΓ ῥητὸν ἀφῃρήσϑω τὸ BA. 
λέγω, ὅτι ἡ τὸ λοιπὸν τὸ ΕΓ δυναμένη μία δύο ἀλόγων 


1. ZH] (prius) HZ F. 2. Post μήκει (alt.) add. «of 
εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί Ὁ. 8. 2Θ] ΘΖ ΒΕ. εἰσιν P. 4. 
δέ] δ᾽ P. ὅ. ΖΚ φ. δή) P, P, δέ BFb, et supra scr. m. 2 V. 

ez| Z6 b. 6. ἀσυμμ τρου P. ἢ οὔ] ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου BFb. ἦ —T7. συμμέτρου] mg. m. 1 P. 7. τῷ 
corr. ex τό m. 1 b, m. rec. P. ἀσυμμέτρου P. 8. ΘΖ 
corr. ex ZO V, Ze F. ar δέ BFb. 10. περιεχόμενον 
om. BF b. 11. 7] ins. m. 1 B. το} (prius) ins. m. 2 

13. OZ] in ras. Ὁ, ZO y. τῆςλ τὴν V. συμνέτοου V, eqrt. 
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XIII]. itaque ΖΘ, ΖΚ rationales sunt potentia tantum. 
commensurabiles. quare ΚΘ  apotome est [prop. 
LXXIII], KZ autem ei congruens. iam 92? excedit 
ZK? quadrato rectae aut, commensurabilis aut incom- 
mensurabilis. 

Prius excedat quadrato commensurabilis. et tota 
ΘΖ raiionali propositae ZH longitudine commensu- 
rabilis est. quare ΚΘ apotome est prima [deff, tert. 1]. 
recía autem spatio comprehenso recta rationali et 
apolome prima aequalis quadrata apotome est [prop. 
XCI]. ergo recta spatio 40, hoc est EI', aequalis 
. quadrata apotome est. . 

sin 6Z? excedit ZK? quadrato rectae sibi incom- 
mensurabilis, et tota ΖΘ rationali propositae ZH 
longitudine commensurabilis esti, K 6 apotome est 
quarta [deff, tert. 4]. recta autem spatio comprehenso 
recta rationali et apotome quarta aequalis quadrata 
minor est [prop. XCIV]; quod erat demonstrandum. 


CIX. 


Spatio rationali a medio ablato aliae duae rectae 
irralionales oriuntur aut mediae apotome prima aut 
recta cum rationali totum medium efficiens. 

À medio enim BI' rationale auferatur Bf. dico, 
rectam spatio reliquo EI' aequalem quadratam alter- 
utram rectarum irrationalium esse aut mediae apotomen 
m.2. 14. ΘΖ ΒΕ. 1. ΖΗ] corr ex ZO m. 1 F.  dzo- 
τομὴ ἄρα BFb. 16. δέ B. 17. Post ἐστίν add. ἡ ἄρα τὸ 
(om. b) 46, τουτέστι τὸ ET', δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν BF, mg. 
m. 1 b. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. ΒΕ. 19. Post 
ἀπό add. τοῦ b, m. 2 F. — 920. γίγνονται B. μέση B. 92. 


ἀπό] corr. ex ὑπό V. ἀπό — B4| bis b. 28. «(X Sx. S. 
λόγων b. 
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. γίνεται ἤτοι μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἢ μετὰ ῥητοῦ μέσον 


10 


15 


20 


τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

᾿Ἐκκείδσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ ZH, καὶ παραβεβλήσϑω 
ὁμοίως τὰ χωρία. ἔστι δὴ ἀκολούϑως ῥητὴ μὲν ἡ ΖΘ 
καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΖΗ μήκει, ῥητὴ δὲ ἡ ΚΖ καὶ σύμ- 
μέτρος τῇ ΖΗ μήκει" αἱ ΖΘ, ΖΚ ἄρα ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνὸν σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ, 
προσαρμόξουσα δὲ ταύτῃ ἡ ΖΚ. ἤτοι δὴ ἡ ΘΖ τῆς 
ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 

Εἰ μὲν οὖν ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ, καί ἐστιν ἡ προσαρμόξουσα ἡ ΖΚ 
σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ, ἀποτομὴ 
δευτέρα ἐστὶν ἡ ΚΘ. ῥητὴ δὲ ἡ ZH: ὥστε ἡ τὸ 4Θ, 
τουτέστι τὸ EI, δυναμένη μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἐστίν. 

Ei δὲ ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου, καί ἐστιν ἡ προσαρμόξουσα ἡ ΖΚ σύμμετρος 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ, ἀποτομὴ πέμπτη ἐστὶν 
ἡ ΚΘ' ὥστε ἡ τὸ EI' δυναμένη μετὰ ῥητοῦ μέσον 
τὸ ὅλον ποιοῦσα ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


QU. 
"Amó μέσου μέσου ἀφαιρουμένου ἀσυμμέ- 


1. γίγνεται Bb. μέση Bb. 4, ἔστιν Ῥ. δή corr. 

ex δέ m.2 B, δέ Fb. ὅ. xo/] om. gp. ΖΗ] ΖΙ Ὁ. ZKB. 
6 ZO] ΘΖ P. εἰσιν P. 8. αὐτῇ BFb. δή] δέ BV. 
ΘΖ] in ras. m. 1 b. 10. συμμέτρου V, corr. m. 1. 11. 
ΘΖ] Ze v. 14. Post ZH add. τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς δευτέρας ἡ δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι πρώτη Ὁ, F 
mg. m. 2. 15. τουτέστιν P. μέση BF. ἐστι πρώτη V. 
16. ΘΖ] inras. V, ZO P. 171. καί] ἑαυτῇ, καί BFb. 18. 
μήκει om. b. 19. ΚΘ] ΘΚ F. Post EI' del. χωρίον 
m. 1 P. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFb. 22. 


b/70"J (alt.) supra scr. m. 1 P, μέσον woytà wot. m. ἃ V. 
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primam aut rectam cum rationali totum medium effi- 
cientem. 

ponatur enim rationalis ZH, et spatia similiter 
adplicentur. itaque eodem modo [p. 342, 19 sq.] se- 
B E z x e quitur, ZO rationalem esse 


et rectae ZH longitudine in- 
commensurabilem, K Z autem 
rationalem et rectae Z H lon- 
] gitudine  commensurabilem. 


itaque ΖΘ, ΖΚ rationales 
sunt potentia tantum com- 
μὯ ππ mensurabils [prop. XIII]. 
ergo ΚΘ apotome est [prop. 
LXXIII], ei autem congruens 
ΖΚ. iam 02? excedit ΖΚ" quadrato rectae aut sibi 
commensurabilis aut incommensurabilis. 
iam si 8 Z? excedit Z K? quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, et congruens ΖΚ rationali propositae 
ZH longitudine commensurabilis est, K 6 apotome est 
secunda [deff. tert. 2]. ZH autem rationalis est. quare 
recta spatio 46, hoc est ET', aequalis quadrata mediae 
apotome est prima [prop. XCII). sin 8Z? excedit Z Κ᾽ 
quadrato rectae incommensurabilis, e& congruens ZK 
rationali propositae ZH longitudine commensurabilis 
est, ΚΘ apotome est quinta [deff. tert. 5]. quare recta 
spatio EI' aequalis quadrata recta est cum rationali 
totum medium effieiens [prop. XCV]; quod erat de- 
monstrandum, 


Ox. 


Spatio medio a medio ablato toti incommensurabili 
reliquae duae irrationales oriumor exX waeSwem WR 


σι 
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τρου τῷ ὕλῳ αἱ λοιπαὶ δύο ἄλογοι γένονται 
ἤτοι μέσης ἀποτομὴ δευτέρα ἢ μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὕλον ποιοῦσα. 

ἀφῃρήσθω γὰρ ὡς ἐπὶ τῶν προκειμένων κατα- 
γραφῶν ἀπὸ μέσου τοῦ ΒΓ μέσον τὸ Β4 ἀσύμμετρον 
τῷ 01m" λέγω, ὅτι ἣ τὸ ΕΓ δυναμένη μία ἐστὶ δύο 
ἀλόγων ἤτοι μέσης ἀποτομὴ δευτέρα ἢ μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

Ἐπεὶ γὰρ μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν ΒΓ, BA, καὶ 
ἀσύμμετρον τὸ ΒΓ τῷ ΒΩ, ἔσται ἀκολούϑως ῥητὴ 
ἑκατέρα τῶν ΖΘ, ΖΚ xal ἀσύμμετρος τῇ ΖΗ μήκει. 
καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ΒΓ τῷ B, τουτέστι τὸ 
ΗΘ τῷ ΗΚ, ἀσύμμετρος καὶ ἡ ΘΖ τῇ ΖΚ' αἱ ΖΘ, 
ZK ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἀπο- 
τομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ [προσαρμόξουσα δὲ 5 ZK. Qvo. 
δὴ ἡ ΖΘ τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ]. 

Εἰ μὲν δὴ ἡ ZO τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ οὐθετέρα τῶν ZO, ZK σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ, ἀποτομὴ 
τρίτη ἐστὶν 3] KO. ῥητὴ δὲ ἡ ΚΑ, τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆς 
καὶ ἀποτομῆς τρίτης περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἄλογόν 
ἐστιν, καὶ 9 δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν, καλεῖται δὲ 


1. γίγνονται B. — 2. μέση Bb.  ὅ. B1] B ecorr. V. 6. 
ἐστίν B. 7. μέση Bb. μετα] μετὰ τοῦ P. 19. ἐστιν P. 
Deinde add. ὑπόκειται P, et V, sed del. 18, καί] ἐστι καί b, 
ἐστιν καί B. αἴ] xol ἡ b. Z6] ez rv. 14. ZK 
06K P. 15. ἐστίν] om. Bb. προσαρμόξουσα — 17. ἑαυτῇ 
om. P, mg. V. 16. δή] δέ BV. 18. δὴ) οὖν BFb. Ζ2Θ 
ΘΖ ΒΚ.  ZK] Z postea ins. V. 19. οὐδετέρα V. τῶν 
corr. ex τῷ m. 2 V. Z0] ΘΖ ΒΡ etin ras. V. — 20. ἐστι 
om. Fb. 21. KA] corr. ex ΚΑ m. 2 F. ὃ δέ BF. 23. 

ἐστε PBV, comp. Fb; item &X. 
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tome secunda aut recía cum medio totum medium 
efficiens. 
Auferatur enim ut in figuris iam propositis [p. 341] 
a medio BI'spatium medium B^ toti incommensu- 
rabile. dico, rectam spatio EI' aequalem quadratam 
alterutrám esse rectarum irrationalium aut mediae 
apotomen secundam aut rectam cum medio totum 
medium efficientem. 
nam quoniam uirumque BI, BA medium est, et 
BI, B4 incommensurabilia!), similiter concludemus 
[p. 942, 19 sq.], utramque ΖΘ, ZK rationalem esse 
et rectae ZH longitudine incommensurabilem [prop. 
XXII]. et quoniam BI, B4, hoc est ΗΘ, HK, in- 
commensurabilia sunt, etiam ΘΖ, Z K incommensura- 
biles sunt [VI, 1; prop. XI]. itaque ZO, ZK ratio- 
nales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
KO apotome est [prop. LXXIII]. 
iam si ΖΘ“ excedit Z K* quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, el neutra rectarum ΖΘ, ZK rationali 
Z Kk e Propostae ZH longitudine 
commensurabilis est, K 9 apo- 
lome est tertia [deff. tert. 3]. 


uerum Κὶ rationalis est, 
rectangulum autem recta ra- 
tionali et apotome tertia 
comprehensum irrationale est, 


4 ΤῊ 4 et recta ei aequalis quadrata 
irrationalis est, uocatur autem mediae apotome se- 


1) Cum uerba καὶ ἀσύμμετρον τὸ BI' τῷ B4 lin. 9—10 
nihil faciant 4d demonstrandum id, quod sequitur, non immerito 
ab Augusto omittuntur. Gregorius omisit ἔσται lin. 10 — τῷ 
B.4 lin. 12 
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μέσης ἀποτομὴ δευτέρα' ὥστε ἡ τὸ 46, τουτέστι τὸ 
ΕΓ, δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Εἰ δὲ ἡ ZO τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ [μήκει], καὶ οὐθετέρα τῶν ΘΖ, ΖΚ 
σύμμετρός ἐστι τῇ ZH μήκει, ἀποτομὴ ἕκτη ἐάτὶν ἡ 
ΚΘ. τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς ἕκτης ἢ δυνα- 
μένη ἐστὶ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. ἡ τὸ 
4 ἄρα, τουτέστι τὸ EI, δυναμένη μετὰ μέδου μέσον 
τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Qux. 

'H ἀποτομὴ οὐκ ἔστιν ἡ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο 
ὀνομάτων.  . 

Ἔστω ἀποτομὴ ἡ 48᾿ λέγω, ὅτι ἡ 48 οὐκ ἔστιν 
ἡ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Ei γὰρ δυνατόν, ἔστω" καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ ΖΓ, 
καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4B ἴσον παρὰ τὴν I'4 παραβεβλήσϑω 
ὀρθογώνιον τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν 4Ε. . ἐπεὶ 
οὖν ἀποτομή ἐστιν ἡ AB, ἀποτομὴ πρώτη ἐστὶν ἡ 4 E. 
ἔστω αὐτῇ προσαρμόξουσα ἡ EZ: αἱ 4Z, ΖΕ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 7 4Ζ τῆς 
ΖΕ μεῖ ἴξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἢ 
22 σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ uL T. 
πάλιν, ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 48, ἐκ δύο ἄρα 


1, ἀποτομὴ μέση B. ὥσπερ FV. τό] οἵω. Ὁ.  rovz- 
ἐστιν Β. τό] ἡ τὸ Bb. 2. μέση B. ἐστὶν ἀποτομή Fb. 
8. ZO] ΘΖ Bb οὗ inras. V. συμμέτρου V, corr. m. i. 4. 
μήκει] om. PV. οὐδετέρα FV. ὅ. ἐστι) om. ΒΌφ. 6. 
δὲ Bb. , 7. ἐστι] ἐστιν ἡ ΒΕΡ. ἡ] ὥστε ἡ BFb, et e corr. V. 
8. ἄρα del. V, om. BFb. τουτέστιν PB. "Ante τό add. 
ἡ τὰ. ὃ ἡ μετά F. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. r om. B. 
11. τῇ] supra scr. m. 1 b. 18. ἡ 48] (alt.) om. g. — 15. 
4Γ in ras. m. 1 P. 16. ῥητὴν τήν BFb. In sequentibus 
mnlia renouata et euan. in F. 18. ἄρα πρώτη Ὁ. 19. αὐτῇ] 


eórj ἡ b. 21. ἀσυμμέτρου B, Βοὰ ἀ- exex. 3. Gul om 
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eunda [prop. XCIII] ergo recta spatio 46, hoc est 
EI, aequalis quadrata mediae apotome est secunda. 
sin Z&? excedit ΖΚ" quadrato rectae sibi incom- 
mensurabilis, et neutra rectarum ΘΖ, ΖΚ rectae ZH 
commensurabilis est longitudine, Καθ sexta est apotome . 
[deff. tert. 6]. recta autem spatio comprehenso recta 
rationali et apotome sexta aequalis quadrata recta 
es& cum medio totum medium efficiens [prop. XCVI]. 
ergo recta spatio 46, hoc est EI aequalis quadrata 
recta est cum medio totum medium efficiens; quod erat 
demonstrandum. 
CXI. 
Apotome eadem non est ac recta ex duobus no- 
minibus. 
Sit 4B apotome. dico, 4B eandem non esse ac 
rectam ex duobus nominibus. | 
nam, si fieri potest, sit. et ponatur rationalis ΖΓ 
οὐ quadrato 4B? aequale rectae ΓΖ adplicetur rect- 
angulum ΓΕ latitudinem efficiens 4 E. quoniam igitur 
yl 8 4118 apoiome est, 4 E apotome 
HE. est prima [prop. XCVII]. sit 
4 —1 —72 EZ ei congruens. itaque 4, 
ΖΕ rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles, et 4/Z? 
excedit Z E? quadrato rectae sibi 
commensurabilis, et 7Z rationali 
propositae Ζ Γ' longitudine com- 
mensurabilis est (deff. tert. 1]. 
Τ---.---- rursus quoniam 4B ex duobus 
nominibus est, 4Ε ex duobus nominibus esi prima 
[prop. LX). in H in nomins diceXor, e&& ΔῸΣ xessss 
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ὀνομάτων πρώτη ἐστὶν ἡ 4E. διῃρήσθω εἰς τὰ ὀνό- 
ματα κατὰ τὸ H, καὶ ἔστω μεῖζον ὄνομα τὸ ZH: oí 
4H, HE ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
καὶ ἡ 4H τῆς ΗΕ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ τὸ μεῖξον ἡ 4H σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκει- 
μένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΓ. καὶ ἡ 4Z ἄρα τῇ AH σύμ- 
μετρός ἐστι μήκει" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΗΖ σύμμετρός 
ἐστι τῇ 4Z μήκει. [ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4Ζ 
τῇ ΗΖ, ῥητὴ δέ ἐστιν ἡ 4Z, ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 
ΗΖ. ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ 42 τῇ ΗΖ μήκει] 
ἀσύμμετρος δὲ ἡ A4Z τῇ ΕΖ μήκει" ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶ καὶ » ZH τῇ ΕΖ μήκει. αἱ ΗΖ, ΖΕ ἄρα 
ῥηταί [εἰσι] δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα 
ἐστὶν η EH. ἀλλὰ καὶ ῥητή'᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

'H ἄρα ἀποτομὴ οὐκ ἔστιν ἡ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο Óvo- 
μάτων" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[Πόρισμα]. 
Ἢ ἀποτομὴ καὶ αἱ μετ᾽ αὐτὴν ἄλογοι οὔτε 
τῇ μέσῃ οὔτε ἀλλήλαις εἰσὶν αἱ αὐταί. 
Τὸ μὲν γὰρ ἀπὸ μέσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλό- 
μενον πλάτος ποιεῖ ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ, παρ᾽ 
ἣν παράκειται, μήκει, τὸ δὲ ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥητὴν 


1. ὀνομάτων ἄρα Bb. ἐστὶ πρώτη F?, πρώτη supra scr. 

m. 9 V. διῃρημένη b, mg. m. 1: yo. διῃρήσϑω. 4. HE] 
EH F. τῷ] τὸ g. 6. τὸ μεῖξον] P, et V, supra scr. 75 
om. b, ἡ μείξων B; om. φ, sed post. 4H lacuna est 6 litt. 
1. Ante μήκει del. τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ 4I' m. 1 b. 
λοιπῇ ἄρα τῇ BF V. ΗΖ] in ras. m. 1 b; ΖΗ F, seq. ras. 
1 1. 8. ἐστι τῇ] ἔστιν ἡ E Vb et supra scr. 259. ἐπεί -- 
10. ΗΖ (prius). om. P, mg. 9. HZ] Z ante ras. 1 litt. V. 
ἐστιν } om Post inei in mg. m. 1 add. μήκει ἀσύμ- 


uetoog m, 1 b. ἐστίν B, om. V. — 19. ἐπεί — wed] om. 
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nomen. sit. ltaque ΖΗ, H E rationales sunt potentia 
lantum commensurabiles, et 71H? excedit HE? qua- 
drato rectae sibi commensurabilis, οὖ maius nomen 
4H rational propositae ΖΓ longitudine commensu- 
rabile est [deff. alt. 1]. itaque etiam 21Z rectae ΖΗ 
longitudine commensurabilis est [prop. XII]. quare 
etiam reliqua HZ rectae 41Z longitudine commensu- 
rabilis est [prop. XV]. uerum ZZ, EZ longitudine 
incommensurabiles sunt. quare etiam ΖΗ, EZ lon- 
gitudine incommensurabiles sunt [prop. XIII]. itaque 
HZ, ZE rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles. EH igitur apotome est (prop. LXXIII]. uerum 
eadem rationalis est; quod fieri non potest. 

Ergo apotome eadem non est ac recta ex duobus 
nominibus; quod erat demonstrandum. 


 Apotome et irrationales eam sequentes neque mediae 
neque inter se eaedem sunt. nam quadratum mediae 
rectae rationali adplicatum latitudinem efficit ratio- 
nalem et rectae, cui adplicatum est, longitudine in- 
commensurabilem [prop. XXII], quadratum autem 
apotomes rationali adplicatum latitudinem efficit apo- 
tomen primam [prop. XCVII], quadratum autem mediae 
apotomes primae rationali adplicatum latitudinem efficit 
apotomen secundam [prop. XCVIIT], quadratum autem 


PV. 11. EZ] mut. in ZE V. ἄρα ἐστί] δέ in ras. 4 
litt, g. 19. ἐστίν P. —— Post μήκει add. καί εἰσι ῥηταί mg. 

.9 B. 13. εἰσι] om. PV. 414. EH] corr. ex HE V, HE 
P. EN φ. 165. 2 (alt) om. b. — 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι! comp. 
P, om. ΒΕ. 17. reina) om. P, ey ΒΥ, ρια΄ F. 21. 
τῇ τι b. 22, ἀπό] om. F. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. V. ἫΝ 
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παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην, τὸ 
δὲ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥητὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιδῖ ἀποτομὴν δευτέραν. τὸ δὲ ἀπὸ 
μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον 
πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν τρίτην, τὸ δὲ ἀπὸ ἐλάσσονος 
παρὰ ῥδητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν 
τετάρτην, τὸ ἃὲ ἀπὸ τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ 
ἀποτομὴν πέμπτην, τὸ Ób ἀπὸ τῆς μετὰ μέσου μέσον 
τὸ ὅλον ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεῖ ἀποτομὴν ἕκτην. ἐπεὶ οὖν τὰ εἰρημένα πλάτη 
διαφέρει τοῦ τὲ πρώτου καὶ ἀλλήλων, τοῦ μὲν πρώτου, 
ὅτι ῥητή ἐστιν, ἀλλήλων δὲ, ἐπεὶ τῇ τάξει οὐκ εἰσὶν 
αἱ αὐταί, δῆλον, ὡς καὶ αὐταὶ αἱ ἄλογοι διαφέρουσιν 
ἀλλήλων. καὶ ἐπεὶ δέδεικται ἡ ἀποτομὴ οὐκ οὖσα ἡ. 
αὐτὴ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων, ποιοῦσι δὲ πλάτη παρὰ 
ῥητὴν παραβαλλόμεναι αἴ μετὰ τὴν ἀποτομὴν ἀποτομὰς 
ἀκολούϑως ἑκάστη τῇ τάξει τῇ xaO" αὑτήν, αἱ δὲ 
μετὰ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τὰς ἐκ δύο ὀνομάτων καὶ 
αὐταὶ τῇ τάξει ἀκολούϑως, ἕτεραι ἄρα εἰσὶν αἴ μετὰ 
τὴν ἀποτομὴν καὶ ἕτεραι «0 μετὰ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων, 
ὡς εἶναι τῇ τάξει πάσας ἀλόγους 17. 

Μέσην, 

Ἐκ δύο ὀνομάτων, 

"Ex δύο μέσων πρώτην, 

Ἔκ δύο μέσων δευτέραν, 

Μείξονα, 

Ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένην, 


1. τὸ δέ — 8. δευτέραν] mg. m. 1 V. ὅ. ἐλάττονος Bb, 
comp. F. 9. μετα] om. F. 11. οὖν] corr. ex οὐ m. 1 
12. πρώτου] (prius) in ras. V. 18. ἐπεί] ὅτι B. 17. 
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mediae apotomes secundae rationali adplieatum lati- . 
tudinem efficit apotomen tertiam [prop. XOIX], qua- 
dratum autem minoris rationali adplicatum latitudinem 
efficit apotomen quartam [prop. C], quadratum autem 
rectae cum rationali totum medium efficientis rationali 
adplicatum latitudinem efficit apotomen quintam [prop. 
CI], quadratum autem rectae cum medio totum medium 
efficientis rationali adplicatum latitudinem efficit apo- 
tomen sextam [prop. CII] iam quoniam latitudines, 
quas diximus, et à prima et inter se differunt, a prima, 
quia rationalis est, inter se autem, quia ordine eaedem 
non sunt, adparet, ipsas quoque irrationales inter se 
differre. Et quoniam demonstrauimus, apotomen eandem 
non esse ac rectam ex duobus nominibus [prop. CXI], 
et rationali adplicatae rectae irrationales apotomen 
sequentes latitudines efficiunt apotomas secundum suum 
. quaeque ordinem, irrationales autem rectam ex duobus 
nominibus sequentes rectas ex duobus nominibus et 
ipsae secundum suum quaeque ordinem, aliae sunt 
irrationales apotomen sequentes, aliae irrationales 
rectam ex duobus nominibus sequentes, ita ut omnes 
XIII irrationales ordine hae sint: 

Media. 

Recta ex duobus nominibus. 

Ex duabus mediis prima. 

Ex duabus mediis secunda. 

Maior. 

Recta spatio rationali et medio aequalis quadrata. 


go5mRO.MtGÀD 


μέν B, of μέν b, μέν supra add. m. 2 F. 19. τὰς ἐκ δύο 
ὀνομάτων om. V. 20. αὐτάς b. εἰσιν ἄρα V. 21. af] 
om. F. μετα] κατά P. 

qu 
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Δύο μέσα δυναμένην, 
᾿“ποτομήν, 
Μέσης ἀποτομὴν πρώτην, 
Μέσης ἀποτομὴν δευτέραν, 
5 Ἐλάσσονα, 
Μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσαν, 
Μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσαν. 


[ριβ΄. 
Τὸ ἀπὸ ῥητῆς παρὰ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων 

10 παραβαλλόμενον πλάτορ ποιεῖ ἀποτομήν, ἧς 
τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς τῆς ἐκ δύο Ovo- 
μάτων ὀνόμασι καὶ ἔτι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ 
“ἔτι ἡ γινομένη ἀποτομὴ τὴν αὐτὴν ἔξει τάξιν 
τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

15 Ἔστω ῥητὴ μὲν ἡ A, ἐκ δύο ὀνομάτων δὲ ἡ BI, 
ἧς μεῖξον ὄνομα ἔστω ἡ ΖΓ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον 
ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν BI, EZ: λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ ἀποτομή 

. ἐστιν, ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς ΓΖ, 4 B, 
καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ ἔτι ἡ ΕΖ τὴν αὐτὴν ἕξει 

90 τάξιν τῇ ΒΓ. . 

Ἔστω γὰρ πάλιν τῷ ἀπὸ τῆς 44 ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν 
ΒΖ, H. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν BI, EZ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν B4, Η, ἔστιν ἄρα ὡς 7) ΓΒ πρὸς τὴν B 4, 


' De his 18 irrationalibus cfr. Martianus Capella VI, 720. 


5. ἐλάττονα BFb. 8. oif] om. b, ρια΄ F, ριδ΄ ΒΥ. 11. 

vé ἐστι F. 12. ὀνόμασιν PBF. 1. δὲ ὀνομάτων V. 16. 

AI] D4 F. 17. BT] BF. 18. ἐστι] éco» P. P4] D 

e corr. V. 4B] 4 supra scr. m. 2 V. 19. τάξιν ἕξει V. 

ἕξει ἔχει BF b, in B supra scr. ξ m. 2. 29. Bd] de 

corr. V, 4B F. τό] τῷ PV. τῷ] mut. in τό m. 1 P, τό V. 
28. Post τῶν ras. | lU. P. — UB BT Y. 
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1. Recta duobus spatiis mediis aequalis quadrata. 
8. Ápotome. 

9. Mediae apotome prima. 

10. Mediae apotome secunda. L 
11. Minor, 

12. Recta cum rationali' totum medium efficiens. 
13. Recta cum medio totum medium efficiens. 


CXIL!) 


Quadratum rectae rationalis rectae ex duobus no- 
minibus adplicatum latitudinem efficit apotomen, cuius 
. nomina nominibus rectae ex duobus nominibus com- 
mensurabilia sunt praetereaque in eadem proportione, 
et praelerea apotome ita oria eundem ordinem habebit 
ac recta ex duobus nominibus. 

Sit ΑΔ rationalis, BI' autem ex duobus nominibus, 
cuius maius nomen sit ZI' et sit ΒΓ »« EZ — 4f. 
dico, EZ apotomen esse, cuius nomina rectis ΓΖ, ΖΒ 
commensurabilia et in eadem proportione sint, et prae- 
lerea rectam ΕΖ eundem ordinem habere ac BI. 

nam rursus sit Β 4 »« H — 4*. iam quoniam est 
BI'»« EZ-— BH, erit ΓΒ: ΒΖ ΞΕ H: EZ [VI, 16]. 

Αι 


Ι 
Ζ 
Bi——————Àr H 1——————————À 


E Z 
ΑΚ 1I——————M——————À4 60 


uerum ΓΒ.» ΒΖ. itaque etiam H7 EZ [V, 16; V, 14]. 


. 1) Dubito, an haec propositio et sequenXew VxS5Ss ws. 
Bini. sed de hac re alibi uiderimus. 
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οὕτως ἡ Η πρὸς τὴν EZ. usítov δὲ ἡ ΓΒ τῆς Bat 
μείξων ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ H τῆς EZ. ἔστω τῇ H ἴση 
ἡ EO: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΖ4,, οὕτως ἡ 
ΘΒ πρὸς τὴν EZ: διελόντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ I4 πρὸς 
δ τὴν Β4, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς τὴν ZE.. γεγονέτω ὡς 
q ΘΖ πρὸς τὴν ΖΕ, ovróc ἡ ΖΚ πρὸς τὴν K E* καὶ 
ὕλη ἄρα ἡ ΘΚ «πρὸς ὕλην τὴν ΚΖ ἐστιν, ὡς ἡ ΖΚ 
πρὸς KE: ὡς γὰρ ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 
10 τὰ ἑπόμενα. ὡς δὲ ἡ ΖΚ πρὸς ΚΕ, οὕτως ἐστὶν ἡ 
ΓΖ πρὸς τὴν 4B: καὶ ὡς ἄρα ἡ 9 K πρὸς ΚΖ, οὕτως ἡ 
I4 πρὸς τὴν 48. σύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ τῷ 
ἀπὸ τῆς 418" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΘΚ᾽ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΚΖ. καί ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΘΚ πρὸς 
15 τὸ ἀπὸ τῆς ΚΖ, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς τὴν ΚΕ, ἐπεὶ αἵ 
τρεῖς αἱ ΘΚ, KZ, KE ἀνάλογόν εἰσιν. σύμμετρος 
ἄρα ἡ OK τῇ KE μήκει: ὥστε καὶ ἡ OE τῇ EK 
σύμμετρός ἐστι μήκει. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς 44 ἴδον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν EO, B, ῥητὸν δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 
80 4, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν EO, B. καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν Β4 παράκειται. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 1 
ΕΘ καὶ σύμμετρος τῇ Β4 μήκει" ὥστε καὶ ἡ σύμ- 
μετρος αὐτῇ ἡ EK ῥητή ἐστι καὶ σύμμετρος τῇ B4 
μήκει. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ I4 πρὸς 48, οὕτως ἡ 
25 ΖΚ πρὸς ΚΕ, a( δὲ ΓΩ, 4B δυνάμει μόνον εἰσὶ 


1. μείζων --- 92. ἔστω] in ras. V. 1. ΓΒῚ ΒΓ P. 2. 
ἐστί] om. V. 8. ΓΒῚ ΒΓ PV. 4 τήν] om. Bb. — 5. τήν] 
om. Bb. 4B FVb. τήν om. BF b. γεγονέτω — 6. 
ΖΕ) οἵα. Ὁ. 6. τήν] om. BF. ZK] KZ B. τήν] om. 
BFb.. 7. πρόρ] bis. 8. τὴν KE FV. ὡς ydg] om. P, 
supra Scr. V. τῶν) om.P. ἡγούμενον P. 10. τὴν KE V. 

11. 4B] B4 F. τὴν KZ SY. i$. AN τσ X, 
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sit EG H. itaque ΓΒ: ΒΖ — 9E: EZ. quare diri- 
mendo [V,17] I41:B.4 —0Z:ZE. Βαϊ ΘΖ: ZE—ZK:KE. 
quare eliam ΘΚ: KZ «—-ZK:KE; nam ut unum prae- 
cedentium ad unum sequentium, ita omnia praecedentia 
ad omnia sequentia [V, 12]. est autem ZK:K E τὸ 
I4:4B. quare etiam ΘΚ: KZ — I4:4 B. uerum 
Γ 4“, 4B? commensurabilia sunt [prop. XXXVI]. 
itaque etiam 6 K*, KZ? commensurabilia sunt [VI, 20 
coroll; prop. XI] est autem ΘΚ": KZ? — ΘΚ: ΚΕ, 
quoniam tres recae ΘΑ, KZ, K E proportionales sunt 
[V def. 9]. itaque ΘΑ, K E longitudine commensura- 
biles sunt [prop. XI]. quare etiam 6 E, EK longi- 
tudine commensurabiles sunt [prop. XV]. et quoniam 
“4 — E07 B4, ei 4? rationale est, etiam E »« B 4 
rationale est. et rationali BZ/ adplicatum est. itaque 
EO rationalis est et rectae B/ longitudine commen- 
surabilis [prop. XX]. quare etiam EK, quae ei com- 
mensurabilis est, rationalis, est [def. 3] et rectae B4 
longitudine commensurabilis [prop. XII]. iam quoniam 
est L41:4B-—ZK:KE, et I4, 4B potentia tantum 
commensurabiles sunt, etiam Z K, K E potentia tantum 
B4 F. 18. OK] D4 φ. 14. ΚΖ] 2Κ inras V. 15. 
Post KZ add. ἐδείχϑῃ γὰρ ὡς ἡ ΓΖ πρὸς 48, οὕτως ἡ ΖΚ 
πρὸς KO. ἀλλὰ καὶ ὡς 7 L4 πρὸς AB, οὕτως 7 6 K πρὸς 
KE. τρεῖς οὖν εὐθεῖαί εἰσιν ἀνάλογον πρώτη μὲν ἡ 9 K, δευ- 
τέρα δὲ ἧ ΚΖ, τρίτη ἡ KE. ἔστιν οὖν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης ' 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας εἶδος, οὕτως ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, 
τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ ΘΚ πρὸς τὸ ἀπὸ. KZ b. τήν] om. b 
16. sio; BVb, comp. F. 17. ἄρα ἐστίν BFb. — 8X] Καὶ 
e corr. V. — Post μήκει add. καὶ διελόντι b, m. 2 F. ὥστε] 
-te& e corr. V. EK] EO b. 19. ΕΘ] ΘΕ. ἐστιν L. 
20. ἐστόν L. 428 LBF b, e corr. V. 21. 4B BF. 22. 
Post ὥστε ras, 1 liti. V. 28. ἐστιν L. AB F. 84. ὡς 


om. L, supra scr. m. 2 B. 26. ZKY corr. ex 'L'À xa. ἃ 
δέ] m. 2F. [424] 4T EK. εἰσίν V. 
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15 


20 


σύμμετροι, καὶ αἱ ZK,'KE δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμ- 
μετροι. ῥητὴ δέ ἐστιν $ KE ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 
ΖΚ. αἱ ΖΚ, ΚΕ ἄρα ῥηταὶ δυνάμει μένον εἰσὶ σύμ- 
uetgo,' ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ. 

Ἤτοι δὲ ἡ ΓΖΩ͂ τῆς 4B μεῖξον δύναται τῷ daz, 

συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 
Q^ Εἰ μὲν οὖν ἡ ΓΖ τῆς 48 usitov δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου [ἑαυτῇ], καὶ ἡ ΖΚ τῆς ΚΕ μεῖξον δυνή- 
σεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός 
ἐστιν ἡ ΓΖ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει. καὶ ἡ Ζ.Κ' εἰ 
δὲ ἡ Β4, καὶ ἡ KE: εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν ΓΖ, 418, 
καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΚ, ΚΕ. 

Εἰ δὲ ἡ ΓΖ τῆς 48 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΖΚ τῆς KE μεῖξον δυνήσεται 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρον ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν ἡ ΓΖ4 σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ μήκει, καὶ ἡ ΖΚ εἰ 
δὲ ἡ B, καὶ ἡ KE' εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν I'4, AB, 
καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΚ, ΚΕ' ὥστε ἀποτομή ἐστιν ἡ 
ΖΕ, «c τὰ ὀνόματα τὰ ΖΚ, KE σύμμετρά ἐστι τοῖς 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ὀνόμασι τοῖς ΓΩ͂, 4B καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ τὴν αὐτὴν τάξιν ἔχει. τῇ BI" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

Quy. . 

Τὸ ἀπὸ ῥητῆς παρὰ ἀποτομὴν παραβαλλό- -- 

μενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων, ἧς-" 


1. ΚΕ ἄρα LBF. 2. Post ΚΕ add. καὶ σύμμετρος τῇ B “ 
μήκει LBFb. ἐστιν ἄρα V. ἐστίν LPB. 8. ZK] (prius) 
ΚΖ BFb (de L non liquet). Deinde add. καὶ σύμμετρος vj 
ΓΖ μήκει LBFb. rt εἶσιν L, ῥηταί εἶσι BFb. εἰσί y 
om. LBFb. 4. ΕΖ) ZE in ras. V. — 6. τῷ] suprà scr. m— 
rec. V. συμμέτρου V, sed corr. 8. ἀσυμμέτρου L, et V. 
868 ἀ- eras. ἑαυτῇ] om. P. ΖΚ] KZ B. 11. B4) mut — 
in ZB V, 4B b. οὐϑετέρα P. — 12. καί — 18. 4B] mg z 


m, 2 F. 19. οὐθετέρα P. — KEY En ves. m. V P. 38 —7 
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commensurabiles sunt [prop. ΧΙ]. uerum K E rationalis 
esi; ilaque etiam ZK rationalis est. itaque ZK, K E 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
EZ apotome est [prop. LXXIII]. 

Iam ΓΖ" excedit 4/B? quadrato rectae aut sibi 
commensurabilis aut incommensurabilis. 

si igitur ΓΖ" excedit 4/1 B? quadrato rectae com- 
mensurabilis, etiam Z K? excedit Καὶ E? quadrato rectae 
Sibi commensurabilis [prop. XIV]. et siue ΓΖ rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam ΖΚ 
ei commensurabilis est [prop. XI, XII], siue B4, 
eliam K E [prop. XII], siue neutra rectarum ΓΖ, 4 Β, 
neutra rectarum ΖΚ, K E. sin ΓΖ" excedit 4 B? qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis, etiam ZK*? ex- 
cedit K E? quadrato rectae sibi incommensurabilis 
[prop. XIV]. et siue Γ4 rationali propositae longi- 
tudine commensurabilis est, etiam Z K ei commensu- 
rabilis est, siue B 7f, etiam Καὶ E, siue neutra rectarum 
I'4, 4 B, neutra rectarum ZK, K E. ergo ZE apotome 
est, cuius nomina Z K, K E nominibus ΓΖ, 41 B rectae 
ex duobus nominibus commensurabilia sunt et in eadem 
proportione, et eundem ordinem habet ac ΒΓ [deff. 
. alt. et terti.]; quod erat demonstrandum. 


CXIII. 
Quadratum rectae rationalis apotomae adplicatum 
latitudinem efficit rectam ex duobus nominibus, cuius 


4B] B4? L. 14. καί — 15. ἑαυτῇ  οπι. P, mg. m. 2 V. 

16. ἐστιν L. | Ante ΖΚ eras. H V. 11. οὐθετέρα V. — 18. 
οὐθετέρα ΡΥ͂ (non F). ὥστε] -&inras. V. 19. ca] (alt.) 
om. P,m.2 V.  .éevw» L. 20. ἐκ] ἐκ τῶν V. ὀνόμασιν 
LPBF. 421. ἔχει τάξιν LBFb. . BT/V B& V. 39. ὖ΄ς 
PL, eif! F, ρεδ' b, que' BV. 924. παρὰλ dou V. 
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τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς τῆς ἀποτομῆς 
ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔτι δὲ ἡ γινο- 
μένη ἐκ δύο ὀνομάτων τὴν αὐτὴν τάξιν ἔχει 
τῇ ἀποτομῇ. 

5 Ἔστω ῥητὴ μὲν ἡ 4, ἀποτομὴ δὲ ἡ B4, καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς 4 ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ vOv B, ΚΘ, ὥστε τὸ 
ἀπὸ τῆς 4 ῥητῆς παρὰ τὴν Β4 ἀποτομὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν KO: λέγω, ὅτι ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων ἐστὶν ἡ KO, ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι 

10 τοῖς τῆς Β4 ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ ἔτι 
ἡ ΚΘ τὴν αὐτὴν ἔχει τάξιν τῇ BA. 

Ἔστω γὰρ τῇ B4 προσαρμόξουσα ἡ 41I* αἱ ΒΓ, 

ΓΖ &g« ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς 44 ἴσον ἔστω καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, Η. ῥητὸν 
15 δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4' ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, H. 
καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΒΓ παραβέβληται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 

ἡ H καὶ σύμμετρος τῇ ΒΓ μήκει. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ 
τῶν ΒΓ, Η ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν Β4, ΚΘ, ἀνάλογον 
ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς Β4. οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς H. 
20 μείζων δὲ ἡ ΒΓ τῆς Bzf' μείξων ἄρα καὶ ἡ ΚΘ τῆς H. 
κείσϑω τῇ Η ἴση ἡ KE" σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ KE 
τῇ ΒΓ μήκει. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς B, 
οὕτως 5] ΘΚ πρὸς ΚΕ, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 
ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖΩ͂, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς ΘΕ. γεγονέτω 
35 ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΕ, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς ZE' καὶ λοιπὴ 


1. ἐστιν L. 84. ὀνόμασιν PLBF. γιγνομένη LBb, γε- 
νομένη PV«. 8. ἔχει] supra add. ξ m. 2 B. 6. AB b. 
ὥστε] -s in ras. V. 1. B4] 48 8. ποιεῖν LFb, e 
corr. m. 1 Β, ὅτι) ὅτι καί Pv. 9. dou] ἐστιν L. 10. óvó- 
μασιν PLBF. ἔτι] ὅτι LBFb. 1i ἕξει LB. 18. εἶσιν L. 
14. καί] om. 1 ΒΈ V». 1b. HV wm. 9 V. 18. ἐστίν PV, 
kom. LBFb. 19. DB) BP PN. 99. vas X Aes πεν Ὁ. 
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nomina nominibus apotomes commensurabilia sunt et 
in eadem proportione, et praeterea recta ex duobus 
nominibus ita orta eundem ordinem habet atque apotome. 

Sit 4 rationalis, Bz/ autem apo- 
ome, et sit Β 4 »« ΚΘ — 45, ita ut 
quadratum rectae rationalis 4 apotomae 
274 H BA adplicatum latitudinem efficiat ΚΘ. 

| dico, ΚΘ ex duobus norhinibus esse, 


τ δες: 


δ τ l euius nomina nominibus rectae B4 
ΙΖ commensurabilia sint et in eadem pro- * 
le portione,.et praeterea K6 eundem or- 


dinem habere ac B. 

nam 4“ Γ' rectae B 4 congruens sit. itaque ΒΓ, ΓΖ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles [prop. 
LXXIII] sit etiam BI'»« H —.4*. uerum 4f rationale 
est. itaque etiam BI'2« H rationale est. et rationali 
BI'adplicatum est. itaque H rationalis est et rectae 
BI' longitudine commensurabilis [prop XX]. iam 
quoniam est BI'2« H — B4 »« ΚΘ, erit [VI, 16] 
DB:B4-— K0:H..est autem ΒΓ.» B4. itaque 
eliam K6 7 H [V, 16; V, 14. ponatur KE — H. 
itaque K E, BI^ longitudine commensurabiles sunt. et 
-quoniam est ΓΒ: ΒΖ — ΘΚ: K E, conuertendo [V, 19 
coroll.] est ΒΓ: ΓΖ — K0:0 E. fiat K0:9E—02Z:ZE. 
itaque etiam KZ:Z0 — ΚΘ:ΘΕ-- ΒΓ: ΓΖ [V, 19]. 
uerum ΒΓ, ΓΖ potentia tantum commensurabiles sunt. 
itaque etiam KZ, ΖΘ potentia tantum commensura- 


ἄφα ἐστί BFb. — 21 KE] ecom. V, EK P. 92. τὴν Bd 
BFb. 38. τὴν KE BFb. 25. K6] cor. ex. KH m.2 F. 
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ἄρα ἡ KZ πρὸς ΖΘ ἐστιν, ὡς ἡ KO πρὸς ΘΕ; vovt- 
ἐστιν [ὡς] ἡ ΒΓ πρὸς ΓΖ. αἱ δὲ ΒΓ, I4 δυνάμει 
μόνον [εἰσὶ] σύμμετροι" καὶ αἱ KZ, ZO ἄρα δυνάμει 
μόνον εἰσὶ σύμμετροι. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἢ ΚΘ πρὸς 
56 ΘΕ, ἡ ΚΖ πρὸς ΖΘ, ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΕ, ἡ ΘΖ 
πρὸς ΖΕ, καὶ ὡς ἄρα ἡ ΚΖ πρὸς ZO, ἡ ΘΖ πρὸς 
ZE' ὥστε καὶ ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, τὸ ἀπὸ 
τῆς πρώτης 'πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας" καὶ ὡς ἄρα ἡ 
ΚΖ πρὸς ΖΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
10 ΖΘ. σύμμετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς KZ τῷ ἀπὸ τῆς 
ZO: αἱ γὰρ KZ, ZO δυνάμει εἰσὶ σύμμετροι" σύμ- 
μετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΚΖ τῇ ΖΕ μήκει: ὥστε ἡ ΚΖ 
καὶ τῇ KE σύμμετρός [ἐστι] μήκει. ῥδητὴ δέ ἐστιν ἡ 
KE καὶ σύμμετρος τῇ ΒΓ μήκει. ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ 
15 ΚΖ καὶ σύμμετρος τῇ ΒΓ μήκει. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 
ἢ ΒΓ πρὸς ΓΖ. οὕτως ἡ ΚΖ πρὸς ΖΘ, ἐναλλὰξ ὡς 
ἢ ΒΓ πρὸς KZ, οὕτως ἡ 4Γ πρὸς ΖΘ. σύμμετρος 
δὲ ἡ ΒΓ τῇ KZ: σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ ΖΘ τῇ L4 
μήκει. αἱ BI, I4 ài ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
20 μετροι᾽ καὶ αἱ ΚΖ, ZO ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἄρα ἡ ΚΘ. 

Εἰ. μὲν οὖν ἡ ΒΓ τῆς D'4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΚΖ τῆς ZO μεῖξον δυνήσεται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν 

e5 ἡ ΒΓ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἡ ΚΖ, εἰ δὲ ἡ 

1, 2Θ] ΘΖ Ἐ' etinras. V. ΘΕ] corr. 6Σ ΖΕ V. τοῦυτ- 

ἐστιν — ἃ. πρός] in ras. V. 2. ὡς] om. P, supra scr. V. 

δὲ] om. BF. P4] ΓΖ, 4E BF. 8. εἰσί] om. PV. σύμ- 
μετροι — 4. εἰσί) mg. m. 2 B. 8. KZ] ZK PP. 6. Z6) 
ΘΖ in ras. V. ΘΖ] in ras. m. rec. B. 6. Z0] in ras. m. 
rec. B, ΘΖ b. οὕτως ἡ B. &0Z2]'Z6 b. 1. ΖΕ] EZ F. 
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biles sunt [prop. XI]. et quoniam est K0:9 E — ΚΖ:ΖΘ, 
K60:0 E —O0Z:ZE, erit etiam 
KZ:Z0 -—0Z:ZE. 

quare eliam αὖ primum ad tertium, ita quadratum 
primi ad quadratum secundi [V def. 9]. itaque etiam 
KZ:ZE-—KZ:Z6* uerum KZ?, Z6? commensu- 
rabilia suni; nam KZ, Z6 potentia commensurabiles 
sunt. itaque etiam KZ, ZE longitudine commensu- 
rabiles sunt [prop. XI]. quare etiam KZ, KE longi- 
tudine commensurabiles sunt [prop. XV]. KE autem 
rationalis est et rectae BI' longitudine commensura- 
bilis. itaque etiam KZ ralionalis est ei rectae BI' 
longitudine commensurabilis (prop. XII]. et quoniam 
est ΒΓ: I4 -- ΚΖ: 2Θ, permutando (V, 16] est 
BDI:KZ- AD:Z0. uerum BI', KZ commensura- 
biles sunt. itaque etiam ZO, ZI' longitudine com- 
mensurabiles sunt [prop. XIJ. ΒΓ, I auiem ratio- 
nales sunt potentia tantum commensurabiles. itaque 
eliam ΚΖ, ZO rationales sunt [def. 3] potentia tantum 


commensurabiles [prop. XIII]. ergo ΚΘ ex duobus 
nominibus est (prop. XXXVI?]. 


Iam si BI* excedit ΓΖ)“ quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, etiam KZ? excedit Z€? quadrato rectae 
&ibi commensurabilis [prop. XIV]. et siue BI' rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam K Z 


corr ex ZO P. 11. γάρ] ἄρα B. — 12. τῇ] τῆς V b. ὥστε] 
-8 in ras. V, ὥστε καί b. 18. ἐστι] om. PV 14. ἀσύμ- 
μετρος b. 16. πρός] (prius) bis b. 17. οὕτως -- 18. 12 
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ΓΖ σύμμετρός idv. vij ἐκκειμένῃ Óqvü μήχει, καὶ ἢ 
ΖΘ, εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν ΒΓ, ΓΩ,, οὐδετέρα τῶν 
KZ, ΖΘ. 

Εἰ δὲ ἡ ΒΓ τῆς I4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 

5 ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΚΖ τῆς ZO μεῖξον δυνή- 
σεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός 
ἐστιν ἡ ΒΓ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἡ ΚΖ, εἰ 
δὲ ἡ ΓΖΩ, καὶ ἢ ΖΘ, εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν ΒΓ, A, 
οὐδετέρα τῶν ΚΖ, ZO. 

10 Ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΚΘ, ἧς τὰ ὀνόματα 
τὰ KZ, ZO σύμμετρά [ἐστι] τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὀνύ- 
μασι τοῖς ΒΓ, ΓΖΩ͂ καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ ἔτι ἡ 
ΚΘ τῇ ΒΓ τὴν αὐτὴν ἕξει τάξιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


οὐδ΄. 

15 — Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ἀποτομῆς xal 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων, ἧς τὰ ὀνόματα σύμ- 
μετρά τέ ἐστι τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὀνόμασι καὶ 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ῥητή 
ἐστιν. 

20᾽ Περιεχέσϑω γὰρ χωρίον τὸ ὑπὸ τῶν 48, TA ὑπὸ 
ἀποτομῆς τῆς 48 καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τῆς ΓΖ, 
ἧς μεῖξον ὄνομα ἔστω τὸ ΓΕ, καὶ ἔστω τὰ ὀνόματα 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τὰ ΓΕ, Ε4 σύμμετρά τε τοῖς 
τῆς ἀποτομῆς ὀνόμασι τοῖς 42, ZB καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 


1. l4) 4T' B et e corr. V. 2. BI' — τῶν] postea add. 

m. 1 P. Post ΓΖ add. καί b, m. 92 F. 4. δύνηται Bb. 
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ei commensurabilis est [prop. XII], siue ΓΖ rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam Z6 
ei commensurabilis est [id.], siue neutra rectarum BT, 
I4, eiiam neuira rectarum ΚΖ. ΖΘ [prop. XIII]. 
sin BI? excedit ΓΖ“ quadrato rectae sibi incommen- 
surabilis, etiam .KZ? excedit ΖΘ" quadrato rectae sibi 
incommensurabilis (prop. XIV]. et siue BI' rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam K Z 
ei commensurabilis est, siue 171, etiam ΖΘ [prop. XII], 
siue neutra reetarum ΒΓ, ΓΖ, neutra rectarum KZ, ΖΘ. 

Ergo ΚΘ ex duobus nominibus esi, cuius nomina 
KZ, ΖΘ nominibus apotomes BI', ΓΖ commensura- 
bilia sunt et in eadem proporlione, et praeterea ΚΘ 
eundem ordinem habet ac ΒΓ [cfr. deff. alt. et tert.]: 
quod erat demonstrandum. 


OXIV. 


Si spatium comprehenditur apotome et recta ex 
duobus nominibus, cuius nomina nominibus apotomes 
οὐ commensurabiliaa sunt ei in eadem proportione, 
recta spatio aequalis quadrata ratio- 


4 P 7 — nalis est. 

P | EB 4 Spatium enim 4B »«I'4 com- 
Hi— —— ——4 prehendatur apotome 4B et recta ex 
8.————, duobus nominibus I'zf, cuius nomen 


K 4 mM maius sit ΓΕ, et ΓΕ, EZ nomina 
^ rectae ex duobus nominibus nominibus 
apotomes 44Z, Z B et commensurabilia sint et in eadem 


B, comp. F Vb. 20. γάρ] corr. ex τό m. 1 V. 22. ἔστω] 
(prius) ἐστε ΒΕ}. 28. Ez] decor. m. 1b. τε] m. 2 B. 
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λόγῳ, xol ἔστω ἡ τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΓΖ δυναμένη 1 Η 
λέγω, ὅτι ῥητή ἐστιν ἡ Η. 
᾿Ἐκκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ Θ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς Θ ἴσον 
παρὰ τὴν I4 παραβεβλήσθω πλάτορ ποιοῦν τὴν KA 
5 ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΑ, ἧς τὰ ὀνόματα ἔστω τὰ 
KM, MA σύμμετρα τοῖς τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ὀνύ- 
μασι τοῖς ΓΕ, ΕΖ4 καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ. ἀλλὰ καὶ 
αἱ ΓΕ, Ε4 σύμμετροί τέ εἰσι ταῖς 4Ζ, ZB καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγω ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 42 πρὸς τὴν ZB, 
10 οὕτως ἡ ΚΜ πρὸς ΜΖ. ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AZ 
πρὸς τὴν ΚΜ, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς τὴν 4 Μ' καὶ λοιπὴ 
ἄρα ἡ 48 πρὸς λοιπὴν τὴν ΚΑ ἐστιν ὡς ἡ AZ 
πρὸς KM. σύμμετρος δὲ ἡ 42 τῇ KM: σύμμετρος 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ AB τῇ KA. καί ἐστιν ὡς Ju 48 πρὸς 
15 ΚΑ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 4B πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖΔ, 
KA σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπο τῶν D4, AB 
τῷ ὑπὸ τῶν D, K 4. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν I'4, KA 
τῷ «zo τῆς Θ᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 
A B τῷ ἀπὸ τῆς Θ. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν ΓΖ, AB ἴσον ἐστὶ và 
20 ἀπὸ τῆς Η' σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς H τῷ 
ἀπὸ τῆς Θ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Θ᾽ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς H^ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ H. καὶ δύναται 
τὸ ὑπὸ τῶν I'4, AB. 
Ἐὰν ἄρα χωρίον περιέχηται ὑπὸ ἀποτομῆς. καὶ τῆς 
25 ἐκ δύο ὀνομάτων, ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς 
τῆς ἀποτομῆς ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἡ τὸ 
χωρίον δυναμένη ῥητή ἐστιν. 
1. ἡ] om. BF b. JA] e corr. V. H] HA b. 8. 9] 
(prius) BO F. 4. τήν) (prius) m. 2 F. 6. τῆς ix] ἐκ 
τῶν V. 7. ἀλλά — 9. λόγῳ] mg. m. 1 F. — 8. τοῖς b. 9. 


AZ] corr. ex AT" V. 11. BZ] ZB B. 12. ἡ] (prius) post 
ras, 1 litt. F. 18. πρός — ΑΖ om. V. τὴν KM BFb. 
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proportione, ei sit H? — 4B »« ΓΖ. dico, H ratio- 
nalem esse. 

ponatur enim rationalis Θ, et spatium quadrato 
€? aequale rectae ΓΖ, adplicetur latitudinem efficiens 
KA. itaque Καὶ 4 apotome est, cuius nomina sint 
K M, M A commensurabilia ΓΕ, Ezl nominibus rectae 
ex duobus nominibus et in eadem proportione [prop. 
XCII]. uerum ΓΕ, Ezf etiam rectis 4Z, ZB et com- 
mensurabila sunt et in eadem proporlione. itaque 
4AZ:ZB-—KM:MA. quare permutando [V, 16] 
42:KM-—BZ:AM. itaque eliam 4B: K 4 — AZ: KM 
[V, 19]. uérum A4Z, K M commensurabiles sunt [prop. 
XII]. itaque etiam 4B, Καὶ 4 commensurabiles sunt 
[prop. XI]. est autem 4B:KA4-——I'4»« AB:U4»« KA 
[VI 1] itaque etiam I415»« 4B et I'44»« K 4 com- 
mensurabilia sunt [prop. IX]. uerum ΓΖ »« K 4 — Θ5. 
itaque I1 »« 4B οἱ 9? commensurabilia sunt. est 
auiem H?--I'5«4B. quare H?, 6* commensura- 
bilia sunt. uerum 6? rationale est. itaque etiam H* 
rationale est. quare Η rationalis est; et spatio 
I42«4B aequalis est quadrata. 

Ergo si spatium comprehenditur apotome et recta 
ex duobus nominibus, cuius nomina nominibus apotomes 
el commensurabilia sunt οὗ in eadem proportione, 
recta spatio aequalis quadrata rationalis est. 

14. ἐστίν B. AB] KM σύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4B 9 
(et F?). 1. τὴν KA ΒΕΡ. οὕτω B. ΓΖ] ante lacunam 
2 litt. F, 4T b. AB] 4B b. πρὸς τό] om. g. 16. τό] 
m.2 V. 11. τῶν] (prius) om. P. 18. 6] ΘΖ B, sed corr. 

19. ἀπό] corr. ex ὑπό m. 2 F. τῷ] corr. ex. τό m. 1 F. 

τὸ] corr. ex τῷ m. 1 F. 20. τό] καὶ τό BFb. 22. δητή] 


corr. ex ῥητόν V. 26. ἐστιν P. 26. ὀνόμασιν PB. 
ἐστι BV, comp. Fb. Deinde add. ὅπεᾳ ἔδει δεῖξαι WF. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. τι. ἫΝ 
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Πόρισμα. 
Kal γέγονεν ἡμῖν καὶ διὰ τούτου φανερόν, ὅτι 
δυνατόν ἐστι ῥητὸν χωρίον ὑπὸ ἀλόγων εὐθειῶν περι- 
ἔχεσθαι. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


b ριε΄. 
πὸ μέσης ἄπειροι ἄλογοι γίνονται, καὶ 
οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἡ αὐτή. 
Ἔστω μέδη ἡ 4' λέγω, ὅτι ἀπὸ τῆς 4 ἄπειροι 
ἄλογοι γίνονται, καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον 
10 ἡ αὐτή. 
᾿Εχκείσϑω ῥητὴ ἡ B, καὶ τῷ ὑπὸ τῶτὐ B, Α ἴσον . 
ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Γ΄ ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ I" τὸ γὰρ 
ὑπὸ ἀλόγου καὶ ῥητῆς ἄλογόν ἐστιν. καὶ οὐδεμιᾷ τῶν 
πρότερον T αὐτή᾽ τὸ γὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλύμενον πλάτος ποιεῖ μέσην. πάλιν 
δὴ τῷ ὑπο τῶν B, Γ ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς 4 ἄλογον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4. ἄλογος ἄρα ἐστὺὴν ἡ 41" καὶ 
οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἡ αὐτή τὸ γὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶς 
τῶν πρότερον παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
20 ποιεῖ τὴν I. ὁμοίως δὴ τῆς τοιαύτης τάξεως ἐπ᾽ ἄπειρον 
προβαινούσης φανερόν, ὅτι ἀπὸ τῆς μέσης ἄπειροι 
ἄλογοι γίνονται, καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον 
" «vni ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


1. . πόρισμα] mg. PV, om. BFb. 4. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
om. BF b. b. ριε΄ om. V, e:s' b et corr. ex ρεδ΄ F, ot B. 
6. γίγνονται B, y supra add. m. 1 P. 1. οὐδεμία] om. 
PFV b. Post ᾿πρότερον add. δεκατριῶν ἀλόγων m. rec. F. 
9. γίγνονται PFB. οὐδεμία] om. PFVb. 10. ἡ] ἐστιν ἡ BF. 
11. Ánte B ras. 1 11. B. — B, 4| 4, B F. — 12. ἔστω] m.2 F. 
τό] (prius) τῷ F. 18. ἐστί ῬΡ, comp. FVb. 14. ἀπὸ B. 
16. ἄλογον --- 17. 4 (prius)] om. I FV. 17. ἐστίν P. τό — ἐστίν} 
on. P. ἄλογος — 18. αὐτή} in ras. m. 1 F. 18. ἀπό B. 


1 


Q 
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Corollarium. 
Et hine quoque nobis adparuit, fieri posse, ut 
spatium rationale rectis irrationalibus comprehen- 
datur. — quod erat demonstrandum. 


OXV. 


À media irrationales infinitae multitudinis oriuntur, 
et nulla eadem est atque ulla priorum. 

Sib 4 media. dico, ab 4 irrationales infinitae 
multitudinis oriri et nullam eandem esse aique ullam 
priorum. ᾿ 

ponatur rationalis B, et sit I?*— B»« 4. itaque 
I'irrationalis est [def. 4]; nam spatium recta irratio- 


4 c— —31 nali et rationali comprehensum 
B 1— — — — — ——3AÀ jrrationale est [prop. XX]. nec 
T'i—— — ——3À eadem est atque ulla priorum; 
4 4. ————————À4 neque enim ullius priorum qua- 


dratum rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
mediam. rursus sit 2713 — B »« I: itaque 412 irrationale 
est [prop. XX]. quare 47 irrationalis est [def. 4]. nec 
eadem est atque ulla priorum; neque enim ullius priorum 
quadratum rectae rationali adplicatum latitudinem ef- 
fieit I; iam hac ordinatione similiter in infinitum 
progrediente adparet, a media irrationales infinitae 
multitudinis oriri, οὐ nullam eandem esse atque ullam 
priorum; quod erat demonstrandum. 

20. τῆς τοιαύτης] τοῖς τῆς αὐτῆς p. 21. προβαένουσαι B, corr. 
m.9. 599. γίγνονται B. οὐδεμία] om. ΡΕΨΌ. 28. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι] om. BF b, comp. P. Seq. additamenta quaedam, u. app. 
In fine libri Εὐκλεέδου στοιχείων t P, τέλος τοῦ v τῶν Εὐκλείδου 


στοιχείων m. 9 B, τέλος τοῦ & τῶν Εὐκλείδου στοιχείων τῆς 
Θέωνος ἐκδόσεως F, Εὐκλείδου λόγος t τῆς Θέωνος ἐκδόσεως b. 


QA* 
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1 
Ἀά hour. X prop. 1. 
"Ἴ2λως τὸ α΄ ϑεώρημα. 

᾿Εχκεέσθω δύο μεγέθη ἄνισα τὰ AB, Γ' καὶ ἐκπεὶ 
ἐλασσύν ἐστε τὸ I, πολλαπλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 
AB μεγέθους μεῖζον. γεγονέτω ὡς τὸ ΖΜ καὶ διη- 
s ρήσϑω εἰς [τὰ] ἴσα τῷ T, καὶ ἔστω τὰ MO, ΘΗ. HZ, 
καὶ ἀπὸ τοῦ 48Β ἀφηρήσθω μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ 
ΒΕ, καὶ ἀπὸ τοῦ EA μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΕΖ, καὶ 
τοῦτο ἀεὶ γινέσθω, ἕως αἱ ἐν τῷ ΖΜ διαιρέσεις ἴσαι 
γένωνται ταῖς ἐν τῷ AB διαιρέσεσιν. γεγονέτωσαν 
10 ὡς αἱ BE, ΕΖ, 4A, καὶ τῷ 4.4 ἔχαστον τῶν K A, 
AN, ΝΞ ἔστω ἴσον, καὶ τοῦτο γινέσϑω, ξως αἱ διαι- 

θέσεις τοῦ ΚΙΞ ἴσαι γένωνται ταῖς τοῦ ΖΜ. 
Καὶ ἐπεὶ τὸ ΒΕ μεῖζον ἢ τὸ ἡμισύ ἐστι τοῦ BA, 
τὸ BE μεῖξόν ἐστι τοῦ E4: πολλῷ ἄρα μεῖζόν ἐστι 
15 τοῦ 4.4. ἀλλὰ τὸ 4.4 ἴσον ἐστὶ τῷ EN: τὸ BE ἄρα 
μεῖζόν ἐστι τοῦ NX. πάλιν, ἐπεὶ τὸ ΕΖ μεῖξον ἢ τὸ 
ἡμισύ ἐστι τοῦ EA, μεῖξόν ἐστι τοῦ 44. ἀλλὰ τὸ 
4.4 ἐστιν ἴσον τῷ ΝΛ’ τὸ Ε4 ἄρα μεῖξόν ἐστι τοῦ 


1. Post ἀφαιρούμενα p. 6, 10 habent BFVb, mg. m. 1 
postea add. P. ᾿ 

1, τὸ α΄ θοώρημα] om. V, τὸ αὐτό ΒΕ Ὁ (mg. α B). 9. 

κείσθω V. 8, ἔλαττον F. — b. ταῇ (prius) om. P. Γ΄ corr. 

ex 4 B, καὶ ἔστω] om. FVv. — HZXV IZ F. 6. 5j m. 

.2P 7BE]inras. V. καί — Edy vog. wm. $ N.. YAN 


l. 
Ad libr. X prop. 1. 
Aliter primum theorema. 


Ponantur duae magnitudines inaequales 418, I. 
et quoniam est I'« 4B, multüplicata aliquando I" 
AdE B p maior erit magnitudine 4 B. fiat 
I——1———3  ———34 ZM et in partes magnitudini I 


M Óó ἢ Z aequales diuidatur, et sint M6, 
ZEE 6H, HZ, et ab 4B auferatur 
KANS BE maior dimidia et ab EA 


maior dimidia E44, et hoc semper deinceps fiat, donec 
diuisiones rectae Z M diuisionibus rectae 4B numero 
aequales sint. sint BE, EZ, 4 4, et sit 
KA—AN-—NAEA-—24A4, 

et hoc fiat, donec diuisiones magnitudinis Καὶ Ξ diui- 
sionibus rectae ZM numero aequales sint. 

el quoniam BE 4 B4, erit BE ^ E.A. itaque 
multo magis BE 44. uerum 44 — AN. itaque 
ΒΕ» ΝΕ. rursus quoniam Εὶ 2)» 4 E A, erit E Z7 4 4. 
uerum Z4--NA4. itaque E47 NA. iaque tota 


AEP. 8. d om. BF Vb. vyvécQ9 F. 9. διαιρέσεσι 


BFVb. 10. τῷ] corr.exvró m.2 V. 11. γιγνέσθω φ. ἕως] 
ἕως ἄν Vg. αἴ] om. φ. 12. γένονται Pg. ταῖς] εἰς 
τάς qp. 18. ΒΑ] corr. ex 4B m. 2 V. 14. τό] τὸ δέ B, 
τοῦ g. ἐστι} (prius) om. F. 16. τοῦ — ueitov] om. B. 


17. τοῦ 414 — 18. ἴσον] τὸ EA — μεῖξον δέ ἐστι τὸ 44A g. 
18. ἴσον ἐστέ Vb. | E] res. V. 
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NA. ὅλον ὥρα τὸ 4B μεῖξόν ἐστι τοῦ XA. ἴσοι 
δὲ τὸ 44 τῷ AK. ὅλον ἄρα τὸ ΒΑ μεῖζόν ἐστι 
τοῦ EK. ἀλλὰ τοῦ ΒΑ μεῖξόν ἐστε τὸ ΜΖ᾽ πολλῷ 
ἄρα τὸ ΜΖ μεῖξόν ἐστι τοῦ ΞΚ. καὶ ἐπεὶ τὰ XN, 

b NA, AK ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν, ἔστι δὲ καὶ τὰ ΜΘ, ΘΗ͵ 
HZ ἴσα ἀλλήλοις, καί ἐστιν ἴσον vo πλῆϑος τῶν ἐν 
τῷ ΜΖ τῷ πλήϑει τῶν ἐν và ΑΙΚ, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ΚΑ πρὸς τὸ ΖΗ, οὕτως τὸ KA πρὸς τὸ Ζ Μ. μεῖξον 
ὃὲ τὸ ΖΜ τοῦ ΚὶΞ᾿ μεῖξον ἄρα καὶ τὸ HZ τοῦ AK. 

10 καί ἐστι τὸ μὲν ΖΗ ἴσον τῷ Γ, [τὸ δὲ Κι và 44 
τὸ Γ ἄρα μεῖξόν ἐστι τοῦ 414 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. 
Ad libr. X prop. 6. 
άλλλως to ς΄. 

Ζύο γὰρ μεγέϑη τὰ 4, Β πρὸς ἄλληλα λόγον ἐχέτω, 
ὃν ἀριϑμὸς ὃ Γ πρὸς ἀρυιϑμὸν τὸν 4 λέγω, ὅτι σύμ- 

15 μετρά ἐστι τὲ μεγέϑη. 

Ὅσαι γάρ εἰσιν ἐν τῷ Γ μονάδες, εἰς τοσαῦτα ἴσα 
διῃρήσθω τὸ 4, καὶ ἑνὶ αὐτῶν ἴσον ἔστω τὸ E: ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ μονὰς προς τὸν Γ ἀριϑμόν, τὸ E πρὸς τὸ A. 
ἔστι δὲ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 42, τὸ 4 πρὸς τὸ Bv 

40 δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς T, μονὰς πρὸς τὸν 4, τὸ E 
πρὸς τὸ B. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν 41: μετρεῖ 
ἄρα καὶ τὸ Ε τὸ Β. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ Ε τὸ Α, ἐπεὶ 
καὶ ἡ μονὰς τὸν I" τὸ E ἄρα ἕκάτερον τῶν A4, B 


2. Post δεῖξαι p. 22, 2 BF Vb, mg. m. 1 P. 


1. dB] B4 P. 2. vo] (prius) τῷ B. τῷ] vo? b. 8. 
τὸ] corr. ex zo? m. 1 ΕΒ, 4. μεῖζόν ἔστι τὸ MZ b. ὅ. AK 
KAinras V. 6. HZ] ZH Ε, τῶν ἐν τῷ MZ) m. 2 V. 

7. τῷ] (all.) ἴσον τῷ P BY S. — KY Es wa. N..— 8. τό] 
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—1B7 5.4. est autem Ζ2.4-. 4K. itaque tota 
B4 ΕΚ. uerum MZ BA. itaque multo magis 
«ΜΖ» ΕΚ. ei quonam EN -— NA — AK, et 
-M 0 — ΘΗ — HZ, et numerus partium rectae MZ 
numero parlium rectae AK aequalis est, erit 
KA:ZH — KN:ZM 
[V, 15]. est autem ZM — KA. itaque ettam HZ AK 
[V, 14. et ZH — I, Κ4-- 42. ergo ΓῚ» 44j 
quod erat demonstrandum. 


2. 
Ad libr. X prop. 6. 
Aliter propositio VI. 


Duae enim magnitudines 4, B rationem inter se 
habeant, quam numerus,1I' ad numerum 2. dico, 
magnitudines commensurabiles esse. 

nam quot sunt in Γ΄ uni- 
iates, in totidem partes ae- 
B3 Be quales diuidatur ^4, et uni 
r | — 4-—!  egrum aequalis sit E. itaque 
1:I'-—E:4 [V,15] uerum etiam Γ΄: 4 — 4:B. 
itaque ex aequo est [V, 22] 1:24 — E: B. unitas 
autem 47 metitur. itaque etiam E magnitudinem B 
metitur. uerum eliam magnitudinem 44 melitur E, 
quoniam unitas numerum I" metitur. itaque E utramque 
44, B melitur. ergo 44, B commensurabiles sunt, et 


A .--πε---τ πσσ-Έ ---------ὶ 


(primum) om. F. KE]comr.ex SK m.2 V. 10. 44] A V 
e corr. 2. τό] τὸ αὐτό F. 15. εἰσι F. — 18. τὸν 4 PB. 
19. τόν] τ τό F V, om. b. B φ. τό] τόν B. B] 4 F. 
21. τὸν B B. καί] om. P b. 4] m. 2 Εἰ seq. ἀριϑμόν 
CcOrr. ex ἀριϑμός. 22. μετρεῖ δέ --- ἐπεί] om. ΡΒ, ἐμέτρει 
δὲ καὶ τὸ Α, ἐπεὶ καὶ ἡ μονὰς τὸν T' τῶν. xo. δ Ὁ 
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μετρεῖ’ τὰ 4, B ἄρα σύμμετρά ἐστιν, καί ἐστιν αὐτῶν 
κοινὸν μέτρον τὸ É" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ὃ. 
Ad libr. X prop. 9. 
Ἄλλως τὸ 9'. 

Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ B, λόγον ἔχει, 

δ ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. ἐχέτω, ὃν ὁ Γ πρὸς τὸν 
2, καὶ ὃ D ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιεξέτω, 

ὁ δὲ D τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, ὃ δὲ 
2 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Η ποιείτω. ἐπεὶ οὖν 

ὁ Γ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, 
10 τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν Z4, τουτέστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, 
[οὕτως] ó E πρὸς τὸν Z. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Α πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4, B: ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Α' πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 44, B, οὕτως 
15 ὁ E πρὸς τὸν Z. πάλιν, ἐπεὶ ὃ 44 ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, ὁ δὲ Γ τὸν 4 πολλα- 
πλασιάσας τὸν Ζ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ πρὸς 
τὸν 4, τουτέστιν ὡς ἢ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ὃ Z 
πρὸς τὸν H. ἀλλ᾽’ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως τὸ 
20 ὑπὸ τῶν Α, B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ὑπὸ τῶν 4, B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως ὁ Ζ πρὸς 
τὸν H. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν A, B, 
οὕτως ἦν ὃ E πρὸς τὸν Z: δι᾽’ ἴσου ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς Α πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν H. 
26 ἔστι δὲ ἑκάτερος τῶν E, H τετράγωνος" 0 μὲν γὰρ E 


9. Post ἀριϑμόν p. 32, 8 BFVb, mg. m. 1 P. 


1. ἐστιν} (prius) ἐστι BN, cow. VV. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 
comp. F?, om. BVb. 8. τὸ 9'| ox, ὃ. $. Y ποὺς τὸν ἃ 
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communis earum mensura est E; quod erat demon- 
Strandum. 


3. 
Ad libr. X prop. 9. 
Aliter propositio IX. 


Nam-quoniam 4, B commensurabiles sunt, rationem 
habent, quam numerus ad numerum [prop. VI]. sit 
4:B-—IDI:2Z, et Γ se ipsum 
multiplicans efficiat E, I' autem 
numerum 4, mulüiplieans Z, 4 


4 1——4—3-——3——1——4 
B 1—4—3—3-—14 


m | autem se ipsum multiplicans H. 
T | jam quoniam est I'»« I'- E, 
ι---------- -----. 


D»«4-Z, ent D':4—E:Z 
23 [VII, 11], hoc est E:Z — 4: B. 
H j uerum 4:B — 4*:A4»« B. itaque 
4:4» B-—E:Z. rursus quoniam est 7/»« 4 — H, 
D»«4-2, ert D':4 —2:H [VII, 11], hoc est 
4:B-—2:H. uerum 4:B — A4»« B: Β'. itaque 
Ax B:B*-—Z:H. erat autem “452: 4»2« B— E:Z. 
itaque ex aequo [V, 22] “42: B* — E:H. uerum uterque 


τρία πρὸς τὸν 4 τέσσαρα F, sed corr. m. 1. 7. ὁ δὲ Γ' τόν] 
τὸν δέ BFVb. ποιείτω] om. BF b. 9. πεποίηκε b. 10. 


τόν] (prius) corr. ex ὃν m. 1 V. 12. οὕτως om. D. οὕτως 
— τὴν ΒῚ om. B. 20. ἔστιν ἄφα ὡς τὸ ὕπο τῶν 4, Β πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῇρ B mg. b. 92. ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τό] m. 2 V (ro? pro 
τῆς). B" F. Deinde del. m. 2 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B V 


28. Z] mut. ^n HF. — Post ἄρα add. ἐστίν b, m.2 F. — 925. 
ἔστιν B. 
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ἀπὸ τοῦ Γ ἐστιν, ὁ δὲ Η ἀπὸ τοῦ 41 τὸ ἀπὸ τῆς 
ἄρα προς τὸ ἀπὸ τῆς B λόγον ἔχει, ὃν τετράγων ς 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ὅπερ ἔδει δεῖξ m; 
"AAA δὴ ἐχέτω τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 2 
5 λόγον, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς ὁ E πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμὸν τὸν H* λέγω, ὅτι σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ 2 
Ἔστω γὰρ τοῦ uiv E πλευρὰ ὁ D, τοῦ δὲ Ἢ ὁ 2, 
καὶ ὁ Γ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Z ποιείτω" οἵ E, 
Ζ, Η ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸν 
10 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν 44, B μέσον ἀνάλογόν 
ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν 4, B, τῶν δὲ E, Η ὃ Z, ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4, B, οὕτως ὃ 
E πρὸς τὸν Z. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 4, B πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς B, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν H, ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 
15 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4, B, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν B. αἱ 
Α, B ἄρα σύμμετροί εἰσιν’ λόγον γὰρ ἔχουσιν, ὃν 
ἀριϑμὸς ὃ Ε πρὸς ἀριϑμὸν τὸν Ζ, τουτέστιν ὃν ὃ Γ 
πρὸς τὸν Zf' ὡς γὰρ ὃ Γ πρὸς τὸν 4, ὁ E πρὸς τὸν Z: 
ὃ γὰρ Γ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Ε πεποίηκεν, 
90 τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, ὁ E πρὸς τὸν Ζ. 


4, 
Ad libr. X prop. 10. 
Τῇ ἄρα προτεϑείσῃ εὐθείᾳ τῇ δητῇ, ἀφ᾽ ἧς ἔφαμεν 
τὰ μέτρα λαμβάνεσθαι, οἷον τῇ 44, προσεύρηται Óv- 
νάμει μὲν σύμμετρος ἡ Zl, τουτέστι ῥητὴ δυνάμει μόνον 


4. Post ἡ E p. 34, 5 PBFb; mg. m. 1 V, add. κείμενον. 


8. ἀριϑμός comp. corr. ex comp. πρός m. 1 F. 6. Post 


B add. μήκει V,m.2 b. A. μὲνλ om. Ὁ. $1 (prius) ἡ 
bor: ex ὁ , Supra ΒΟΥ. ὃ Y4 n Ὁ. A9. VV eOtr, €x τὸ WV. 
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E, H numerus quadratus est; est enim E—I*, H — Ζ3. 
ergo 7f?: B* rationem habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum; quod erat demonstrandum. 

Iam uero 42: Β' rationem habeat, quam numerus 
quadratus E ad numerum quadratum H. dico, 4 et B 
commensurabiles esse. 

sib enim I' latus numeri E, 4 autem numeri H. 
el sil D'»« 4 — Z. itaque E, Z, H deinceps pro- 
portionales sunt in ratione Γ: Δ [VIII, 11]. οὐ 
quoniam est 452: 4»« B — 4). B: B* et E:Z —Z:H, 
erii 4?: 4»« B — E:Z. est autem 4»5« B: B! —Z:H 
οὐ 4?: 4 »« B — 4:B. ergo 4, B commensurabiles suni; 
rationem enim habent, quam numerus E ad numerum Z 
[prop. VI], hoc est DP: 24. nam Γ: 2 τῷ E:Z; est 
enm I'»LI-—E, D»«4-Z U[VII, 11]; quare 
D:4-—E:2Z.) 

4. 
Ad libr. X prop. 10. . 


Ergo ad rectam propositam rationalem, unde diximus 
mensuras sumi [cfr. p. 2, 10 not. crit.], uelut 4, in- 
uenta est 47 potentia commensurabilis, hoc est ra- 
iionalis potentia tantum commensurabilis, irrationalis 


1) Hae ambages, ὡς δέ lin. 18 — H lin. 14 et ὡς γάρ 
lin. 18 — τὸν Z lin. 21, ἃ Gregorio in codd. deesse dicuntur; 
in meis tamen omnibus leguntur. 


11. ἐστι] εἰσιν P. 16. εἰσι V, comp. Fb. γάρ] m.2F. 17. 
0») om. F. 18. Z] e corr. m. 1 "Ὁ. 19. Post I'ras. 1 litt. F. 

πεποίηκε V. 21. οὕτως ὁ E V. Post Z add. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι F V. 22. προστεϑείσῃ PV. ῥητῇ] δη- eras., deinde 
mg. m. rec. κεέμενον. προσεύρηνται p. 94, 8 — ἡ Ep. 34, 5B B 
addito ὅπερ ἔδει δεῖξαι et deleta reliqua parte propositionis. 

23. ofovysí B Vb, yo. οἷόν ἐστιν ἡ 4 mg. Fb. προσηύρηται 
BFb. 24. μέν] μόνον B, μὲν ἣ Y. 


10 


15 
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σύμμετρος, ἄλογος δὲ ἡ E. ἀλόγους γὰρ καϑόλου 
καλεῖ τὰς καὶ μήκει καὶ δυνάμει ἀσυμμέτρους τῇ ῥητῇ. 


δ. 
Uulgo X, 13. 

Eig τὸ ιγ΄ λῆμμα ix τῆς εἰς ἄτοπον ἀπαγωγῆς. 

'E&v ἡ δύο μεγέϑη., καὶ τὸ μὲν σύμμετρον ἦ τῷ 
αὐτῷ, τὸ δὲ ἕτερον ἀσύμμετρον, ἀσύμμετρα ἔσται τὰ 
μεγέϑη. 

Ἔστω γὰρ δύο μεγέϑη τὰ A44, B, ἄλλο δὲ τὸ T, 
καὶ τὸ μὲν 4 τῷ Γ σύμμετρον ἔστω, τὸ δὲ Β τῷ Γ 
ἀσύμμετρον. λέγω, ὅτι καὶ τὸ .4 τῷ B ἀσύώμμετρόν 
ἐστιν. 

Εἰ γάρ ἐστι σύμμετρον τὸ 4 τῷ B, ἔστι ὃὲ καὶ 
τὸ Γ τῷ 4, καὶ τὸ Γ ἄρα τῷ B σύμμετρόν ἐστιν" 
ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. 

6. 
Ad libr. X prop. 18. 

Ρητὰς γὰρ καλεῖ τὰς τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ ἤτοι μήκει 
καὶ δυνάμει συμμέτρους ἢ καὶ δυνάμει μόνον. εἰσὶ 
δὲ καὶ ἄλλαι εὐθεῖαι, αἵ μήκει μὲν ἀσύμμετροί εἰσι τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ, δυνάμει δὲ μόνον σύμμετροι, καὶ διὰ 
τοῦτο πάλιν λέγονται ῥηταὶ καὶ σύμμετροι πρὸς ἀλ- 
AxÀ«c, xa9' ὃ ῥηταί, ἀλλὰ σύμμετροι πρὸς ἀλλήλας 


6. Post δεῖξαι p. 88, 6 BFVb, mg. m. 2 PF. 6. Post 
σύμμετρος p. 58, 8 PBFVb. 

1. σύμμετρος] om. V, m.rec.P. δέ γάρ F. — 2. Post ῥητῇ 
eras, οὕτως Ρ. 8. εἰς τὸ w ] om. FVb. εἰς --- ἀπαγωγῆς] 
mg. F, .y' in ras. B, mg. ἐν ἄλλῳ λῆμμα; in F numerus eras. 

δύο μεγέϑη j F. τῷ αὐτῷ postea add. F m. 1. 5. 
δ᾽ "SP. 8. ΓῚ (prius) γάμμα F. 11. ἀσύμμετρον F, sed 
&- eras. 12. ΓῚ (prs) eorr. ex A N. AN eqxv, ex r V. 
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autem E; irrationales enim omnino uocat rectas rationali 
incommensurabiles et longitudine et potentia. 


5. 
Uulgo X, 13. 

Ad prop. XIM lemma ex reductione in absurdum. 

Si duae magnitudines sunt, et altera commensura- 
bilis, altera incommensurabilis eidem magnitudini est, 
magnitudines incommensurabiles erunt. 
| T T sint enim 44, B duae magnitudines, 
| | alia autem I', et 4, I' commensurabiles 
| 18 sint, B, Il autem incommensurabiles. dico, 
-4 etiam 44, B incommensurabiles esse. 

nam si.4, B commensurabiles sunt, et etiam I 4 
eommensurabiles sunt, etiam I', B commensurabiles 
sunt [prop. XII]; quod contra hypothesin est. 


I 


6. 
Αα libr. X prop. 18. 


Rationales enim uocat rectas rationali propositae 
commensurabiles aut longitudine et potentia aut po- 
tentia tantum. sunt autem aliae!) quoque rectae, 
quae rationali propositae longitudine incommensura- 
biles sunt, potentia autem tantum commensurabiles; 
quare rursus uocantur rationales el inter se commen- 
surabiles, quatenus rationales sunt, commensurabiles 
autem inter se aut longitudine et potentia aut po- 


1) Hoc quid sibi uelit, non intellego. 


B] 4? P. ἀσύμμετρον F, sed corr. — 15. καί] (alt.) om. b. 
16. εἶσιν ἀσύμμετροι ἘΞ, εἶσιν B 
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ἤτοι μήκει δηλαδὴ καὶ δυνάμει ἢ δυνάμει μόνον. καὶ 
εἰ μὲν μήκει, λέγονται καὶ αὐταὶ ῥηταὶ μήκει σύμ: 
μέτροι ἐπακουομένου, ὅτι καὶ δυνάμει" εἰ δὲ δυνάμει 
μόνον πρὸς ἀλλήλας εἰσὶ σύμμετροι, λέγονται καὶ 

5 αὐταὶ οὕτως ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. ὅτι δὲ 
αἴ ῥηταὶ σύμμετροί εἰσιν, ἐντεῦϑεν δῆλον᾽ ἐπεὶ γὰρ 
ῥηταί εἰσιν αἱ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ σύμμετροι, τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶ σύμμετρα, al ἄρα 
ῥηταὶ σύμμετροί εἰσιν. 


T. 
Ad libr. X prop. 20. 
10 Anupo. 
H δυναμένη ἄλογον χωρίον ἄλογός ἐστιν. 
Δυνάσθω γὰρ ἡ 4 ἄλογον χωρίον, τουτέστι τὸ 
ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον ἴσον ἔστω ἀλόγῳ χωρίῳ. λέγω, 
ὅτι ἡ 4 ἄλογός ἐστιν. 
15 Εἰ γὰρ ἔσται ῥητὴ ἡ 4, ῥητὸν ἔσται καὶ τὸ ἀπ' 
αὐτῆς τετράγωνον᾽ οὕτως γάρ [ἐστιν] ἐν τοῖς ὅροις. 
οὐκ ἔστι δέ" ἄλογος ἄρα ἐστὴν ἡ 4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


8, 
Ad libr. X prop. 23 corollarium. 


Εἰσὶ δὲ πάλιν καὶ ἄλλαι εὐϑεῖαι, αὖ μήκει μὲν 


— ἢ, Post ἕξξῆς p.60, 18 PBFVb. 8Β. Post σύμμετροι 
p. 68, 22 PV, mg. m 2 B. 


p (alt.) om. b. | 2. ῥηταί] om. V. 8. εἰ] om. b. 
6. ουτως] om. BF Vb. Post σύμμετροι del. εἶσιν m. 1 P. 
ὅτι — 6. εἰσιν] mg. m. 1 P. — 6. ἐντεῦϑεν] ἐν- in ras. m. 
1 P. δῆλον ἐντεῦϑεν F. ἐπεί] ὅτι b, mg. m. 1 yo. ἐπεὶ 
γὰρ διὰ τὸ (u' τοῦ v. 9. εἰσιν͵ εἰσι b, εἰσιν: ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι V. 11. H] om. V, add. num. β΄. ἐστι BV, comp. 
F b. 18. ἴσον ἔστω] supra scr. m. 2 V; om. BFb. ἀλόγω 
χωρέῳ] corr. ex ἄλογον ἔστω VN, ἄλογον ἔστω Bb, ἔστω ἄλογον F. 
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lentia tantum. et silongitudine commensurabiles sunt, 
el ipsae ralionales longitudine commensurabiles uo- 
cantur, subaudito, eas potentia quoque commensura- 
biles esse; sin potentia tantum inter se commensu- 
rabiles sunt, et ipsae sic rationales potentia tantum 
commensurabiles uocantur. rationales autem commen- 
surabiles esse, hinc manifestum est: quoniam enim 
rationales sunt, quae rationali propositae commensu- 
rabiles sunt, et quae eidem commensurabilia sunt, 
eliam inter se commensurabilia sunt [prop. XII], 
rectae rationales commensurabiles sunt. 


1. 
Ad libr. X prop. 20. 
Lemma. 
Recta spatio irrationali aequalis quadrata irratio- 
nalis est. 
nam Jf? spatio irrationali sit aequale. dico, ^4 ir- 
rationalem esse. 


AI—————À nam si 4 rationalis est, etiam 4? 
Bi rationale erit; ita enim in definitio- 
DT'————À nibus est [def. 4]. at non est. ergo 


A4 irrationalis est; quod erat demonstrandum. 


8. 
Ad libr. X prop. 23 coroll. 


Sunt autem rursus aliae!) quoque rectae, quae 
1) Sc. praeter rationales, de quibus u. app. nr. 6. 


15. ἔσται] ἐστι V. 16. ἐστιν} om. BFVb. — 17. ἔστιν B. 

ἄρα] m. 2 F. ἡ Α ἐστιν BFVb. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 
om. B. 18. εἰσίν P. εἰσὶ δέ — p. 886, 7. δυνάμει (prius) 
punctis del, V (cfr. p. 69 not. crit). 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 1τ|. SS 


10 


15 


20 
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ἀσύμμετροί εἰσι τῇ μέσῃ, δυνάμει δὲ μόνον σύμμετροι, 
καὶ λέγονται πάλιν μέσαι διὰ τὸ σύμμετροι εἶναι Óv- 
νάμει τῇ μέσῃ καὶ σύμμετροι πρὸς ἀλλήλας, καϑὸ 
μέσαι, ἀλλὰ σύμμετροι πρὸς ἀλλήλας ἥτοι μήκει δηλαδὴ 
καὶ δυνάμει ἢ δυνάμει μόνον. καὶ εἰ μὲν μήκει. λέ- 
γονται καὶ αὗται μέσαι μήκει σύμμετροι ἑπομένου τοῦ, 
ὅτι καὶ δυνάμει" εἰ δὲ δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. 
λέγονται καὶ οὕτως μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 

Ὅτι δὲ αἱ μέσαι σύμμετροί εἰσιν, οὕτως δεικτέον. 
ἐπεὶ αἱ μέσαι μέσῃ τινὶ σύμμετροί εἰσιν, τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶ σύμμετρα, αἱ ἄρα 
μέσαι συμμετροί εἰσιν. 


9. 
Ad libr. X prop. 21. 
Aue. 

Δύο ἀριϑμῶν δοθέντων ἐν λόγῳ ὁποιῳοῦν καὶ 
ἄλλου τινὸς δέον ποιῆσαι ὡς τὸν ἀριϑμὸν πρὸς τὸν 
ἀριϑμὸν οὕτως τοῦτον πρὸς ἄλλον τινά. 

Ἔστωσαν oí δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4B, ΓΖ 
λόγον ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους ὁποιονοῦν, ἄλλος δέ τις 
ὁ ΓΕ. δεῖ ποιῆσαι τὸ προκείμενον. 

᾿ἀναγεγράφϑω γὰρ ὑπὸ τῶν Ζ4Γ, ΓΕ παραλληλό- 
γραμμον ὀρϑογώνιον τὸ 4Ε, καὶ τῷ 4Ε ἴσον παρὰ 
τὸν AB παραβεβλήσθω παραλληλόγραμμον τὸ ΒΖ 
πλάτος ποιοῦν τὴν AZ. ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AE 


9. Post δεῖξαι p. 78, 18 V. 


1. εἰσιν P. 9. ὅτι — 12. εἰσιν etiam in mg. sup. m. 


rec. D. 10. εἶσι B V. 18 ληθμαλ τα $ N. 
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mediae longitudine incommensurabiles sunt, potentia 
autem tantum commensurabiles, et rursus mediae uo- 
cantur, quia mediae commensurabiles sunt potentia, 
eb inter se commensurabiles, quatenus mediae sunt, 
commensurabiles autem inter se aut longitudine et 
potentia aut potentia tantum. et si longitudine com- 
mensurabiles sunt, et ipsae mediae longitudine com- 
mensurabiles uocantur, cum per se sequatur, eas 
potentia quoque commensurabiles esse; sin potentia 
tantum commensurabiles sunt, sic quoque mediae 
uocantur potentia tantum commensurabiles. 

Medias autem commensurabiles esse, sic demon- 
strandum: quoniam mediae alicui mediae commensu- 
rabiles sunt, et quae eidem commensurabilia sunt, 
inter se quoque commensurabila sunt [prop. XII], 
mediae sunt commensurabiles. 


9. 
Ad libr. X prop. 21. 
Lemma. 


Datis duobus numeris in quauis ratione et alio 
quodam numero oportet efficere, αὖ sit, ut numerus 
ad numerum, ita hic ad alium quendam. 

Sint 48, I1 numeri dati rationem quamuis inter 
se habentes, alius autem aliquis ΓΕ. oportet efficere, 
Z quod propositum est. 

| | describatur enim parallelogram- 
4 B mum rectangulum ZE — AI'»« I E, 
οὐ spatio ZE aequale rectae 4B 


I 4 
| | adplicetur parallelopgrammum ΒΖ 
E . 


latitudinem  ef&eiens AL. ws 
ὩΣ 


σι 


10 


1ὅ 
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παραλληλόγραμμον τῷ ΒΖ παραλληλογράμμῳ, ἔστι δὲ 
αὐτῷ καὶ ἰσογώνιον, τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσογωνίων 
παραλληλογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἷ πλευραὶ αἱ περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς 0 4B πρὸς 
τὸν I'4, οὕτως ὁ ΓΕ πρὸς τὸν 417Ζ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


10. 
Ad libr. X prop. 29. 
ΜΔῆμμα εἰς τὸ x9'. 

Δύο ἀριϑμῶν δοθέντων καὶ εὐθείας δέον ποιῆσαι 
ὡς τὸν ἀριϑμὸν πρὸς τὸν ἀριϑμόν, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
εὐθείας τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπ᾽’ ἄλλης τινός. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, εὐθεῖα 
0$ ἡ D, καὶ δέον ἐστὶ ποιῆσαι τὸ προκείμενον. πε- 
ποιήσϑω γὰρ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, ἡ Γ εὐϑεῖα πρὸς 
ἄλλην τινὰ τὴν 4, καὶ εἰλήφϑω τῶν I, μέση 
ἀνάλογον ἡ E. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὃ A4 πρὸς τὸν B, 
ἡ D εὐθεῖα πρὸς τὴν 4. ἀλλ᾽ ὡς ἡ DL πρὸς τὴν 4, 
τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E, ὡς ἄρα ὁ 4, πρὸς 
τὸν B, τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E τετράγωνον. 

. 11. 
Ad libr. X prop. 31. 
Λῆμμα εἰς τὸ λα΄. 
᾿ΕἘὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινί, ἔσται ὡς ἡ 


20 εὐϑεῖα πρὸς τὴν εὐθεῖαν, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν δύο πρὸς 


τὸ ἀπὸ τῆς ἐλαχίστης. 
Ἔστωσαν δὴ δύο εὐϑεῖαι αἴ 48, ΒΓ ἐν λόγῳ τινί: 
λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ 
10. Post prop. XXIX p. 88, 18 V. 11. Post prop. XXXI 


p. 92, 24 V. 


4. 4B] e corr. V. 
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quoniam ΖΕ — ΒΖ, οὐ eadem aequiangula sunt, et 
parallelogrammorum aequalium et aequiangulorum 
latera angulos aequales comprehendentia in contraria 
proportione sunt [VI, 14], erit 4B: ΓΖ — DE: AZ; 
quod erat demonstrandum. 


10. 
Ad libr. X prop. 29. 
Lemma ad prop. XXIX. 

Datis duobus numeris et recta oportet efficere, ut 
sit, ut numerus ad numerum, ita quadratum rectae 
ad quadratum alius alicuius rectae. 

Sint duo numeri dati 4, B, recta 


ἀντ autem Γ; et oportet efficere, quod 
Be ι propositum est. fiat enim 4: B— Γ: Ζ' 
ΤῊ ΠῚ [prop. VI eoroll], et rectarum I', 2 
» EE media proportionalis sumatur E [VI,13]. 


iam quoniam est 2: B - -- Γ: 2, 
D:24-—I?: E? [V def. 9], erit 4: B— I": E?, 


11. 
Ad libr. X prop. 31. 
Lemma ad prop. XXXI. 
S1 duae rectae in ratione aliqua sunt, erit ut recta 
ad rectam, ita rectangulum duarum rectarum ad qua- 
dratum minimae. 


Duae igitur rectae 48, BI' in ratione aliqua sint. 
dico, esse 4B: ΒΓ τ. AB »« ΒΓ: ΒΓ", describatur 
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ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BI ἀναγεγράφϑω 
γὰρ ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον τὸ ΒΩ ΕΓΓ, καὶ συμ- 
πεπληρώσϑω τὸ 44 παραλληλόγραμμον. φανερὸν δή, 
Or, iov ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ 44 

5 παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ BE παραλληλόγραμμον. 
καί ἐστι τὸ μὲν 44 τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI* ἴση γὰρ 
ὁ ΒΓ τῇ B4: τὸ δὲ BE τὸ ἀπὸ τῆς BI" ὡς ἄρα ἡ 
AB πρὺς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς BI* ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


12. 
ΑΔ libr. X prop. 32. 
10 ΜΜῆμμα εἰς τὸ A. 
᾿Εὰν ὦσι τρεῖς εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινί, ἔσται ὡς ἡ 
πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς πρώτης καὶ 
μέσης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς μέσης καὶ ἐλαχίστης. 
Ἔστωσαν τρεῖς εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινὶ αἴ 48, ΒΓ, 
15 ΓΔ λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν I'4, οὕτως 
τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, ΓΖ. 
"Hy9o γὰρ ἀπὸ τοῦ .4 σημείου τῇ 4B πρὸς ὀρϑὰς 
ἢ AE, καὶ κείσϑω τῇ ΒΓ ἴση ἡ AE, καὶ διὰ τοῦ 
E σημείου τῇ 44 εὐθείᾳ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΕΚ, 
20 διὰ δὲ τῶν B, D, 4 σημείων τῇ AE παράλληλοι ἤχ- 
ϑωσαν αἱ ZB, ΓΘ, AK. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ 42 παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΒΘ παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖ, 
οὕτως τὸ ΒΘ πρὸς τὲ ΓΚ, δι’ ἴσου ἄρα ὡς ἡ AB 
25 πρὸς τὴν ΓΩ͂, οὕτως τὸ 42 παραλληλόγραμμον πρὸς 
12. Post prop. XXXII p. 96, 8 V, mg. m. rec. B. 


3. Post 44 ins. D m. 1 V. 4. 44 A eras. V. 71. τῆς] 
in ras. V. ΒΙΓΛΓ ecom. V. — 32. v ws vos. V, 
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enim in BI' quadratum BZ1 ED et 


] T expleatur parallelogrammum 4 4f. 
| | manifestum igitur esi, esse 
4 E AB:BD— 44:BE (VI, 1]. 
ei est 421 — 4B»« ΒΓ (nam BI'— ΒΖ), BE—BI*. 
itaque eri& 4B: BI'— AB »« ΒΓ: BI?; quod erat 
demonstrandum. 


12. 
Ad libr. X prop. 32. 


Lemma ad prop. XXXII. 


$1 tres rectae in ratione aliqua sunt, erit ut prima 

ad tertiam, ita rectangulum primae ac mediae ad 
rectangulum mediae ac minimae. 

Tres rectae 4B, ΒΓ, I'Z1 in ratione aliqua sint. 

dico, esse 
AB: Γ4 τῷ AB» BI:BI»«LDA. 

ducatur enim ab 4 puncto ad 4B perpendicularis 

A E, et ponatur 4E — BI et per E punctum rectae 

4 - 4 44 parallela ducatur EK, per 

puncta autem B, I, Z1 rectae AE 

ΒΝ parallelae ducantur ZB, ΓΘ, 4Κ. 

et quoniam est 4B: BI'— AZ: B0 

(VI, 1], et ΒΓ: ΓΖ — B0:D'K [VlI, 1], ex aequo erit 
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τὸ ΓΚ παραλληλόγραμμον. καί ἐστι τὸ μὲν AZ τὸ 
ὑπὸ τῶν 48, BI" ἴση γὰρ ἡ AE τῇ BI" τὸ δὲ ΓΚ 
τὸ ὑπὸ τῶν BI, I4: ἴση γὰρ ἡ ΒΓ τῇ ΓΘ. 
Ἐὰν ἄρα τρεῖς ὦσιν εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινί, ἔσται 
5b ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς πρώτης 
καὶ μέσης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς μέσης καὶ τρίτης᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
13. 
Ad libr. X prop. 32 lemma. 
Ἢ καὶ ὅτι, ἐὰν ἀναγράψωμεν τὸ EI' ὀρθογώνιον 
παραλληλόγραμμον καὶ συμπληρώσωμεν τὸ MZ, ἴσον 
10 ἔσται τὸ ΕΓ τῷ 4142Ζ᾽ ἕκάτερον γὰρ αὐτῶν διπλάσιόν 
ἐστι τοῦ ABI τριγώνου. καί ἐστι τὸ μὲν ΕΓ' τὸ ὑπὸ 
τῶν ΒΓΙΓ,.424, τὸ δὲ 42 τὸ ὑπὸ τῶν BA, 4Γ. τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΓ, 44 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B.A, 4Γ. 


14. 
Ad libr. X prop. 33. 
ΜΔῆμμα εἰς τὸ λγ΄. 

15 — 'Eàv εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῇ εἰς ἄνισα, ἔσται ὡς 1 
εὐθεῖα πρὸς τὴν εὐϑεῖαν, οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς ὕλης καὶ 
τῆς μείξονος πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς ὕλης καὶ τῆς ἐλάττονος. 

Εὐϑεῖα γάρ τις ἡ 4B τετμήσϑω εἰς ἄνισα κατὰ 
τὸ Ε΄ λέγω, ὅτι ὡς ἡ AE πρὸς τὴν EB, οὕτως τὸ 

20 ὑπὸ τῶν ΒΑ͂, AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΕ. 

"vayeyotg 9c γὰρ ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον τὸ 
4Γ{48,, καὶ διὰ τοῦ E σημείου ὁποτέρᾳ τῶν AI, Bz 


13. Inter AI' et ὅπερ p. 98, 16 PBFVb. 14. Post 
prop. XXXIII p. 102, 4 V, mg. m. rec. B 


8. ΓΔ] 4 in ras. V. 5. πρός — 7. δεῖξαι] καὶ ἑξῆς B. 
8. j] om. FV. καί] καὶ ἤκται b. 9. συμπληρώσομεν P, 
corr, m. 2. 10. τό] corr. ex. xo N.— 34. ἘΓῚ e corr. V. 
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AB:DUA4-—AZ:LK[V,22]. et 4Z—4B»« ΒΓ (nam 
AE-— BI) l'K— BI'»«I'4 (nam BI'—I'9) ergo 
si tres rectae in ralione aliqua sunt, erit ut prima 
ad tertiam, ita rectangulum primae ac mediae ad 
rectangulum mediae ac tertiae; quod erat demon- 
strandum.?) 


13. 
Ad libr. X prop. 32 lemma. 


Uel etiam quod, si rectangulum EI' descripserimus, 
et 412 expleuerimus [u. fig. p. 97], erit ΕΓ — 42; 
nam utrumque —2 ΒΓ [1, 41]. et EI —BI 44, 
“42 -— B4» AI. ergo est 
BI'»«44-BA- AI. 


14. 
Ad libr. X prop. 33. 
Lemma ad prop. XXXIII. 


Si retta in partes inaequales secatur, erit ut recta 
ad rectam, ita rectangulum totius ac maioris ad rect- 
angulum totius ac minoris. 

Recta enim 4B in E in partes inaequales secetur. 
dico, esse 

AE: EB -— B4 AE: AB»« BE. 
describatur enim in 4B quadratum A4I74B, et 
per punetum E alterutri rectarum A4I' Bzf paral- 


1) In B in pag. seq. figura est nostrae similis, nisi quod 
litterae .4, E omissae sunt, et pro B est 8; adduntur numeri 
quidam et. σχῆμα τοῦ λήμματος τοῦ προγραφέντος, omnia m. rec. 
in textu prop. 32 (ad καὶ ἐπεί P. 94, 11) signo quodam ad 
hoc lemma reuocamur. 


τό] τῷ Ὁ. 12. τῶν] (prius) om. P. τό] (eoe) τῷ b. 14. 
εἰς τὸ ἀγ πρὸ τοῦ 1δ΄ postea add. B. ἔσται] in ras. V. 


18. rig 7] e corr. V m. 2. 
P 
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παράλληλος ἤχϑω ἡ EZ. φανερὸν οὖν, ὅτι ὡς ἡ AE 
πρὸς τὴν EB, οὕτως τὸ AZ παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΖΒ παραλληλόγραμμον. καί ἐστι τὸ μὲν AZ τὸ 
ὑπὸ τῶν Β΄“, 4 E" ἴση γὰρ ἡ 4Γ τῇ AB: τὸ δὲ ZB 
5*0 ὑπὸ τῶν 48, BE" ἴση γὰρ ἡ BA τῇ AB. ὡς ἄρα 
ἢ AE πρὸς τὴν EB, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν BA, AE 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 48, BE: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
15. 
Ad libr. X prop. 34. 
Aug. 
Ἐὰν ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, τμηϑῇ δὲ ἡ ἐλαχίστη 
10 αὐτῶν εἰς ἴσα, τὸ ὑπὸ τῶν δύο εὐϑειῶν διπλάσιον 
ἔσται τοῦ τῆς μείζονος καὶ τῆς ἡμισείας τῆς ἐλαχίστης. 
Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι αἱ 4B, ΒΓ, ὧν μείξων 
ἔστω ἡ 48, καὶ τετμήσϑω ἡ ΒΓΙΓ δίχα κατὰ τὸ δ᾽ 
λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI' διπλάσιόν ἐστι τοῦ 
15 ὑπὸ τῶν AB, B4. . 
"Hy9o γὰρ ἀπὸ τοῦ B σημείου τῇ ΒΓ πρὸς ὀρϑὰς 
ἡ BE, καὶ κείσϑω τῇ BA ἴση ἡ BE, καὶ κατα- 
γεγράφϑω τὸ σχῆμα. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 48 πρὸς 
τὴν Ζ4Γ, οὕτως τὸ ΒΖ πρὸς τὸ 4H, συνϑέντι ἄρα 
90 ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 4I, οὕτως τὸ ΒΗ πρὸς τὸ 4H: 
διπλασίων δέ ἐστιν ἡ ΒΓ τῆς ΖΓ’ διπλάσιον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ BH τοῦ 4H. καί ἐστι vo μὲν BH τὸ 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ' ἴση γὰρ ἡ 4B τῇ BE: τὸ δὲ 
ΖΗ τὸ ὑπὸ τῶν 48, BA: ἴση γὰρ τῇ μὲν B ἡ AT, 
25 τῇ δὲ 4B ἡ 4Ζ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


15. Post prop. XXXIV p. 104, 9 V, mg. m. rec. B (uix 
legi legi potest). 


4. ^ 4 ZEB] E BZ B. 5. τῶν] om. V. AB] (prius) e corr. V. 
ἢ 8. λῆμμα προγραφόμενον B. i9.tc»Vom.N, 9X. AVVAT"4 B. 
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p θὰ dueatur EZ. manifestum igitur est, 


4 τ esse 4E: EB— 42:28 [VI, 1]. et 
| AZ — BA» AE (nam 4Γ - AB), 
| ZB — AB»« BE (nam 4B — AB). itaque 

| ] erit 4E: EB — BA»« AE: AB » BE; 

4 


quod erat demonstrandum. 


15. 
Ad libr. X prop. 34. 


Lemma. 


Si sunt duae rectae inaequales, et minor in partes 
aequales secatur, rectangulum duarum rectarum duplo 
maius erit rectangulo maioris et dimidiae minoris. 

Sint duae rectae inaequales 44 B, 

4 B4r BI', quarum maior sit 4B, et ΒΓ 
in duas partes aequales secetur in Zf. 

dico, esse 4 Β»« BI'—2 4B »« B 4. 

ΒΕ ducatur enim a puncto B ad 

EZH gp perpendicularis B.E, et ponatur 

BE — BA, ei describatur figura. iam quoniam est 
4B: AI'— ΒΖ: ΔΗ} [VI, 1], componendo [V, 18] 
ert ΒΓ: 4 Γ-- BH:4H. uerum BI'—241I. itaque 
eliam BH — 24H. et BH — 4Β».« ΒΓ (nam 
AB —8E), 4H — AB»« BA (nam B4 —ZT, 
A4 B — 42) quod erat demonstrandum. “ 
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16. 
Ad libr. X prop. 36. 


κάλεσε δὲ αὐτὴν ἐκ δύο ὀνομάτων διὰ τὸ ἐκ 
δύο ῥητῶν αὐτὴν συγκεῖσθαι κύριον ὄνομα καλῶν 
τὸ ῥητόν, καϑ' ὃ ῥητόν. 


11. 
Ad libr. X prop. 81. 
Ἐκάλεσε δὲ αὐτὴν ἐκ δύο μέσων πρώτην διὰ τὸ 
5 ῥητὸν περιέχειν καὶ προτερεῖν τὸ ῥητόν. 


18. 
Ad libr. X prop. 38. 


Ἔκάλεσε δὲ αὐτὴν ἐκ δύο μέσων δευτέραν διὰ vo 
μέσον περιέχειν τὸ vx αὐτῶν καὶ μὴ ῥητόν, δευ- 
τερεύειν δὲ τὸ μέσον τοῦ ῥητοῦ. ὅτι δὲ τὸ ὑπὸ ῥητῆς 
καὶ ἀλόγου περιεχόμενον ἄλογόν ἐστιν, δῆλον. εἶ γὰρ 

10 ἔσται ῥητὸν καὶ παραβέβληται παρὰ ῥητήν, εἴη ἂν καὶ 
ἡ ἑτέρα αὐτοῦ πλευρὰ ῥητή. ἀλλὰ καὶ ἄλογος" ὅπερ 
ἄτοπον. τὸ ἄρα ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀλόγου ἄλογόν ἐστιν. 


19. 
Ad libr. X prop. 39. 


Ἐκάλεσε δὲ αὐτὴν μείξονα διὰ το τὰ ἀπὸ τῶν 48, 

BI ῥητὰ μείξονα εἶναι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 
15 μέσου, καὶ δέον εἶναι ἀπὸ τῆς τῶν ῥητῶν οἰκειότητος 
16. Inter ὀνομάτων et ὅπερ p. 108, 15 PBFb. 17. Inter 

πρώτη et ὅπερ p. 110, 8 PBFb. 18. Inter δευτέρα et ὅπερ 


. 114, 2 PBFb, pro scholio V m. 1. 19. Inter μεέξων et 
ὅπερ p. 114, 22 PBF b, mg. V. 


1. ἐκάλεσεν PBF. 9. dmt ὁ ὀνομάτων Ε΄. συγκεῖσϑαι) 
καλεῖσθαι F (sed corr. mg.). . ἔνάλεσεν YVYY. ὦ. mw 
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16. 
Ád libr. X prop. 86. 


Uocauit autem eam ex duobus nominibus, quia ex 
duabus rationalibus composita est, proprie rationale, 
qualenus rationale est, nomen uocans. 


11. 
Ad libr. X prop. 31. 


Uocauit autem eam ex duabus mediis primam, 
quia spatium rationale comprehendunt, et rationale 
principatum habet. 


18. 
Ad libr. X prop. 38. 


Uocauit autem eam ex duabus mediis secundam, 
quia medium comprehendunt rectangulum, et medium 
rationali postponitur. 

Spatium autem rectis rationali et irrationali com- 
prehensum irrationale esse, adparet. nam si rationale 
est et rectae rationali adplicatum est, eliam alterum 
eius latus rationale est [prop. XX]. at idem irratio- 
nale esi; quod absurdum est. ergo spatium rectis 
rationali et irrationali comprehensum irrationale est. 


19. 
Ad libr. X prop. 39. 


Uocauit autem eam maiorem, quia rationalia 
A B? -- BI? maiora sunt medio 24B»« BI', et 


τερεύειν F. 6. ἐκάλεσεν PBF. τό] τὸ τό F V. 8. ὃ 
(prius) om. V. 9. ἐστι BV, comp. Fb. 11. πλευρὰ αὐτοῦ F. 
18. ἐκάλεσεν PBF. — 15. μέσων ῬΑ. 


10 


15 
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τὴν ὀνομασίαν τάττεσϑαι. ὅτι δὲ μείξονά ἐστι τὰ ἀπο 
τῶν 48, ΒΓ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, οὕτως δεικτέον. 

Φανερὸν μὲν οὖν, ὅτι ἄνισοί εἰσιν αἱ 48, ΒΓ. 
εἰ γὰρ ἦσαν ἴσαι, ἴσα ἂν ἦν καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4B, ΒΓ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ, καὶ ἦν ἂν καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
48, ΒΓ ῥητόν" ὕπερ οὐχ ὑπόκειται" ἄνισοι ἄρα εἰσὶν 
αἴ 4B, BI. ὑποκείσϑω μείζων ἡ AB, καὶ κείσϑω 
τῇ ΒΓ ἴση ἣ B4 τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 48, Β4 ἴσα ἐστὶ 
τῷ τε δὶς ὑπὸ τῶν 48, BA καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 414. 
ἴση δὲ ἡ 4B τῇ BI" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ ἴσα 
ἐστὶ τῷ τε δὶς ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ καὶ τῷ ἀπο τῆς 
44 ὥστε τὰ ἀπὸ τῶν 48. BI' μείζονα εἶναι τοῦ 
δὶς υπὸ τῶν 48, ΒΓ τῷ ἀπὸ AA. 


20. 
Ad libr. X prop. 40. 


Ῥητον δὲ καὶ μέσον δυναμένη καλεῖται αὕτη διὰ 
τὸ δύνασϑαι δύο χωρία, τὸ μὲν ῥητὸν, τὸ δὲ μέσον᾽ 
καὶ διὰ τὴν τοῦ ῥητοῦ προύπαρξιν πρῶτον ἐκάλεσεν. 


21. 
Ad libr. X prop. 41. 
Καλεῖ δὲ αὐτὴν δύο μέσα δυναμένην διὰ vro Óv- 
νασϑαι αὐτὴν δύο μέσα χωρία τὸ τε συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ. 


20. Inter δυναμένη et ὅπερ p. 116, 18 PBFb, mg. V. 
21. Inter δυναμένη et ὅπερ p. 118, 17 PBFVb. 


1. δέ] δὲ καί P. ἀπό] corr. ex ὑπό m. 2 F. 2. οὕτω 
BVb. 8Ἥ. οὖν) οὖν ἐστιν F. 8. ἀπό] ὑπό V. Β 4] corr. 
ex BI' V. 9. ἀπὸ) ὑπό Y. — vig τῶν V, ow. ΒῸ 24] 
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oportet nomen a proprietate rationalium dari esse 
autem 485- ΒΓ 2 A4B»« BI, sic demonstrandum est. 

ἘΝ μι iam manifestum est, 48, ΒΓ 
44 8 l' inaequales esse. nam si aequales 
essent, esset etiam 4182 -᾿ἰ BI? —2 AB »« ΒΓ, et 
A B »« ΒΓ et ipsum rationale esset; quod contra hypo- 
thesin est. supponatur 4B — BI, et ponatur ΒΖ — ΒΓ. 
itaque 4B? -- B41* —2 4B »« ΒΩ -- 4 4? [II, 1]. 
uerum ΖΒ — BI. itaque 

AB? -- BI* —2A4B»2« BI' 4- 441, 

ergo 4B? -]- BI? excedit 2 4B »« ΒΓ quadrato 2.443. 


20. 
Ad libr. X prop. 40. 


Spatio autem rationali ac medio aequalis quadrata 
uocatur haec, quia quadrata duobus spatiis aequalis 
est, alteri rationali, alteri medio, et propter princi- 
patum rationalis primum hoc nominauit. 


2]. 
Ad libr. X prop. 41. 


Uocat autem eam duobus spatiis mediis aequalem 
quadratam, quia duobus spatiis mediis quadrata est 
aequalis, 4B*-|- BI? et 2 4B»« BI' [u. fig. p. 119]. 


A4 P. 10. ἀπό] ὑπό F. ἴσα — 12. 44] m. 2 V. 11. 
ἀπό] corr. ex ὑπό m. 2F. 12. τὰ] τό F. εἷναι) ἐστι BF Vb. 

18. ἀπό) corr. ex ὑπό m. 2 F. A44] τῆς 4A b et corr. 
ex τῶν dA F. 14. ῥητὸν — αὕτη] καλεῖται δὲ αὕτη Υ. 

δυναμένην BFb, et P, corr. m. 2. καλεῖται αὕτη] αὐτὴν 
καλεῖ BF b. 16. " niv] zó» V. Post πρῶτον add. τὸ ῥητόν 
BFb, m. rec. P. ἐκάλεσε V. 17. καλεῖ — δυναμένην] 
om. V. 19. ἀπὸ τῶν) om. V. — xóV τοὺ Ὁ 
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22. 
Ad libr. X deff. alt. 

Ἕξ οὖν οὐσῶν τῶν οὕτως καταλαμβανομένων εὐ- 
ϑειῶν τάττει πρώτας τῇ τάξει τρεῖς, ἐφ᾽ ὧν ἡ μείξων 
τῆς ἐλάσσονος μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ; 
δευτέρας δὲ τῇ τάξει τὰς λοιπὰς τρεῖς, ἐφ᾽ ὧν τῷ ἀπὸ 

5 ἀσυμμέτρου, διὰ τὸ προτερεῖν τὸ σύμμετρον τοῦ ἀσυμ- 
μέτρου" καὶ ἔτι πρώτην μέν, ἐφ᾽ ἧς τὸ μεῖξον ὄνομα 
σύμμετρόν ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, δευτέραν δέ, ἐφ᾽ 
ἧς τὸ ἔλασσον, διὰ τὸ πάλιν προτερεῖν τὸ μεῖξον τοῦ 
ἐλάσσονος τῷ ἐμπεριέχειν τὸ ἔλασσον, τρίτην δέ, ἐφ᾽ 

10 ὧν μηδέτερον τῶν ὀνομάτων σύμμετρόν ἐστι τῇ ἐκ- 
κειμένῃ ῥητῇ. καὶ ἐπὶ τῶν ἑξῆς τριῶν ὁμοίως τὴν 
πρώτην τῆς εἰρημένης δευτέρας τάξεως τετάρτην καλῶν. 
καὶ τὴν δευτέραν πέμπτην καὶ τὴν τρίτην ἕκτην. 


23. 
Ad libr. X prop. 90. 


Ἔστι δὲ xal συντομώτερον δεῖξαι τὴν εὕρεσιν τῶν 

15 εἰρημένων $E ἀποτομῶν. καὶ δὴ ἔστω εὑρεῖν τὴν 
πρώτην. ἐκκείσϑω ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτη ἡ AT, 
ἧς μεῖξον € ὄνομα ἡ 48, καὶ τῇ ΒΓ ἴση κείσϑω ἡ ΒΖ. 
αἱ 4B, ΒΓ ἄρα, τουτέστιν αἱ AB, BA, ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 4B τῆς ΒΓ, τουτ- 
20 ἔστι τῆς B 41, μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, 


22. Post ἔκτη p. 186, 19 PBF b; mg. V, sed add. κεέμενον. 
23. Post δεῖξαι p. 274, 16 PBFVYb. 


1. ovv] m. 2 F. οὕτω BF b. 8. Ante συμμέτρου ras. 

1 litt. B. 4. τῷ] mut. in τό m. rec. P, corr. ex τό F, τό b. 
δ. ἀσυμμέτρου) ἀ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. ἀσυμμέτρου] συμμέτρου. 

6. πρώτη B, sed corr. m. 1. ἴ. δεύτερον P,corr. m.rec. 8. 
ἔλαττον Bb, comp. F. ὃ. ἐλάττονος WS, cow. V. ie eer. 
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22. 
Ad libr. X deff. alt. 


Cum igitur rectae ita inuentae sex sint, ordine 
primas ires ponit, in quibus maior quadrata minorem 
excedit quadrato rectae sibi commensurabilis, secundas 
autem ordine tres reliquas, in quibus quadrato rectae 
sibi incommensurabilis excedit, quia commensurabile 
antecedit incommensurabile; et praeterea primam, in 
qua maius nomen ralionali propositae commensu- 
rabile esi, secundam autem, in qua minus, quia rursus 
maius antecedit minus, quia minus comprehendit; 
terliam autem, in qua neutrum nomen rationali pro- 
positae commensurabile est. et in sequentibus tribus 
similiter, primam secundae classis, quam nominauimus, 
quartam uocans, secundam quintam, tertiam sextam. 


23. 
Ad libr. X prop. 90. 


Licet autem breuius quoque inuentionem sex apo- 
tomarum, quas diximus, demonstrare. 810 enim pro- 
r————4 positum primam inuenire. ponatur ΑΓ 
4 4 recta ex duobus nominibus prima, cuius 
maius nomen sit 4B, et ponatur B — ΒΓ. itaque 
AB, BI', hoc est 4B, B4, rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles [prop. XXXVI], et 485 
excedit BI", hoc est. B 4?, quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, οὐ 4B rationali propositae commensu- 


— 


10. ἐστι σύμμετρον BFb. 11. ἐπί] corr. ex ἐπεί V. 14. 
αα΄ BVb. ἔστιν Β. εὔρησιν EV? 15. ££] om. b. 
16. ἡ] (prius) om. PV. 17. éxxe(c8 V. — 18. sew &. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. Y1L ἽΝ 
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καὶ ἡ 4B σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει" 
ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐστὶν ἡ 4.21. ὁμοίως δὴ καὶ τὰς 
λοιπὰς ἀποτομὰς εὑρήσομεν ἐκϑέμενοι τὰς ἰσαριϑμοὺς 
ἐκ δύο ὀνομάτων" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


24. 
Ad libr. X prop. 115. 
5 "Ἄλλως. 
Ἔστω μέση ἡ AI* λέγω, ὅτι ἀπὸ τῆς 4Γ ἄπειροι 
ἄλογοι γίγνονται, καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον 
ἡ αὐτή. 
Ἤχϑω τῇ AD πρὸς ὀρϑὰς ἡ 48, καὶ ἔστω ῥητὴ 
10 ἡ 48, καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ BI" ἄλογον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΒΓ, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν. δυνάσϑω 
αὐτὸ ἡ ΓΩ͂' ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΩ͂. καὶ οὐδεμιᾷ 
τῶν πρότερον ἡ αὐτή" τὸ γὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶς τῶν πρό- 
τερον παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ μέσην. 
18 πάλιν συμπεπληρώσϑω τὸ Ez: ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ 
EA, καὶ ἢ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν. δυνάσϑω 
αὐτὸ ἡ 42Ζ᾽ ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ 412. καὶ οὐδεμιᾷ τῶν 
πρότερον ἡ αὐτή τὸ γὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν I4. 
20 Ζ4πὸ μέδης ἄρα ἄπειροι ἄλογοι γίνονται, καὶ οὐ- 
δεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἡ αὐτή ἐστιν᾽ ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


24. Post δεῖξαι p. 370, 28 PBFVb. 


8. ἐκϑέμενοι)] v e corr. P. τας] om. V. εἰσαριϑμούς B. 

4. ὅπερ ἔδει Seien] om. BFVb, comp. P. 7. γίνονται V. 
οὐδεμέα οἵα. PFV. ἃ. ἣλ ἔστιν ἡ B. 10. ἄλογον] in 

| I48, g. ἄλογον — 11. BI'| mg. m. 3. — M. ie VB V, 
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rabilis est [deff. alt. 1]. ergo 4271 apotome est prima. 
similiter igitur reliquas quoque apotomas inueniemus 
expositis rectis ex duobus nominibus eiusdem numeri; 
quod erat demonstrandum. 


24. 
Ad libr. X prop. 115. 
Aliter. 


Sit 4I' media. dico, ab “4. irrationales infinitas 
numero oriri, et nullam ulli priorum similem esse. 

Dueatur 4B ad AI' perpendicularis, et rationalis 
sit 4B, et expleatur BI. itaque BI' irrationale est 
[prop. XX], et recta ei aequalis quadrata irrationalis 
A T A Z est. sibi ΓΖ5-- BI. itaque ΓΖ 


' drrationalis est. nec ulli priorum si- 
milisest. neque enim ullius priorum 
B E quadratum rectae rationali ad- 


plieatum latitudinem efficit mediam. rursus expleatur 
EZ. itaque EZ irrationale est [prop. XX], et recta 
ei aequalis quadrata irrationalis est. sit 4412? -— EA. 
itaque 7/1 Z irrationalis est. nec ulli priorum similis est. 
neque enim ullius priorum quadratum rationali ad- 
plieatum latitudinem efficit ΓΖ. 

Ergo a media irrationales numero infinitae oriuntur, 
et nulla ulli priorum similis est; quod erat demon- 
strandum. 


comp. Fb. 16. ἐστιν] comp. Fb, ἐστι PBV. 20. ἀπὸ τῆς 
Bb, τῆς add. m. 2 F. γίγνονται B. οὐδεμία] om. ΡΕῪ Ὁ. 
21. οὐδεμίαν q. ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. BFb. 
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25. 


'H τῇ ἐλάσσονι σύμμετρος ἐλάσσων ἐστίν. 

Ἔστω ἐλάσσων ἡ 4, καὶ τῇ 4 σύμμετρος [ἔστω] 
ἡ B: λέγω, ὅτι ἡ B ἐλάσσων ἐστίν. 

Κείσϑω ῥητὴ ἡ I4 καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον παρὰ 
τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν 
IZ: ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ τετάρτη ἡ ΓΖ. τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
B ἴσον παρὰ τὴν ZE παραβεβλήσϑω τὸ ΖΗ πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΖΘ. ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ B, 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς .4 τῷ ἀπὸ τῆς B. 
ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς Α ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΕ, τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς B ἴσον ἐστὶ τὸ ΖΗ' σύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΓΕ τῷ ΖΗ. ὡς δὲ τὸ ΓΕ πρὸς τὸ ΖΗ͂, οὕτως 
ἐστὶν ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ZO: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ τῇ ΖΘ μήκει. ἀποτομὴ δέ ἐστι τετάρτη ἡ I'Z- 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ZO τετάρτη: τὸ ΗΖ ἄρα 
περιέχεται ὑπὸ ῥητῆς τῆς ΖΕ καὶ ἀποτομῆς τετάρτης 
τῆς ZO. ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ 
ἀποτομῆς τετάρτης, T! τὸ χωρίον δυναμένη ἐλάσσων 
ἐστίν. δύναται δὲ τὸ ZH ἡ B: ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν 
ἡ B. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


25. Alia demonstr. prop. 1056, post nr. 24 PF V, mg. m. 
1 b, m. ὃ B, in V etiam ad prop. 106 mg. m. 1 (V,). 


1. ἄλλως τὸ Qs' Vs; ef b, om B; ριε΄ F, cif; m. 2. 
ἐλάττων ἘΞ. 2. ἐλάττων F. ἔστω) om. PV. 8. ἐστί P, 
comp. V, et postea ins. g. ἀἀ. ἐκκείσθω BbV,. ῥητὴ ἢ 
ΓΔ) γὰρ ἡ ΓΔ ῥητή BV,, ἡ ΓΖ ῥητή b, ἡ DA FO. 4l 4g 
6. τῷ] τό PB. 7. Post ΖΕ add. ΓΔ P, et V, sed de 8. 
τῇ B] corr. ex BHB m. 1 V. — 9. ἐστί] om. BFbV,. τῷ] 


corr. ex τό B, mut. in τό V,. — 10. ἐστίν P, om. Vi. τό) 
τῷ V, et B, sed corr. 11. ἐστί om. BFbYV,. τό] corr. 
ex τῷ V,. ZH] in ras. m. 1 P. 13. ἐστίν om. FV,. 


rZ] in ras, m. 1 P. ἐστίν) om. V,. — 14. ἡ ΓΖ] postea 
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20. 


Recta minori commensurabilis minor est. 

Sit minor 4, et rectae 44 commensurabilis B. dico, 
B minorem esse. 

ponatur I'/ rationalis, et quadrato 4? aequale 
rectae ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. 
rT Z 9 itaque ΓΖ apotome est quarta 


4l i | | [prop. C]. et quadrato B? aequale 


rectae ZE adplicetur Z H latitudinem 

efficiens ZO. iam quoniam 4, B 
4 E  H commensurabiles sunt, etiam 42, B? 
commensurabilia sunt. est autem ΓΕ — 432, ΖΗ — B*. 
ilaque ΓΕ, ZH commensurabilia sunt. est autem 
DIE:ZH-—LDZ:Z90. itaque ΓΖ, ΖΘ longitudine com- 
mensurabiles sunt [prop. XI]. ΓΖ autem apotome 
est quarta. itaque etiam ΖΘ apotome est quarta 
.[prop. CIII]. itaque HZ rationali ZE et apotome 
quarta ZO comprehenditur. sin spatium recta rationali 
eli apotome quarta comprehenditur, recta spatio ae- 
qualis quadrata minor est [prop. XCIV]. et B* — ZH. 
ergo B minor est; quod erat demonstrandum. 


add. V,. . 15. ἐστί] ἐστίν P. | ZO] OZP. τό HZ — 16. 
ZE] mg. m. 2 B, ῥητὴ δὲ ἡ ΖΕ Bb, ῥητὴ ῥητὴ δὲ ἡ ΖΕ F. 
18. ἐλάττων Β. 19. ἐστί PVV,, comp. BFb. ἐλάσσων 
— 20. δεῖξαι] om. Ε. 19. ἄρα] om. P. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
comp. P, om. BbV,. In b add. ἰστέον, ὅτε ἡ τούτου τοῦ ϑεω- 
φήματος πρότασις ἡ αὐτή ἐστι τῇ τοῦ Qs , ὅϑεν καὶ ἐν τοῖς 
co παραλέλειπται, ἡ δὲ καταγραφὴ καὶ τὸ σχῆμα οὐ τὰ αὐτά 
εἰσιν" γέγραπται δὲ b 
τεϑείκαμεν. 


ἄλλῳ καὶ οιζ΄, διὸ καὶ ἡμεῖς τοῦτο παρα- 
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206. 


Ἢ τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ 
σύμμετρος μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν. 

Ἔστω μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 4, 

5 σύμμετρος δὲ αὐτῇ ἡ B' λέγω, ὅτι ἡ B μετὰ ῥητοῦ 
μέσον τὸ ὕλον ποιοῦσα ἐστιν. 

᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ ΓΖ, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς Α͂ ἴδον 
παρὰ τὴν ΓΖΩ͂ παραβεβλήσϑω τὸ D'E πλάτος ποιοῦν 
τὴν D'Z: ἀποτομὴ, ἄρα ἐστὶ πέμπτη ἡ ΓΖ. τῷ δὲ ἀπὸ 

10 τῆς Β ἴσον παρὰ τὴν ΖΕ παραβεβλήσϑω τὸ ΖΗ πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΖΘ. ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ Β, 
σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 τῷ ἀπὸ τῆς B. ἀλλὰ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς Α ἴσον τὸ ΓΕ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς B 
ἴσον τὸ ZH* σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΕ τῷ ZH: 
15 σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ ΓΖ τῇ ZO μήκει. ἀποτομὴ δὲ 
πέμπτη ἡ ΓΖ' ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ πέμπτη καὶ ἡ ΖΘ. 
ῥητὴ δὲ ἡ ΖΕ" ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς 
καὶ ἀποτομῆς πέμπτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ 
ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. δύναται δὲ τὸ 
20 ZH ἡ B: ἡ B ἄρα ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποι- 
οὔσά ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


26. Alia demonstr. prop. 106, post nr. 206 PFV, mg. m. 
1 b, m. 2 B, in V etiam ad prop. 106 mg. m. 1 (V,). 


1, ἄλλως τὸ of V3, Qi Fb, o9" B. ἡ — 3. ἐστιν} 

om. V,. 2. Ante μετά add. καὶ αὐτή m. 2 F, καὶ αὐτὴ ἡ b, 
ἡ F. 4. ἔστω ἡ BFbV, δὅ. καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἡ B V,. 
λέγω — 6. ἐστιν} mg. v. 5. ἡ B] supra scr. m. 1 É 

9. ἐστίν P. πέμπτη ἐστίν F. 19. ΒῚ B4 g. 13. DE] 
corr. ex ZE V, ZE b. 15. καί] ἐστὶ καί V,. 26] corr. ex 
7Θ V, ΓΘ P. 16. πέμπτηλ (onws) ow. Ὁ. ἡ] ἐστὶν ἡ bV,. 
17. δητόν P.  ἔῥητὴ δὲ ἡ LEY om. V... V. ie NWVA 
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20. 


Recta rectae cum rationali totum medium efficienti 
commensurabilis cum rationali totum medium effi- 
ciens est. 

Sit 4 recta cum rationali totum medium efficiens, 
ei autem commensurabilis B. dico, B rectam esse cum 
rationali totum medium efficientem. 

ponatur rationalis I'4, et quadrato 44? aequale 
rectae ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. 
itaque ΓΖ apotome est quinta 


I Z 
Dopod: [prop. CI]. quadrato autem B? 
| | aequale rectae ZE adplicetur ZH 
ii latitudinem efficiens ΖΘ. iam 


quoniam 44, B commensurabiles 
sunt, eliam 422, B? commensurabilia sunt. est autem 
DE-—.,ZH-B. itaque ΓΕ, ZH commensura- 
bilia sunt. quare etiam ΓΖ, ZO longitudine commen- 
surabiles sunt [VI, 1; prop. XI. ΓΖ autem apotome 
estü quinta. itaque eliam ΖΘ apotome est quinta 
[prop. CIII]; ΖΕ autem rationalis est. sin spatium 
recta rationali et apotome quinta comprehenditur, recta 
spatio aequalis quadrata recta est cum rationali totum 
medium efficiens (prop. XCV]. est autem B* — ZH. 
ergo B recia est cum rationali totum medium efficiens; 
quod erat demonstrandum. 


comp. BF. δέ] om. V. 20. ἢ] (tert) PVV,, om. BFb. 
21. iru] supra scr. V,.  ὥὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. 


BFbV,. In b add, m. 1: ὡσαύτως καὶ τούτου τοῦ ϑεωρήματος 
3. πρότασις ἡ αὐτή ἐστι τῇ τοῦ οζ΄, οὐ μὴν, ἡ καταγραφὴ καὶ 
τὸ σχῆμα ἐκείνῳ τὰ αὐτά εἰσιν. ἔστι δὲ ἐν É τέρῳ καὶ ριη΄, διὸ 
καὶ fus παραγέγραπται. εἶτα τὸ ἔνδον quf ἐν ἐκείνῳ ἐστὶ ροιϑ΄ 
καὶ ἑξῆς τὰ λοιπά. 
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21. 

Προκείσϑω ἡμῖν δεῖξαι, ὅτι ἐπὶ τῶν τετρα- 
γώνων σχημάτων ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ διάμε- 
τρος τῇ πλευρᾷ μήκει. 

Ἔστω τετράγωνον τὸ ABI, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 
ἡ AI* λέγω, ὅτι ἡ ΓΑ ἀσύμμετρός ἐστι τῇ AB μήκει. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω σύμμετρος" λέγω, ὅτι συμ- 
βήσεται τὸν αὐτὸν ἀριϑμὸν ἄρτιον εἶναι καὶ περισσόν. 
φανερὸν μὲν οὖν, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ διπλάσιον τοῦ 
ἀπὸ τῆς 48. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ ΓΑ͂ τῇ AB, 
10 ἡ L'A ἄρα πρὸς τὴν 418 λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 

ἀριϑμόν. ἐχέτω, ὃν ὁ ΕΖ πρὸς H, καὶ ἔστωσαν οἵ 

ΕΖ, Η ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς" 

οὐκ ἄρα μονὰς ἐστὶν ὁ ΕΖ. εἰ γὰρ ἔσται μονὰς ὁ 

ΕΖ, ἔχει δὲ λόγον πρὸς τὸν H, ὃν ἔχει ἣ 4Γ πρὸς 
15 τὴν 48, καὶ μείξων ἡ 4Γ τῆς 48, μείξων ἄρα καὶ 

ἡ ΕΖ τοῦ H ἀριϑμοῦ᾽ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα μονάς 

ἔστιν ὁ EZ: ἀριϑμὸς ἄρα. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΓΑ͂ 

πρὸς τὴν 48, οὕτως ὃ ΕΖ πρὸς τὸν Η, καὶ ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς l4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 48, οὕτως ὁ ἀπὸ 
a0 τοῦ ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ Η. διπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς I'4 vov ἀπὸ τῆς 4B: διπλασίων ἄρα καὶ ὃ ἀπὸ 
τοῦ ΕΖ τοῦ ἀπὸ τοῦ Η' ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὃ ἀπὸ τοῦ 

EZ: ὥστε καὶ αὐτὸς ὁ ΕΖ ἄρτιός ἐστιν. εἰ γὰρ ἦν 

περισσός, καὶ ὃ ἀπ᾽ αὐτοῦ τετράγωνος περισσὸς Tv, 


e 


Post. nr. 206 PBF Vb. 


e£. b, ρκ΄ B; ρις΄ corr. in ριϑ' m. 2 F. 1. ὅτι] m. ὃ B. 

2. σύμμετρος F, corr. m. 2. 6. 4] AT FV. σύμμετρος 

F, corr. m. 2. 7. περιττόν V. 8. ἐστι τοῦ Bb, ἐστι add. 

m. 2 F. 9. τῆς} corr. ex. τοῦ τὰ 1 Ὁ. D4l AT F. 10. 
JI4]inras. V, AT' E. ἄραλ om. N.— 3, ovy ww, Ὁ. 
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21. 


Propositum sit nobis demonstrare, in figuris qua- 
dratis diametrum latusque longitudine incommensura- 
bilia esse. 

Sit 4BI'^ quadratum, diametrus autem eius AI. 
dico, I4, 4B longitudine incommensurabiles esse. 

nam si fieri polest, commensurabiles sint. dico, 
fore, ut idem numerus et par et impar sit. manifestum 
igitur, esse 4I? — 2 4 B* [I, 47]. eti quoniam ΓΑ, 
4B commensurabiles sunt, ΓΑ͂ : 4B rationem habet, 


y B Zi quam numerus ad numerum 
| [prop. VI]. sit 
| 9 no , DA:AB— EZ:H, 
| et EZ, H minimi sint eorum, 


qui eandem rationem habent 
[efr. VIT, 33]. itaque EZ unitas non est. si enim 
est unitas, οὐ EZ: H — 4Γ: AB, et AI' AB, erit 
eliam EZ H, unitas numero [V, 14]; quod absurdum 
esti. quare EZ unitas non est. ergo numerus esi. 
el quoniam esí 1I'4:4B — EZ:H, erii etiam 
DA4?: AB? — EZ? : H* [VI, 20 coroll; VIII, 11]. 
uerum I4? —2 AB?. itaque etiam EZ? —2 H?*. quare 
EZ? par est. itaque etiam ipse EZ par est. nam 
si impar esset, etiam quadratum eius impar esset, 


EZ] E in ras. 1 P. τὸν H BFb. 12. H] om. b. 

14. ἔχει δέ] xol ἔχει BF b. πρός] (prius) comp. corr. ex 
comp. καί m. 1 F. 16. Post, EZ add. μονάς Bb, m. rec. V. 

17. ἐστιν} (prius) m. 2 F. ΓΑ] 4Τ B. 18. τόν] o in 
ras. B. 19, P4] Din ras V. 48] B in ras. m. 1 P. 21. 
τῆς] τοῦ PFV. ἀπὸ τῆς] m. rec. τῆς] τοῦ P. δι- 
πλάσιον F, διπλάσιος V. ó] τό Fb. 92. .,, τοῦ] (primum) 
τῆς F. '23. ὥστε] -ε e corr. V. 94. ἦν ἂν t X. 


σι 
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ἐπειδήπερ, ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντεϑώσιν, 
τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν περισσὸν ἧ, ὁ ὅλος περισσός ἐστιν" 
ὁ ΕΖ ἄρα ἄρτιός ἐστιν. τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ Θ. 
καὶ ἐπεὶ οἱ EZ, Η ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων [αὐτοῖς], πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. καὶ 
ὁ ΕΖ ἄρτιος" περισσὸς ἄρα ἐστὶν Ó H. εἰ γὰρ ἦν 
ἄρτιος, τοὺς EZ, H δυὰς ἐμέτρει. πᾶς γὰρ ἄρτιος 
ἔχει μέρος ἥμισυ᾽ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἄρτιός ἐστιν ὃ H* περισσὸς 
ἄρα. καὶ ἐπεὶ διπλάσιος ὁ ΕΖ τοῦ ΕΘ, τετραπλάσιος 
ἄρα ὃ ἀπὸ EZ τοῦ ἀπὸ ΕΘ. διπλάσιος δὲ Ó ἀπὸ τοῦ 
EZ τοῦ ἀπὸ τοῦ H: διπλάσιος ἄρα Ó ἀπὸ τοῦ Η τοῦ 
ἀπὸ EO" ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὃ ἀπὸ τοῦ H. ἄρτιος ἄρα 
διὰ τὰ εἰρημένα ὃ H^ ἀλλὰ καὶ περισσός" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα σύμμετρός ἐστιν ἡ ΓΑ͂ τῇ AB 
μήκει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


"AAAmg. 

[Δεικτέον καὶ ἑτέρως, ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ τοῦ 
τετραγώνου διάμετρος τῇ πλευρᾷ!. 
- Ἔστω ἀντὶ μὲν τῆς διαμέτρου ἡ 4, ἀντὶ δὲ τῆς 
πλευρᾶς ἡ B' λέγω, ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν d$ Α τῇ B 
μήκει. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω [σύμμετρος" καὶ γεγονέτω] 
πάλιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ó ΕΖ ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν Η, καὶ ἔστωσαν ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς οἱ EZ, H: οἱ EZ, Η ἄρα πρῶτοι πρὸς 


1. συντεϑῶσι PF V. 2. 0] om. B, καὶ ὁ FV. 8. ἐστι») 
comp. Fb, ἐστι PBV. Θ] ecor. B. 4. H ἀριϑμοί ΒΕΡ. 
b. αὐτοῖς] om. P. εἰσί PVb, comp. F. καΐ] καί ἐστιν 
7. μετρεῖ EF, corr. τὰ. 2x ἂν ἐμέτρει bene edd. 10. 


διπλάσιος] διπλάσιός ἐστιν Y, δυπλασίων ἐστίν ὅν. ti ἀπό] 
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quoniam, 81 numeri impares componuntur, et multitudo 
eorum impar est, totus impar est [IX, 23]. ergo EZ 
par est. in Θ in duas partes aequales secetur. et 
quoniam EZ, H minimi sunt eorum, qui eandem ra- 
lionem habent, inter se primi sunt [VII, 21]. et EZ 
par est. itaque H impar est. nam si par esset, binas 
numeros EZ, H meliretur (omnis enim numerus par 
parlem dimidiam habet [VII def. 6]), qui inter se 
primi sunt; quod fieri non potest. ergo H par non 
est. impar igitur est. et quoniam EZ — 2 EO, erii 
[VIII, 11] EZ? —4 EO0?. «est autem EZ? — 2 H*. 
itaque H? — 2 E0?. quare H* par est. ilaque propter 
ea, quae diximus [p. 408, 23 sq.], H par est. at idem 
impar est; quod fieri non potest. ergo I4, 4B lon- 
gitudine commensurabiles non sunt; quod erat demon- 
strandum. 


Aliter. 


Sit pro diametro 44, pro latere autem B. dico, 
4A et B longitudine incommensurabiles esse. nam si 
fieri potest, sit rursus ut 44: B, ita numerus EZ ad H 
[cfr. prop. VI], et EZ, H minimi sint eorum, qui 
eandem rationem habent [cfr. VIT, 33]. itaque EZ, H 
primi sunt inter se [VII, 21]. primum dico, H unitatem 


m.2 F. ΕΖ] τοῦ EZ Bb,m.2 F. E90] τοῦ ΕΘ Bbg. 
19. H] (prius) H ἤ b. 18. EO] ΘΕ in ras, V, τοῦ ΕΘ 
BF b. 14. ἐστίν om. V. 15. ΓΑ] in ras. V, supra scr. 
4 b. 16. Post μήκει add. ἀσύμμετρος ἄρα (ἄρα m. 2 F) BFb. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. b, oij :c» B. 17. ἄλλως] 
om. BFVb, o£ mg. F. 18. δεικτέον — 19. πλευρᾷ] om. P, 
mg. V. 20. ἔστω γάρ BF. 22. σύμμετρος" xal γεγονέτω 
om. PV, m. 2 F. 286. αὐτοῖς] om. Fb, m. 2 B. οἵ] (prius 
e corr. V. πρῶτοι] Supra scr. τὰ. ἃ V. a 


10 


1ὅ 


20 


25 


412 APPENDIX. 


ἀλλήλους εἰσίν. λέγω πρῶτον, ὅτι ὃ H ovx ἔστι μονάς. 
εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω μονάς. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4 
πρὸς τὴν B, οὕτως 0 ΕΖ πρὸς τὸν H, καὶ ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως ὃ ἀπὸ τοῦ 
ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοὺ Η. διπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
4A τοῦ ἀπὸ τῆς B: διπλάσιος ἄρα καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ EZ 
τοῦ ἀπὸ τοῦ H. καί ἐστι μονὰς ὁ H: δυὰς ἄρα ὃ 
ἀπὸ ΕΖ τετράγωνος" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
μονάς ἐστιν ὁ H' ἀριϑμὸς ἄρα. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὶ -«ἧς B, οὕτως ὃ ἀπὸ EZ 
πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ Η, καὶ ἀνάπαλιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
Β πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4, οὕτως ὃ ἀπὸ τοῦ Η πρὸς τὸν 
ἀπὸ τοῦ ΕΖ, μετρεῖ δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Β τὸ ἀπὸ τῆς 4, 
μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ Η τετράγωνος τὸν ἀπὸ τοῦ 
EZ' ὥστε καὶ ἡ πλευρὰ αὐτὴ ὃ Η τὸν ΕΖ μετρεῖ. 
μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτὸν ὁ H: ὃ H ἄρα τοὺς EZ, H 
μετρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ B μήκει' 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστίν" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


28. 
Σχόλιον. 

Εὑρημένων δὴ τῶν μήκει ἀσυμμέτρων εὐϑειῶν, 
ὡς τῶν 4, B, εὑρίσκεται καὶ ἄλλα πλεῖστα μεγέϑη ἐκ 
δύο διαστάσεων, λέγω δὴ ἐπίπεδα, ἀσύμμετρα ἀλλήλοις. 
ἐὰν γὰρ τῶν Α, B εὐθειῶν μέσην ἀνάλογον λάβωμεν 


τὴν Γ, ἔσται ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Β, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 


28. Post. nr. 27 PBFVb. 


1. εἰσί PV, comp. V. ὅτι΄ πρῶτον b. 8. 
τόν] τήν Fb. &. τὸΛ 0 P. OV xv V. AR x 
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lOE non esse. nam si fieri polest, sit 
H| unitas. et quoniam est 4: B — EZ:H, 
4 B zÀ erii etiam “45: B* — ΕΖ": ΕΗ" [VI, 20 


i eorol.; VIII, 11]. uerum 4? —2B*? 

[I, 47]. itaque etiam EZ? —2 H*. et 

H unitas est. itaque numerus qua- 
dratus EZ? binas est; quod fieri non polest. quare 
H unitas non esi; ergo numerus est. et quoniam est 
4?: B? — EZ?: H*, et e contrario [V, 1 coroll] 
B*: 4? — H?*: ΕΖ", et B* metitur 42, etiam H? metitur 
EZ*. quare eliam latus ipsum H numerum EZ me- 
litur. uerum H etiam se ipsum metitur. itaque H 
numeros EZ, H metitur inter se primos; quod fieri 
non polest. quare 44, B longitudine commensurabiles 
non sunt. ergo incommensurabiles sunt; quod erat 
demonstrandum. 


28. 
Scholium. 


Inuentis igitur rectis longitudine incommensura- 
bilibus, uelut 4, B, etiam plurimae aliae magnitudines 
duarum dimensionum, scilicet planae, inter se incom- 
mensurabiles inueniuntur. nam si inter rectas 4, B 
mediam proportionalem sumpserimus I erit ut 4:B, 
ita figura plana in 4 descripta ad figuram in I' si- 


6. διπλάσιον P. — 7. ὁ ἀπό] ἐστιν ὁ F b, ἐστιν ὁ ἀπὸ τοῦ B. 

10. τό] (prius) supra m. 1 V. ἀπό] (tert.) om. BFb. 11. 
ἀπὸ τοῦ] om. BF. 18. τό] (alt.) corr. ex τῷ m. 1 F. 14. 
ὁ] τό F. 16. αὐτῆς Β. 18. ἡ 4] e corr. V. 19. ἐστίν 
om. BFb. ὄπερ ἔδει δεῖξαι! comp. P, om. BFb. 20. σχόλιον 
om. F' V b (in fig. em F), οκα΄ B. 22. εὑρίσκονται B (corr. 

2) Fb. 28. δή] δὴ ὅτι F. ἐπίπεδον F. σύμμετρα B, 
sed corr 24. εὐθειῶν) om. BE. 
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Α ἐπίπεδον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Γ τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως 
ἀναγραφόμενον, εἴτε τετράγωνα εἴη τὰ ἀναγραφόμενα 
εἴτε ἕτερα εὐθύγραμμα ὅμοια εἴτε κύκλοι περὶ δια- 
μέτρους τὰς Α, Γ,, ἐπείπερ οἱ κύκλοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσὶν ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράγωνα. εὕρηνται 
ἄρα καὶ ἐπίπεδα χωρία ἀσύμμετρα ἀλλήλοις" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

ΖΔεδειγμένων δὴ καὶ τῶν ἐκ δύο διαστάσεων δια- 
φόρων ἀσυμμέτρων χωρίων δείξομεν τοῖς ἀπὸ τῆς τῶν 
στερεῶν ϑεωρίας, ὡς ἔστι καὶ στερεὰ σύμμετρά τε καὶ 
ἀσίμμετρα ἀλλήλοις. ἐὰν γὰρ ἐπὶ τῶν ἀπὸ τῶν 4,8 
τετραγώνων ἢ τῶν ἴσων αὐτοῖς εὐθυγράμμων ἀναστή- 
6ousv ἰσοὐψῇ στερεὰ παραλληλεπίπεδα ἢ πυραμίδας 
ἢ πρίσματα, ἔσται τὰ ἀνασταϑέντα πρὸς ἄλληλα ὡς al 
βάσεις. καὶ εἰ μὲν σύμμετροί εἰσιν αἱ βάσεις, σύμ- 
μέτρα ἔσται καὶ τὰ στερεά. εἰ δὲ ἀσύμμετροι, ἀσύμ- 
μέτρα. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

᾿Δλλὰ μὴν καὶ δύο κύκλων ὄντων τῶν 4, B ἐὰν 
ἀπ᾽ αὐτῶν ἰσοὐψεῖς κώνους ἢ κυλίνδρους ἀναγράψωμεν, 
ἔσονται πρὸς ἀλλήλους ὡς αἷ βάσεις, τουτέστιν ὡς οἵ 
4, B κύκλοι. καὶ εἰ μὲν σύμμετροί εἰσιν οἵ κύκλοι, 
σύμμετροι ἔδονται καὶ οἵ τε κῶνοι πρὸς ἀλλήλους καὶ 


1. ἐπίπεδον] εἶδος BFb. τῆς] om. P. καί] τε καί V. 

2. ἀναγεγραμμένον BF, mg.b. ἀναγεγραμμένα ΒΕΡ. 8. εἴτε] 
(prius) εἶτε καί P. 4. ἐπεὶ γάρ, supra scr. περ m. 1 F. Mg. μαϑήσῃ 
τοῦτο ἐν τῷ β΄ τοῦ ιβ' ἐν τοῖς στερεοῖς m. rec. B. ὃ. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι :co ΒΕ, et P, sed supra scr. m. 1 comp. 8. 
oxB' B. 9. χωρίων ἀσυμμέτρων B. τοῖς] ἐν τοῖς Vb. 11. 
ἀπὸ τῶν] om. F. 12. ἀναστήσω V, deinde supra scr. αὐτοῖς 
m. 1. 18. ἰσουψῆ] i- inras, m. 1 B. ἰσουψῆ στερεὰ παραλ- 
1γ1επέπεδα] mg. V, in textu del. ἰσουψῆ γραμμὰς ἢ παραλληλ- 
ἐπίπεδα. παραλληλοεπίπεδα Y , παράλληλα ἐπίπεδα b. ἢ] e 


corr. F; οἷον, supra &cr. Tj τὰ. X V. —— Y. &eV ous os, τὰ. 
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milem et similiter descriptam [VI, 19 coroll], siue 
quadrata sunt figurae descriptae siue aliae rectilineae 
Ap pg Simile siue circuli circum diametros 4, I; 
| T 7 quoniam cireuli eam inter se rationem habent, 
quam quadrata diametrorum [XII, 2]. ergo 
etiam plana spatia inter se incommensu- 
rabilia inuenta sunt; quod erat demon- 
strandum. 

Inuentis iam spatiüs quoque diuersis duarum 
dimensionum incommensurabilibus per ea, quae ad 
theoriam solidorum pertinent, demonstrabimus, solida 
quoque esse inter se commensurabilia et incommen- 
surabilia. si enim in quadraüis rectarum 4, B uel 
figuris rectilineis iis aequalibus solida construxerimus 
eiusdem altitudinis uel parallelepipeda uel pyramidas 
uel prismata, solida constructa eam inter 5e rationem 
habebunt, quam bases [ΧΙ], 32. XII, 5; 6]. et si bases 
commensurabiles sunt, etiam solida commensurabilia 
erunt, sin incommensurabiles, incommensurabilia [prop. 
XI]; quod erat demonstrandum. 

praeterea si 44, B duo circuli sunt, si in iis conos 
uel eylindros eiusdem altitudinis construxerimus, eam 
inter se rationem habebunt, quam bases, hoc est quam 
eireuli 4, B [XIT, 11]. et si circuli commensurabiles 
sunt, etiam coni cylindrique inter se commensurabiles 


1 M 16. ἀσύμμετροί : εἰσιν αἴ βάσεις V. 11. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 

. BF b. 18. oxy' B. κύκλων] in ras. V. 20. ὡς 
om. P, m. 2 V. Post alt. og ras. 3 litt. V. 21. εἶσιν 
εἶεν V. 22. καί] om. B. τε] om. b. πρὸς ἀλλήλους 
ἀλλήλοις BF b. 
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οἱ κύλινδροι, εἰ δὲ ἀσύμμετροί εἰσιν ol κύκλοι, ἀσύμ- ᾿ 


μέτροι ἔσονται καὶ οἵ κῶνοι καὶ οἵ κύλινδροι. καὶ 

φανερὸν ἡμῖν γέγονεν, ὅτι οὐ μόνον ἐπὶ γραμμῶν 

καὶ ἐπιφανειῶν ἐστι συμμετρία τε καὶ ἀσυμμετρία, 
5 ἀλλὰ καὶ ἐπὶ τῶν στερεῶν σχημάτων. 

1. δέ] δ᾽ F. εἰσιν] εἶεν b. 8. γέγονε V. ὅτι) δι᾽ ὅ 

PV. ἐπί] ἐπί τε P. 4. καί] z; P. ἐστιν σύμμετρα P. 


ἀσύμμετρα P. Mg. yo. σύμμετρα καὶ ἀσύμμετρα m. 1 b. 
στερεῶν] ἑτέρων F. 
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erunt, sin incommensurabiles sunt circuli, etiam coni 
cylindrique incommensurabiles erunt [prop. XI]. οἱ 
nobis adparuit, commensurabihtatem incommensura- 
bilitatemque non solum in lineis planisque esse, sed 
etiam in corporibus solidis. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. YlX. qA " 
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